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Ueber eine neue Bedingung fiir den gewdhnlichen
Mittelwerthsatz.

Von Pavr pu Boms-Revyoxp in Tibingen.

Nach dem gewbhnlichen Mittelwerth_satz kann das Integral

b
f f(x) 9(z)dz auf die Form:

13

f(%) px)dz, a<EZDH,

gebracht werden, wenn q)(x) im Intervall ¢ <2 < b ihr Zeichen nicht
Wechselt Dlese Bedingung kann durch folgende davon ginzlich ver-
schiedene ersetzt werden: Jeune Umformung ist gestattet, wenn f(x)
wm Intervall a < z < b entweder wirgends zumimmt oder nirgends ab-

yimmt, und wenn , J p(z)dx = N (%) geselet, die Function A (z)- im

Intemall aLla<b @hr Zeichen nicht wechselt und stets < A(b) ist.
Geometrisch bedeutet diese Bedingung Folgendes; Die Curve y = A(z)
darf, indem sie die Punkte s =a, y = A(a)=0 und z=15, y=A(b)
verbindet, das von den Geraden:
2=a, z=0b, y=0, y=A(®)

eingeschlossene Rechteck nicht verlassen.

Der Beweis ergiebt sich unmittelbar aus dem zweiten Mittelwerth-
satz*):

: : :
J1@o@is=r(@ [o@iz+ 10 J p(0)iz, a<f<b,

da die beiden Integrale rechter Hand positiv sind, indem man einen
zwischen f(«) und f(b) gelegenen Werth vor diese Integrale nimmt,

%) Man findet jenen Satz in Borchardt’s Journal Bd. 69, 8. 65, femwer auch
in diesen Annalen Bd. VI, S. 313. Apm. d, Redaction.



606 Du Bors-Revmown. Ueber eine neue Bedingung f. den gev}éihnl. Mittelwerthsatz,

Die neue Bedingung ist deshalb bemerkenswerth, weil sie fiir die
Function ¢ (x), der sie ja beliebig viele Zeichenwechsel gestattet, viel
weniger einschrinkend ist als die alte, wofiir sie allerdings der Function
{(«) weniger Spielraum gonnt.

Ich benutze diese "Gelegenheit, um in meinem letzten Aufsatz
» Ueber dic sprungweisen Werthverdnderungen analytischer Funttionen®
(Seite 241 dieses Bandes) einen storenden Druckfehler zu berichtigen.
Auf Seite 254 jenes Aufsatzes muss nimlich die zweite Formel so
lauten:
+7

Lim ’gff(a)da -+ cosz f(af) cos eda - --- cos nx f(a) cos nade
-j—n
+ sinz f(cc) sin edo -+ --- sin n:vff(a) sin nada}

nix—x)

xz {f(ﬁﬁ—{-o)-{—f(x; ~O)§ + {f(xx +0) — (x,-—())} le'/ sine 5.

Tiibingen, im April 1874.



