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14.
Notiz iber A. Gopel

Herr Adolpk Gipel, Doctor der Philosophie und einer der Beamten der hie-
sigen Koniglichen Bibliothek, ist wenige Wochen, nachdem er im Mérz d. J. die
wichtige Abhandlung ,T'keoriae transcendentium Abeliunarum primi ordinis
adumbratio levis” zum Druck ubergeben, einer kurzen aber schmerzlichen
Krankheit erlegen. In den Stunden, welche ihm sein Amt frei liefs, widmete
er sich tiefen mathematischen Speculationen. Die einzige Erholung von diesen
fand er in der Musik, in welcher er es bis zu einer bedeutenden Fertigkeit
gebracht hatte. In stiller Zuriickgezogenheit scheint er selbst den Umgang mit
den Gelehrten seines Faches vermieden zu haben, die erst nach seinem Tode
erfuhren, welch’ ein bedeutendes Talent unter ihnen gelebt hatte. Ich habe
ihn nie gesehen.

Seine Jugenderlebnisse erzihlt G'dpel selbst in dem seiner Doctoral-
dissertalion angehéngten Curriculum Vitae. Sein Vater, aus Sachsen gebirtig,
war Musiklehrer in Rostock, wo er im September 1812 geboren wurde.
Ein mitterlicher Oheim, der englischer Cansul in Corsika war, nahm ihn in
seinem zehnten Jahre mit sich nach Italien. Dort wihrend eines wechselnden
Aufenthaltes in mehreren Stidten machte es sich dieser Oheim zum angelegent-
lichen Geschift, seinen jungen Verwandten in den Anfangsgriinden der Wissen-
schaften selbst zu unterrichten. Einen lingeren Aufenthalt in Pisa wihrend der
beiden Winter von 1825 und 1826 benutzte der junge Gdpel, um an der
dortigen Universitit den Yorlesungen der Professoren Pieraccioli, Poletti, Gerbi
und Gatteschi iber Algebra und Differentialrechnung, Statik und analytische
Mechanik, theoretische und Experimentalphysik beizuwohnen. Im J. 1827 kehrte
er nach seiner Vaterstadt Rostock zuriick, und besuchte hierauf noch zwei Jahre
die erste Classe des dortigen Gymnasiums, von wo er die Berliner Universitit
bezog. Er ergriff mit Eifer die ihm hier gebotene Gelegenheit einer mannichfachen
Ausbildung, und horte aufser mathematischen, physikalischen und chemischen
auch noch philosophische, philologische, historische und #sthetische Vorlesun-
gen. Tiefern mathematischen Studien wandte er sich erst nach Beendigung
seiner Universititszeit zu, und wurde, wie viele von denen, welche zur rein
mathematischen Speculation berufen sind, zunéichst von der hohern Zahlenlehre
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angezogen. In seiner zur Erwerbung des Doctorgrades an der Berliner Universitat
im Marz 1835 vertheidigten Dissertation ,De aequationibus secundi gradus
indeterminatis,” welche etwa 1} Bogen umfafst, legte er eine Probe dieser
arithmetischen Studien ab, welche von grofsem Scharfsinn zeugte und seine
Fihigkeit zu tiefen Forschungen bekundete. Da diese merkwiirdige Dissertation
nicht in den Handelsverkehr gekommen ist, will ich hier einige der hauptsich-
lichsten darin enthaltenen Resultate mittheilen.

Wenn man die Quadratwurzel einer Primzahl 4 von der Form 4n--1
in einen Kettenbruch verwandelt, so enthalt, wie bekannt, die symmetrische
Periode der Nenner zwei gleiche mittlere Terme. Sind die diesen entsprechenden

vollstandigen Quotienten
YALT  yA+T
D ? D' 9
so hat Legendre gezeigt, dafs
D = D, A=11+4+DD,
und dafs man daher auf diese Weise durch die Verwandlung der Quadrat-
wurzel der Primzahl 4 in einen Kettenbruch ihre Zerfillung in zwei Quadrate
erhilt. Dieses schone Resultat war bisher einzig in seiner Art geblieben.
Durch tiefer eingehende Betrachtungen zeigt nun hier G'dpel, wie man auch,
wenn A eine Primzahl von der Form 4n-}-3 oder ihr Doppeltes ist, die Zer-
fillung von A in die Form ¢*+2v* durch die Entwicklung von y/4 in einen
Kettenbruch findet. Ist ndamlich A eine Primzahl von der Form 8n-3
oder ihr Doppeltes, so kommt man bei der Entwicklung von yA in einen
Kettenbruch immer auf drei auf einander folgende vollstindige Quotienten
VAL JA+T  JALT
. DO 9 D 2 DI 9
in welchen D entweder — 1D’ oder 1D’ oder }(D°+ D') ist, und es wird
in den beiden ersten Fallen

_ 4 =1r420,

im dritten . - '

A= }I-1IV4}2D* = D'—D"?42D?,

wo I—1' immer durch 2, D°—D' durch 4 aufyeht. Wenn dugegen A
eine Primzahl von der Form 8nJ-7 oder ihr Doppeltes ist, so wird man
bei der Verwandlung von yA in einen Kettenbruck immer auf zwei auf-
emander folgende vollstdndc_qe Quotienten

¢A+1°- VAt
D" T D
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kommen, fiar welche
D4+D = 21
ist, und diese ergeben
A=21"—}(D—-D,
wo D—D° immer gerade ist.
Ich habe mit Hilfe der Degenschen Tafel die folgende Tabelle ange-
fertigt, welche anzeigt, fir welche Primzahlen von der Form 8n-}-3 oder Dop-
pelte von solchen die drei von G'épel unterschiedenen Fille, :
D= 31D, D=4}iD, D= }D+D")

eintreten.

D = }D°: 3. 6. 11. 22. 38. 43. 59. 83. 131. 139. 179. 211. 214. 227.
262. 278. 283. 326. 379. 419. 443. 467. 491. 502. 547. 619.
659. 683. 694. 739. 787. 811. 827. 838. 971. 998.

D = }D': 67. 86. 118. 307. 331. 358. 422. 523. 563. 566. 571. 614.
643. 662. 691. 859. 934. 947.

D = LD+ D'"): 19. 107. 134. 163. 166. 251. 347. 454. 499. 587. 758.

883. 886. 907. 982.

Es ist hierbei zu bemerken, dafs wenigstens in den hier betrachteten
Zahlen unter 1000 der erste Fall bedeutend iiberwiegt, indem unter den 69
Zahlen 36 dem ersten, 18 dem zweiten, 15 dem dritten Falle angehoren.
Fir die Primzahlen von der Form 8n--7 und ihre Doppelten sind in ahn-
licher Art die Falle zu unterscheiden, in welchen D° > D oder D > D".

Nach dieser ersten Arbeit hat Gopel in einem Zeitraume von 12 Jahren
nichts veroffentlicht, aufser in den Jahren 1843 — 45 mehrere kleine, mit Geist
verfafste, wenn gleich weniger bedeutende Aufsitze, welche er bei Gelegenheit
der Correctur einer in Greifswalde von Grunert herausgegebenen mathema-
tischen Zeitschrift niederschrieb. In einer derselben beweist er, dafs wenn in

einer Gleichung (‘f-i';—{l)n=l’—|-}/ Q, wo =, v, p, n, P, Q ganze Zahlen

bedeuten, der Nenner p von 1 verschieden ist, und x, y, p keinen ge-
meinschaftlicken Theiler haben, immer p—=2, n=23 oder ein Vielfaches
von 3, © ungerade und y von.der Form 8n-5 sein mufs. Mit der Hand-
habung der synthetischen Methoden Steiners zeigt er sich in mehreren dieser
Aufsitze vollkommen vertraut. Es ist zu vermuthen, dafs sich noch andere
grofsere unpublicirte mehr oder minder ausgearbeitete Abhandlungen in seinem
Nachlafs finden werden. Die von ihm kurz vor seinem Tode beendigte oben
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angefiihrte Abhandlung behandelt einen hohen und abstracten Theil der Analysis,
und giebt die Losung eines der bedeutendsten Probleme, welches sich die ge-
genwirtige Mathematik gestellt hat, die umgekehrten Functionen der ersten Classe
der Abelschen Integrale wirklich darzustellen. Durch eine gliickliche Divination
verallgemeinert er auf naturgemifse Art die einfachen Reihen @, auf welche
ich die elliptischen Functionen zuriickgefihrt habe, und findet, dafs diese ver—
allgemeinerten Reihen die Coéfficienten der quadratischen Gleichung geben, deren
beide Wurzeln in meiner Theorie der hyperelliptischen Functionen die simul-
tanen Umkehrungsfunctionen zweier Integralsummen sind. Das einfache Mittel,
dessen er sich hiezu bedient, ist die Mulliplication zweier von den verallge-
meinerten Reihen, wie ich ein dhnliches Verfahren fiir die Functionen @ selbst
im 3ten Bande des mathematischen Journals S. 305 angegeben habe. Meisterhaft
ist die Art, wie er die Differentialgleichungen, welche er findet, ungeschreckt
von ihrer Complication, durch eine passende Substitution in die verlangte Form
der von mir aufgestellten Systeme der hyperelliptischen Differentialgleichungen
bringt, und hierdurch das gestellte Problem vollstéindig erledigt. Aber Gopel
war nicht der einzige, welcher sich mit Glick mit diesem schonen Probleme
beschaftigt hat. Eine andere, umfangreichere Arbeit, welche, wie ich glaube,
seit dem October v. J. einer berihmten Akademie vorliegt, und deren wesent-
licher Inhalt mir von ihrem Verfasser und von mir auch einigen geehrten
Freunden seit 3 Jahren bereits mitgetheilt worden ist, geht von derselben glick-
lichen Divination aus, und fihrt, wenn auch auf verschiednem, vielleicht leich-
term Wege zu denselben Resultaten.

Ich bemerke noch, dafs die von Gdpel angestellten Betrachtungen iber
die zweiten Differentiale seiner Functionen, welche fiir den jetzigen Zweck der
Ahhandlung iberflissig sind, so wie seine ausdriicklichen Worte S. 297 ,quas
ad secundam speciem nostrarum functionum facere infra videbis” und S. 298
,Quam infra ad tertiam speciem functionum quadrupliciter periodicarum per-
tinere videbis” auf weitere nuch in der Abhandlung selbst auszufihrende Unter-
suchungen deuten, die man aber in derselben mit Bedauern vermifst. Vielleicht
finden sich dieselben in des Autors Papieren, die vielleicht auch das gewagt
scheinende Wort rechtfertigen, dafs eine dhnliche Methode sich auf alle Transcen-
denten erstrecke, welche aus der Integration algebraischer Groéfsen entstehen.
Auch dirfte schon nicht so ganz unbedenklich, wie der Verfasser meint, dié
Ausdehnung auf dié Integrale erscheinen, in denen die unter. dem Quadrati-
wurzelzeichen befindliche Function den secksien Grad ibersteigt, da bei ihnen
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die Anzahl der in den Reihen enthaltenen Constanten nicht mehr, wie bei den
elliptischen und den Abelschen Integralen der ersten Classe, mit der Anzahl
der Moduln ibereinstimmt.

Wenn auch nicht in der ersten Jugendblithe, wie Galois und Abel,
so hat doch auch hier viel zu frih und mitten in der Arbeit der Tod ein
bedeutendes Talent hinweggerafft. Freuen wir uns, dafs uns von demselben
wenigstens ein schones und dauerndes Denkmal hinterblieben ist. Bei der Ge-
wohnheit der Deutschen, ihre Arbeiten iiberreif werden zu lassen, und ihrer
Scheu, mit ihren besten Gedanken hervorzuireten, wiren wir leicht um die
Friichte der Arbeit G'opels gekommen, wenn ihn nicht ein von Hrn. Hermite
an mich gerichteter Brief, wie in der Einleitung der Abhandlung angedeutet ist,
zu ihrer Bekanntmachung bewogen hilte; oder es hat ein dunkles Vorgefihl,
das uns aus den Worten ,quum magis quam optabam festinandum fuissel” an-
spricht, ihn zur Eile ermahnt. '

Berlin, d. 22. Sept. 1847.

C. G. J. Jacobi.

Der Herausgeber dieses Journals bemerkt noch, dafs der Herr Dr. G'dpel,
als er ihm das Manuscript zu der nunmehr hier gedruckten Abhandlung wber-
gab, dabei auf Befragen &ufserte, er habe nicht die Absicht gehabt, an der
Bewerbung um den von der Pariser Akademie ausgesetzten Preis Theil zu
nehmen; es geniige ihm, wie er hinzufiigte, die Freude, welche er an der
Beschiftigung mit der Mathematik finde. Dafs diese letzte Bemerkung ernst
gemeint war, davon ist der offenbarste Beweis der, dafs, wie es die vor-
stehende Notiz berichtet, der Herr Dr. Gdpel, in den 12 Jahren seit seiner
Doctor - Dissertation bis auf die gegenwirtige Abhandlung leider! nur Weniges
weiter offentlich bekannt gemacht hat, und dafs sogar die ibrigen Friichte sei-
ner Beschaftigung mit der Mathematik andern hiesigen Mathematikern unbekannt
geblieben waren. Als daher der Herausgeber dieses Journals dem Herrn
Dr. G'épel, indem er ihm den besten Dank fir den schonen Beitrag zum Journale
sagte, bemerklich machen mufste, dafs er wegen der grofsen Menge schon
vorliegender, ebenfalls wichtiger Beitrage, mit dem besten Willen nicht im
- Stande sei, den Druck seiner Abhandlung im Journal unverzayliclz geschehen zu
lassen, oder ihn auch nur in dem Maafse zu beschleunigen, wie er es wohl
wiinschte, hatte der Herr Dr. Gdpel gegen den Aufschub nichts einzuwenden.
Der Herausgeber des Journals war nun bemiiht, die Abhandlung so schnell als
moglich in das Journal zu bringen; aber so eben, als darauf bald wirklich
der Raum dazu sich ergab, horte er die Nachricht von dem fast plotzlichen

Crelle’s Journal f. d. M. Bd. XXXV, Heft 4. 42
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Dahinscheiden des Herrn Verfassers. Wire es auch nur entfernt zu ahnden
gewesen, dafs dieses traurige Ereignifs so nahe bevorstehe, so wirde der
Herausgeber alles Andre unbedingt aufgeschoben und die Abhandlung des
Herrn Dr. Gdpel sofort zum Druck befordert haben. Allein dies war durch-
aus nicht der Fall. Herr Gdpel stand noch im ersten Mannes- Alter und
schien nichts weniger als krinklich. Dem Herausgeber ist es indessen bei dem
Allem wahrhaft schmerzlich, dafs er nicht dennoch die Abhandlung vor allem
Anderem drucken liefs, und dafs es nicht noch vor dem Hinscheiden des Ver-
fassers geschehen ist.

Der Herausgeber hat den Herrn Dr. Gdpel nur einmal, etwa eine
Stunde lang, gesehen und gesprochen; aber er wird sich dessen stets mit
einer wehmiithigen Freude erinnern; denn er fand in ihm nicht allein einen
unverkennbar wahren Gelehrten, sondern auch eine, durch Bescheidenheit,
Offenheit, durch die feinste Bildung und die angenehmsten geselligen Formen
liebenswiirdige Personlichkeit, in einem Maafse, wie es nur selten vorkommt.
Von seinen Mitarbeitern in der Bibliothek ist er stets hochgeachtet und ge-
liebt worden; so wie von Allen, die ihn sonst kannten. Und Gelehrter war
er nicht blofs in der Mathemalik, von einem Range, wie er sich in seinen
Abhandlungen zu erkennen giebt, sondern, wie der Herausgeber gehort hat,
auch in andern Wissenschaften. In der Musik war sein theoretisches Wissen
und seine practische Ubung, wie dem Herausgeber einer seiner Bekannten
gesagt hat, der den Herrn G'épel lange und genau kannte, und der ein urtheils-
berechtigter Kenner ist, sehr bedeutend. Der Herr Dr. Gdpel war daher
in mebr als einem Betracht ein hochst ausgezeichneter Mann, dessen so friher
Hintritt als ein wahrer Verlust fir die Wissenschaft und die Kunst zu betrach-
ten sein dirfte.

Der Herausgeber hat einige Hoffnung, noch andre fertige mathematische
Arbeiten des Herrn Dr. Gdpel fir das Journal aus dessen Nachlafs zu er-
halten, und er wird sich, wenn diese Hoffnung erfiillt werden sollte, beeilen,
diese Arbeiten dem mathematischen Publicum mitzutheilen. Zur Aufnahme
der Dissertation in das Journal, von welcher der Herr Prof. Jacob: vorste-
hend eine so schone Ubersicht giebt, hat er schon die Erlaubnifs erlangt, und
es wird daher diese Dissertation jedenfalls und sobald als moglich in dem
Journale gedruckt werden. Auch glaubt er, wegen der Ausgezeichnetheit des
Mennes, nicht zu fehlen, wenn er, wie es geschehen soll, nach den noch vor-
rﬁt}ugen, schon gedruckten und vertheilten Fac-simile’s, einem der folgenden
Hefte ein Fac-simile der Handschrift des Herrn Gopel beifagt.

Berlm den 25. Sepibr. 1847. .
A. L. Crelle.



