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20.

Auszug eines NSchreibens tiber Kettenbruche von
Herrn E. Heine an den Herausgeber.

Halle, d. 11. Januar 1857.

. . In einer friheren Abhandlung im 34sten Bande dieses Journals
habe ich die Nenner des Kettenbruchs, in den Gaufs die hypergeométrische
Reihe F'(1, 3, ) entwickelt, angegeben; es ist mir jetzt gelungen, das Re-
sultat auf den allgemeinen Kettenbruch fiir

F(e, 41, 741)
F(e, 8,7) ?

den Gaufs in seiner Abhandlung iiber die hypergeometrische Reihe Sectio II,
p- 13 ableitet, zu dbertragen. Ich theile Ihnen das Resultat mit: Ist jener
Kettenbruch
1
|0
1—

a,x
{—etc. °

und bezeichnet man die Zahler und Nenner des Naherungsbruches, welcher
mit @, schliefst durch P, und Q,, so werden Q,,_,, 0,,, P,,, P,,,, gleich
folgenden Ausdricken, die ganze Funclionen nten Grades sind:
0. = F(e, 3, 7)F(1—n"'a: —n—p, 1—2n—y)

—ayay...ap, &V F(1—a,1—f3,3—y) F(a+4n, 34041, 74 2n41)

Q.=F@, B, F(—a—ao, —n—f, —2n—y) .

—ayay... Gy 7"V F(1—a,1—f3,2—y) F (001,401 ,y+2n+2)
‘ P2"=F(a,ﬂ+1),7+1)ﬂ'(_n_a, —n—'ﬂ: —"2"—7)

— ... 0,2V F(1—e,—f,1—y)F(af-n{1, f{nt1, 4 20-+2)
Ppy=F(@, B+, yt+)F(—n—a, —n—1—f, —2n—1—y)

— ... 8y (1 —a, — 3,1 —y) F (o} 01, 3404 2,94-201-8).
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Es ist hier a(,==1(37(7:—T;‘7) gesetzt; a,, a, etc. bezeichnen dieselben Grofsen,
welche in dem Kettenbruche vorkommen, d. h. es ist
_ay—~8) _ B+t —a)

“=F0TD R PR TP
o — @HDe+1—8) g B+ +2—0)
3 7+2 (+3) * 7+3)7+9

ete. .

Um also z. B. Q,, zu erhalten, braucht man nur das Product der zwei
Reihen F'(e, 3,7) und F(—n—ae, —n— 3, —2n—y) zu bilden, und in
demselben den Theil allein beizubehalten, welcher keine hoheren Potenzen von
x als " enthilt; die Potenzen x™*, x"** etc., 2***' fehlen natiirlich in dem
Producte von selbst, und erst z*** kann darin auftreten. Aehnliches gilt von
Q,,_, und den P.

Die Ableitung dieser Resultate, welche sich leicht beweisen lassen,
beabsichtige ich gelegenilich mitzutheilen, und werde zu gleicher Zeit die Aus-
dehnung fiir den Fall geben, dafs man nicht die gewohnlichen hypergeometrischen
Reihen, sondern die durch ein neues Element ¢ verallgemeinerten betrachtet.
In besonderen Fillen wird iibrigens das Product der hypergeometrischen Reihen,

und dann P oder Q sehr einfach. '




