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Zur Theorie der Kugelfunction.
(Von Herrn J. Frischauf in Graz.)

Der Beweis fiir die Convergenz der Kugelfunction- Reihe beruht
auf dem Satze, dass P,(cosy) verschwindet, wenn » unendlich gross wird
und dabei mit » zugleich ny oder, falls y nahe gleich n ist, n(7—9) un-
endlich gross wird. Der von Herrn H. Bruns mitgetheilte Beweis dieses
Satzes *) ldsst sich noch bedeutend vereinfachen. Ist

S, = ay—a,+a,—--ta,,
wo a,<< a; < a,... positive Zahlen bedeuten, so ist S, positiv, S,.,, negativ
und absolut S, < @,. Setzt man in der Meklerschen Formel fiir J=nP,(cosy)
7 cos(n+7)wdw _ r cos(n+3) wdy
J / Vsiny*—singy? —/ Vsin(y +v)sind(y—w)
ﬂ-l“%— k, ky =7, so wird

/kr cosndn / kr cosndn
% 1/ 7’ %

sin}y’ —sm% 7 ‘/sm;(y-{- A )sm%—(y _k/_

I. Es sei 7 endlich und g? Zerlegt man J in

1 pE 1
AR

T
(r+1)—g~
und bezeichnet man absolut - / mit J,, so folgt

2
2

J = JO_L“J2+J3+J4—
und dabei ist, wegen der Gleichheit der Z#hler cosn und der abnehmenden

inl p 7
Nenner ]/smg/ —sin -,

J . <<Jd
*) Dieses Journal Bd. 90, S. 322—328.




88 Frischauf, sur Theorie der Kugelfunction.

Der grosste Werth von J, ist kleiner als
72 dy

1
k]/sinf};(y—}-,;—' ™ ‘/sin{;(y——zij,

wenn 7, = ky, n,—n, = g— gesetzt wird, welcher Ausdruck fiir grosse Werthe

von k iibergeht in
1 7z dn -9/ " .
Wani (3 Vi) Pl g)
also Null wird, wenn % unendlich gross wird. Dasselbe gilt daher auch
von nP,(cosy), dessen Werth absolut kleiner ist als das Doppelte des gross-
ten Werthes von J,.
Dieselben Schliisse gelten noch, wenn mit » unendlich gross, ¥ un-

endlich klein wird, dabei ny (also auch ky =9) unendlich gross wird. In
diesem Falle kann

sin(7~ 7;%) = ;f—zn[

gesetzt werden, der grosste Werth von J, ist kleiner als

T
21/.9_"’
Sy

also unendlich klein, wenn ¢ unendlich gross ist.

II. Der Fall 7>% wird vermittelst der Formel

P,(cosy) = (—1)"P,(cos(n—y))
auf den vorigen zuriickgefiihrt.
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