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16 Erster Abschnitt.

Annahme im Widerspruch, und folglich giebt es unendlich viele
Primzahlen. ‘ )

Dieser Satz ist nur ein specieller Fall des andern, dass in
jeder unbegrenzten arithmetischen Progression, deren allgemeines
Glied k2 +m ist, und in welcher das Anfangsglied m und die
Differenz % relative Primzahlen sind, unendlich viele Primzahlen
enthalten sind; allein, so einfach der Beweis fiir den speciellen
Fall war,-in welchem k¥ = 1, so schwierig war es, einen strengen
Beweis fiir den allgemeinen Satz zu geben, und dies ist bis jetzt
nur durch Zuziehung von Principien gelungen, welche der Infini-
tesimalrechnung angehoren *).

7d
o

Durch den soeben bewiesenen Fundamentalsatz haben wir run
ein einfaches Kriterium gewonnen, nach welchem stets beurtheilt
werden kann, ob eine Zahl # durch eine andere % theilbar ist oder
nicht, sobald wir voraussetzen diirfen, dass beide in ihre Prim-
factoren zerlegt sind. Nehmen wir ndmlich an, dass m durch »

- theilbar, dass also m = 5 q ist, so leuchtet ein, dass jede in » auf-
gehende Primzahl auch in m aufgehen muss; es kann daher =
keine anderen Primfactoren enthalten als w, und ausserdem kann
auch ein solcher Primfactor nicht ofter in % als in # vorkommen;
und umgekehrt, wenn jeder Primfactor .der Zahl » mindestens
ebenso oft in m vorkommt wie in #, so ist auchm durch » theilbar.

Sind daher a, b, ¢ . . die simmtlichen von einander verschie-
denen, in m aufgehenden Primzahlen, so dass

m= a*bBc¥ ...,
80 ist jeder Divisor » dieser Zahl in der Form

’ : n,= a’bb' e’ . . .
enthalten, in welcher

o/ irgend eine der ¢ 41 Zahlen 0, 1,2 ... &
F» » » B+1 , 0,1,2...8
7’ ” ” n ?+1 01 1’2"‘7

u. 8. W.

*) Biehe die Supplemente VI. §. 132 bis 187.
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bedeutet; und alle diese Zahlen % sind wirklich Divisoren von ms.
Hieraus gehen sogleich einige interessante Folgerungen hervor.

Zunichst leuchtet ein, da jede Combination eines Werthes
von o/ mit einem von f', mit einem von p u.s. w. einen Divisor
von m liefert, und da je zwei verschiedenen solchen Combinationen
(nach §. 8) auch zwei ungleiche Divisoren von m entsprechen, dass
die Anzahl aller Divisoren von m gleich

e+ B+ E@F+1)... ‘
ist; diese Anzahl héingt daher nur von den Exponenten «, 8,7 .. .
ab, nicht aber von der Natur der in m aufgehenden Primzahlen
a, b, cu s w
Bildet man ferner das Schema

1, a, a...a%

1, 0,52 ...08

1, ¢ ¢ ...¢
U 8. W .
und bildet alle Producte a® % ¢’ . . ., indem man aus jeder dieser
Horizontalreihen ein Glied a®', b#, ¢” . . . auswihlt, so erhilt man

alle Divisoren der Zahl m, und zwar jeden nur ein einziges Mal
Die Summe aller dieser Divisoren erhilt man daher nach derselben
Regel, nach welcher man die einzelnen Aggregate

14+a+tad.. .+a"=a“;i__il
1464604, .+bﬁ=”_‘:f1:_‘_‘_l-l
' Y+l

1+c+c2+...+c7=c:_1_11

u. 8. wW.

mit einander zu multipliciren hat; folglich ist die Summe aller
Divisoren der Zahl m gleich dem Product
getl—1  BAHI_1 1 —1
a—1  b—1 ~e—1
Nehmen wir z. B. m=60 = 22.3.5, so sind die séimmtlichen
. Divisoren folgende: '
1,2, 3, 4, 5, 6, 10, 12, 15, 20, 30, 60;
ihre Anzahl ist l \ s

E+DA+) A+ =12

Diriohlet, Zahlentheorls. P



