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156 Vierter Abschnitt.

Es kann also aa? + 2ba weder positiv noch negativ sein, und
folglich ist
ao? + 2ba = 0,
also @' = ¢; da aber o' < @ und a =< ¢, so folgt weiter, dass so-
wohl @' = a, als auch ¢ = @ ist. Nun kann man die Gleichung
(3) mit Hiilfe der Gleichung (1) in die Form
b+ =aaf+2bad + cd
bringen, und da ¢ = @, und 2be = F a«? ist, so ergiebt sich
b+b = a(xf F a2 £ 0)

d. h. b + b’ ist theilbar durch a. Hieraus folgt ganz dhnlich wie
im Fall I, dass b + 0’ entweder = 0, oder dass der absolute Werth
von b 4 ' gleich ¢ sein muss. Im letztern Fall miissten b und &'
einander gleich, nimlich == 4 1« sein, dann erhielte man also
wieder den Fall zweier identischen Formen, der kein Interesse
darbietet. Im erstern Fall dagegen ist 3’ :~b, folglich da ¢ = a,
und auch ¢ = a ist, auch ¢’ = ¢ = a; wir haben daher folgende
zwei Formen (4, b, ) und (a, —b, a), welche (wenn & von Null
verschieden ist) nicht identisch sind; diese sind wirklich dquivalent,
und die erstere geht in die letztere durch die Substitution (3~
iber. .

Wir fassen das Resultat der Untersuchling in Folgendem zu-
sammen:

Die beiden einzigen Fille, in denen zwei nicht identische re-
ducirte Formen dersclben Classe angehiren, sind die folgenden: die
Tormen (a,%a, ¢) und (a, b, a) gehen resp. durch die Substitu-

tionen
1, —1 0, —1
(0 1> und (13 0>

in die entgegengesetaten Formen (a, —%a, ¢) und (a, — b, a) iber.

§. 66.

Hiermit ist nun auch die_Au »gabe geliist zu entscheiden ob

oder nicht. Sind <;o und die beiden ‘Formen, so transformire
man jede derselben, falls sie noch nicht reducirt sein sollte, nach
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der oben (§.64) angegebenen Methode in eine reducirte Form, ¢ in
@', ¥ in ¢'. Stellt sich dann heraus, dass ¢’ und ¢’ identisch aus-
fallen, oder dass sie einen der beiden eben untersuchten Fille
darbieten, in welchen zwei nicht identische reducirte Formen
dennoch #quivalent sind (was durch den Anblick der beiden
Formen augenblicklich erkannt wird), so sind die gegebenen KFor-
men @ und @ gewiss Aquivalent. Und zugleich ergiebt sich_ eine
Substitution, durch welche die eine Form in die andere iibergeht;
denn durch den Process der Reduction ergeben sich Substitutionen
S, durch welche ¢ in ¢', und 7, durch welche ¥ in 9’ iibergeht.
Sind daher ¢’ und ¢’ identisch, so geht, wenn 7" die inverse Sub-
stitution von 7' bedeutet, die Form ¢ durch die zusammengesetzte
Substitution ST’ in die Form 3 iber. Sind dagegen ¢’ und ¢
nicht identisch, aber doch dquivalent, so ist, wie wir oben gesehen
haben, immer eine Substitution U bekannt, durch welche ¢’ in ¢’
iitbergeht; und dann geht ¢ durch die zusammengesetzte Substitu-
tion SUT' in v iiber. '

Zeigt sich aber, dass die Formen ¢’ und ¢’ nicht identisch
sind, und dass sie auch keinen der beiden im vorigen Paragraphen
erwiahnten singuldren Fille darbieten, sind also diese beiden
reducirten Formen nicht #quivalent, so sind auch die beiden ge-
gebenen Formen ¢ und v nicht dquivalent, wie unmittelbar aus
§. 59 folgt.

Hiermit sind fiir negative Determinanten die beiden in §. 59
aufgestellten Probleme der Lehre von der Aequivalenz vollstindig
gelOst: soeben das erstere, welches darin besteht, iiber die Aequi-
valenz oder Nichtédquivalenz zweier gegebenen Formen zu entschei-
den; und zugleich haben wir jedesmal, wenn die Entscheidung fiir
die erstere lautet, auch eine Substitution zu finden gelehrt, durch
welche die eine Form in die andere iibergeht. Das zweite Pro-
blem, aus einer gegebenen Substitution, durch welche eine gege~
bene Form in eine (hierdurch schon véllig bestimmte) dquivalente
Form iibergeht, alle Substitutionen zu finden, durch welche die
erstere Form in dieselbe zweite Form iibergeht, ist in den §§. 61,62
ebenfalls vollstéindig gelost.



