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170 Vierter Abschnitt.

§. 72.

Wir wenden uns nun zu den Formen mit positiver Determi-
nante D, um auch fiir sie die Hauptprobleme der Theorie der
Aequivalenz zu losen. Das zweite Problem (8. 59), aus einer Trans-
formation einer Form in eine zweite alle Transformationen der
erstern in die letztere zu finden, ist durch unsere frithere Unter-
suchung (§. 62) auf die Aufgabe zuriickgefiihrt, alle gapzzahligen
Auflésungen der Gleichung

— Du? = a?

zu finden. Dieselbe ist fiir positive Determinanten bei weitem
schwieriger zu losen, 4als fiir negative. Dasselbe gilt von dem
ersten Hauptproblem: zu erkennen, ob zwei Formen von gleicher
Determinante #quivalent sind oder nicht. Wir schlagen zur Lo-
sung desselben einen ganz andern Weg ein, wie frither bei nega-
tiven Determinanten, einen Weg, der aber zugleich die Mittel
an die Hand geben wird, auch die obige Gleichung vollstandig
aufzuldsen. *)

Das Charakteristische dieser Methode besteht darin, dass
wir auch érrationale Grossen in den Kreis unserer Betrachtungen
ziehen. Ist némlich (a, b, ¢) oder

ax?+ 2bxy + cy?

eine Form, deren Determinante 52— ac¢ = D positiv ist, so hat
die entsprechende quadratische Gleichung
a+2bw+co?t=20

- zwei_reelle Wurzeln
iy % AR 4—. VD a

"@} WO = =5 E VD
die wir, je nachdem das obere oder untere Zeichen genommen
wird, als die erste oder zweite Wurzel der Form (a,b, c) bezeichnen
und von einander unferscheiden wollen, indem wir ein fiir alle
Mal festsetzen, dass das Zeichen VD stets die positive Quadrat-
wurzel aus der Determinante bedeuten soll. Durch die Coeffi-
cienten der Form (g, b, c) ist also jede ihrer beiden M]n voll-
stindig, ohne Zwe"aéﬁt'gl'i“it bestimmt. Aber umgekehrt 1st auch
jede Form (a, b, c) der Determinante D durch An ngabe_einer. ihrer

*) Lejeune Dirichlet: Vereinfachung der Theorie der bimdren qua-
dratischen Formen von positiver Determo'nazzte {Berliner Akad. 1854).



