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8. 77.

Nachdem in den beiden vorhergehenden Paragraphen dar-
gethan ist, dass jede Form von positiver Determinante einer re-
ducirten Form &quivalent ist, und dass nur eine endliche Anzahl
von reducirten Formen fiir jede gegebene Determinante existirt,
so folgt hieraus unmittelbar:

Die Anzahl der Classen wicht dquivalenter Formen von posi-
tiver Determinante ist stets endlich.

Allein es bleibt noch die Hauptfrage zu beantworten, ob zwei
nicht identische reducirte Formen derselben Determinante einander
fiquivalent sein kénnen; denn erst dann haben wir (wiein §§. 65, 66
fiir negative Determinanten) die Mittel gewonnen, um iiber die
Aequivalenz von zwei gegebenen Formen derselben positiven De-
terminante entscheiden zu koénnen. Diese Untersuchung stosst bei
positiven Determinanten auf bedeutende Schwierigkeiten, da in
der That immer mehrere nicht identische und doch #quivalente
reducirte Formen existiren.

Um einen sichern Boden fiir diese Untersuchung zu gewinnen,
stellen wir zunfichst die bestimmte Frage*):

Kann eine reducirte Form (a, b, o) eine ihy nach rechts be-
nachbarte Form (a', V', a'") haben, welche ebenfalls reducirt ist?

Nehmen wir einmal an, dies sei moglich, und es sei (_?;},n
die Substitution,edurch welche die reducirte Form (a, b, &) in die
ebenfalls reducirte Form (a', ¥', ¢") iibergeht. Sind dann @ und
o' zwei gleichnamige Wurzeln der ersten und der zweiten Form,
so hiingen diese (nach §. 73) durch die Gleichungen

. L, 1
0 =0—Cpy e = 0— o
mit einander zusammen. Wir wollen der Einfachheit halber fest-
setzen, dass @ und o’ die beiden ersten Wurzeln der beiden Formen
bedeuten (obgleich dieselbe Relation auch zwischen den beiden
zweiten Wurzeln Statt findet). Da in einer reducirten Form die
beiden dusseren Coefficienten entgegengesetzte Zeichen haben, und
die erste Wurzel stets das Zeichen des ersten Coefficienten besitat,
so haben die beiden unechten Briiche @ und @' beziiglich die Vor-
zeichen von a und o', alsosentgegengesetzte Vorzeichen, da der erste

*) Gauss: D. A. art. 184,
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Coefficient ¢’ der zweiten Form zugleich der letzte Coefficient der
ersten Form ist. Zufolge der obigen Relationen muss daher o — ¢
ein echter Bruch sein von gleichem Vorzeichen wie @; es muss da-
her 8 diejenige vollstindig bestimmte ganze Zahl sein, welche dem
absoluten Werth nach nichst kleiner als @ ist und dem Vorzeichen
nach mit o iibereinstimmt. Wir schliessen hieraus, dass eine redu-
cirte Form (a,b,a’) hochstens eine einzige nach rechts benachbarte
Form (&, ¥', ") hat, welche ebenfalls reducirt ist.

Abher es existirt auch wirklich immer eine solche der reducir-
ten Form (a, b, ') nach rechts benachbarte und reducirte Form
(', ¥, &"). Denn es sei @ die erste Wurzel der reducirten Form
(a, b, @), also ein unechter Bruch, dessen Vorzeichen mit dem
von « iibereinstimmt; so wihle man die ganze Zahl 0 so, dass ihr’
absoluter Werth (0) die grisste ganze in (o) enthaltene ganze Zahl
(also nie = 0) wird, und gebe 0 das Vorzeichen von e; dann geht
die gegebene Form (a, b, ') durch die so bestimmte Substitution
(_j; ,‘,) in eine henachbarte Form (a/,%',a'") iiber, deren erste Wurzel

o = L
00—
ein unechter Bruch ist, dessen Vorzeichen dem von o und ¢ ent-
gegengesetzt ist und also mit dem von «' iibereinstimmt. Bezeich-
nen wir nun mit @; und o'; die beiden zweiten Wurzeln, so besteht
zwischen ihnen dieselbe Relation
! 1 .
0, = §— @, )
da nun ®, ein echter Bruch ist, dessen Vor?hen dem von ®,
und also ‘auch dem von d entgegengesetzt, und da d eine von Null
verschiedene ganze Zahl ‘ist, so folgt, dass d — w; ein unechter
Bruch, und also @'; ein echter Bruch ist, dessen Vorzeichen mit
dem von 0, @ und ¢ iibereinstimmt, also dem von @’ und o’ ent-
gegengesetzt ist. Es ist also bewiesen, dass die beiden Wurzeln
® und ©'; der neuen Form (d/, ¥', a’’) entgegengesetzte Zeichen
haben, ferner dass die erste @' ein unechter, die zweite o', ein
echter Bruch ist; folglich ist diese Form in der That eine reducirte,
was zu beweisen war.

Jede reducirte Form hat daher eine und nur eine nach rechts
benachbarte Form, welche ebenfalls reducirt ist, und diese kann auf
die angegebene Weise immer leicht gefynden werden.

(renau ebenso liesse sich nun auch beweisen,’ dass jede redu-



