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216 Fiinfter Abschnitt.

§. 88.

Mit Riicksicht auf diese letzte Bemerkung konnen wir nun
das Vorhergehende in folgender Weise noch einmal zusammen-
fassen:

Es sei S ein vollstindiges System wrspriinglicher Formen
(a,b,¢), («,0,¢)...
der dten Art fiir eine gegebene Determinante D, mit positiven ersten
Coefficienten a,d' . .. Dann setze man in jede dieser Formen, z. B.
(@, b, ¢), fir die Variabeln alle ganzzahligen Werthenpaare x, y
ein, welche folgenden Bedingungen gewiigen :
L az? 4 2bzy + cy?
g

IL ém Fall einer positiven Determinante D ist

ist relative Primzahl zu 2D;

y =0, ax+by>—£y

wo T, U die kleinsten positiven der Gleichung
I"— DU = g2
geniigenden ganzen Zahlen bedeuten; -
IIL.  und y sind relative Primzahlen zu einander.

Auf diese Weise werden durch die Formen S alle ganzen

Zuahlen 6m und wur solche dargestellt, welche folgenden Bedingun-
gen gentigen:

1. m ist positiv,
2. m ust relative Primzahl zu 2 D,
3. D ist quadratischer Rest von m,

und die Gesammianzahl dieser Darstellungen einer jeden solchen
Zahl ém st gleich

% .24,

wo w die Anzahl der in m aufgehenden verschiedenen Primzahlen
bedeutet, wihrend % von m unabhdngig ist, nimlich

% = 1 fiir positive Determinanten D,
=4 fir D = — 1,
=6 fiir D = — 3 und ¢ = 2,
= 2 i den tbrigen Fallen.
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Dasselbe System der unendlich vielen Zahlen m kann daher
auf doppelte Art erzeugt werden, erstens durch Zusammensetzung
aus den Primzahlen f, von welchen D quadratischer Rest ist, und
zweitens durch die Substitution aller erlaubten Zahlenpaare z, y
in die Formen des Systems S. Dieses Resultat der friiheren Unter-
suchungen iiber die Aequivalenz der Formen und die Darstellbar-
keit der Zahlen bildet das Grundprincip der folgenden Unter-
suchung. Wir bemerken zuniichst, dass die Identitit der auf die
beiden verschiedenen Arten erzeugten Zahlensysteme nicht auf
héren wird, wenn wir von jeder der erzeugten Zahlen eine be-

stimmte Function ¢ nehmen, d.h. es wird wieder Identitit bestehen
zwischen dem Complex der Zahlen

" (ax? + 2bzy + cy?> 1P(a’x“’ + 20 xy 4 'y?

g G

und dem System der Zahlen ¢ (m), vorausgesetzt, dass der einem
bestimmten Individluum m entsprechende Functionswerth ¥ (m)
genau % . 24mal in den letztern Complex aufgenommen wird. Ist
daher die sonst ganz beliebige Function ¥ so gewihlt, dass die
Summe aller dieser Werthe eine von der Anordnung derselben
unabhiingige convergente Reihe bildet, so folgt aus der angegebenen
Identitit die Fundamentalgleichung

p) w(“””2+2?;«’vy+cy*) N 2¢<a'x?+ Qb;xy+c’y*>+..

= % X241 (m).

Die linke Seite derselben besteht aus ebensoviel Hauptsummen;
als das System § Formen (a, b, ¢), (¢/, ¥/, ) . . . enthilt, d. h. als

es Formenclassen fiir diese Determinante glebt Jede Hauptsumme,
wie z. B,

o (aw? + QI;xy + cy“’)

ist eine doppelt unendliche Reihe, deren Glieder den simmtlichen
durch die Bedingungen 1., II., IIL definirten Zahlenpaaren z, y
entsprechen (die Bedmgungen I und IL sind natiirlich fir die
folgende Hauptsumme so zu modificiren, dass (a, ¥, ¢’) an die
Stelle von (a, b, ¢) tritt). Endlich bezieht s1ch die rechts angedeutete
Summation auf alle aus den Primzahlen J zusammengesetzten Zghlen
m, und ebenso behalten w und % ihre frithere Bedeutung, ‘Wir
specialisiren nun die Function ¢ so, dass wir



