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- (—p—> oder = 0,
m

je nachdem m relative Primzahl zu 2 D (also eine Zahl #) ist oder
nicht, und lisst m ein vollstindiges Restsystem (mod. 4 D) durch-
laufen, so ist die Summe der entsprechenden Coefficienten a,, stets
= 0, weil diese Coefficienten e, theils selbst = 0 sind und die
iibrigen, wie eine friithere Untersuchung (§. 52) ergeben hat, zur
Hélfte den Werth + 1, zur andern Hilfte den Werth — 1 besitzen.
Hieraus folgt unmittelbar, dass die Summe von noch so vielen auf
einander folgenden Coefficienten «,, stets unterhalb einer endlichen
Grosse (4= 2.D) bleibt. Mithin ist die in der oben angegebenen
Art geordnete Reihe

s5—x()

convergent, so lange s positiv bleibt, und zugleich eine stetige
Function von s; und folglich wird, wenn ¢ unendlich klein wird,

s (2) e = (2) 2

wo, wie wir nochmals hervorheben, die Glieder der Reihe so ge-
ordnet sind, dass n bestindig wichst.

§. 102.

Es ist nun zweckmiissig, bei der Bestimmung der Summe der

unendlichen Reihe
N=s (2) 1
n/ n

dieselben vier Fille zu unterscheiden, welche wir frither (§. 52)
aufgestellt haben. Wir wenden uns zunichst zu dem Fall, in
welchem

D =+ P =1 (mod. 4), also (-lnl) = (%)

ist, wo P den absoluten Werth von D bedeutet, und also eine po-

sitive ungerade, durch kein Quadrat theilbare Zahl und > 1 ist.
Dann lisst sich die Reihe

Nos(m) 1
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leicht auf die Reihe
—s (™1
M=2X (P Jm
zuriickfithren, in welcher m bestéindig wachsend alle positiven rela-
tiven Primzahlen zu P, auch die geraden durchliuft. Da jedesmal,
wenn m ein vollstindiges Restsystem (mod. P) durchléuft, zufolge

§. 52, (3)
2 (%) =0

ist, so convergirt die Reihe M; ist ferner  eine beliebige positive
ganze Zahl, und betrachtet man alle diejenigen Zahlen m, welche
< 2k P sind, so sind dieselben zum Theil ungerade, zum Theil ge-
rade; die erstern stimmen offenbar mit allen Zahlen » < 2kP
iiberein, und die letztern sind von der Form 2w/, wo w' alle die-
jenigen Zahlen m durchlduft, welche < kP sind. In dieser Aus-
dehnung ist daher

2(3)w=2(F)w+2(F) o

=2(3)w+ (B2 (5)

und hieraus folgt, wenn man £ iiber alle Grenzen wachsen lisst,

2\ 1 2\ 1
M= Nt (T) LM, N= (1 ‘(?) —2—>M.
Allgemeiner findet man leicht, dass

2 -(-(3) @)

ist; man braucht nur den reciproken Werth des ersten Factors auf
der rechten Seite in eine geometrische Reihe zu verwandeln, und
"diese mit der Reihe auf der linken Seite zu multipliciren, so er-
giebt .sich als Product der zweite Factor auf der rechten Seite;
oder man kann auch genau so wie oben verfahren, indem man die
Zahlen m zerlegt in die Zahlen » und 2 m'.



