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Gesthlechter der Formen. 315

(— 1)kt = —1, (—1)%k») = —1, (2”?) =41
und der vierten
(—D%he=D = 1, (—1)%m=D = —1, (_':’i) _ 1.

Auch hier zeigt sich also, dass die Anzahl der wirklich vorhandenen
Geschlechter nicht = 2%, sondern nur = 241 ist.

§. 123.

Mit Hiilfe des Reciprocititssatzes ldsst sich nun in der That
nachweisen, dass die Anzahl der verschiedenen Geschlechter hichstens
= 24-1ist. Wir setzen D = I'S?, wo S? das grosste in D auf-
gehende Quadrat bezeichnet, und legen den Buchstaben 0, & P
dieselbe Bedeutung in Bezug auf D’ bei, welche sie in §. 52 in
Bezug auf die dort mit D bezeichnete Zahl erhalten haben. Dann

wird
D D n\ -
) — () = %D g¥(n—=1) ( __
( n) - <n> 0 ) (P )’

wo n jede beliebige positive ganze Zahl bedeutet, die relative
Primzahl zu 2 D ist. Da nun die Determinante D keine Quadrat-
zahl, also D’ nicht =1 ist, so kann auch nicht gleichzeitig
0=+1,e6=+41und P =1 sein, un s folgt leicht, dass
der Ausdruck

§Yeln—1) gYa(n®—1) (% '
entweder mit einem der Charaktere C, oder mit dem Producte aus
mehreren dieser Charaktere identisch ist; bezeichnen wir diese
Charaktere mit C' und ihr Product mit IT C, so ist also stets
D
H C’ = (7 )
sobald » positiv und relative Primzahl zu 2D ist. Da nun durch
jede urspriingliche Form der cten Art stets Zahlen 6 dargestellt
werden konnen, in welchen # dieser Bedingung geniigt (§. 93),
und zwar solche Zahlen 6%, von welchen D quadratischer Rest ist



