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wo n alle relativen Primzahlen zu 2D durchlduft. Substituirt man
dies in den allgemeinen Ausdruck des vorigen Paragraphen fiir
die Anzahl der Idealclassen, so findet man, dass dieselbe vollstéindig
iitbereinstimmt mit der Classenanzahl der (positiven) urspriinglichen
Formen der Determinante D, und zwar der zweiten Art, wenn
D = 1 (mod. 4) ist; der Grund fiir diese Uebereinstimmung liegt,
wie man leicht erkennt, darin, dass jede Formenclasse nur einer
einzigen Idealclasse entspricht (vergl. §. 165, 2.).

§. 169.

Sind o, B zwei von einander unabhiingige ganze Zahlen eines
quadratischen Korpers £2, und durchlaufen die Variabeln z, y alle
ganzen rationalen Zahlen, so bilden die Zahlen

w=zaet+yp : (1)
einen aus lauter ganzen Zahlen bestehenden Modul m (§. 161);
umgekehrt, wenn ein Modul m aus ganzen Zahlen u des Korpers
£ besteht und zwei von einander unabhéngige Zahlen enthélt, so
- sind alle Zahlen g von der Form (1), wo «, 8 zwei particulire
Zahlen des Moduls bedeuten; bilden die Zahlen @,, @, eine be-
stimmte Grundreihe des Kérpers £, so kann man die Basiszahlen

=00, +p20;, f=q0 + g
immer so wihlen, dass (p,9s — ¢:p.) positiv ausfillt, und dann mag
o die erste, B die zweite Basiszahl des Moduls m heissen. Nun
wird . -
N(p) = m(ax?+bzy + cy?), @)

wo m den Theiler der quadratischen Form N(u), also eine positive
ganze rationale Zahl bedeutet, wihrend a, b, ¢ ganze rationale
Zahlen ohne gemeinschaftlichen Theiler sind. Setzt man

b?—~4dac=d, (3)
und bezeichnet mit «j, f; die resp. mit o, 8 conjugirten Zahlen,
so ist

ooy =ma, of+poy =mb, pf = me,
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folglich die Discriminante
4(e, B) = dma. | @

Wahlt man statt o, § irgend eine andere Basis desselben Mo-
duls m, so leuchtet ein, dass die Zahlen m und d unveréindert
bleiben, und dass die entsprechenden urspriinglichen Formen
ax?+bzy + cy? eine Formenclasse bilden; die Zahlen m und d
konnen fiiglich die Norm und Determinante des Moduls m genannt
werden. Ersetzt man die Variabeln z und y resp. durch 8 und
— o, 80 ergiebt sich

ap?—baf tca2 =0, bf—2ca = BVd. (5)

Ist ausserdem

g =hoa+kB

die kleinste positive ganze rationale Zahl des Moduls m, so sind
h, k relative Primzahlen, und wenn man

ah?+bhk+ck? =c¢e

setzt, so ergiebt sich N(g9) = g? = me; mithin ist e positiv und
geht in g2 auf. Da «, B ganze Zahlen sind, so findet man ferner
leicht, dass dg? durch e? theilbar sein muss; bedeutet daher f? das
grosste in d und e aufgehende Quadrat, so muss fg durch e theil-
bar sein. Soll ferner m ein Ideal im weiteren Sinne des Wortes
sein (§. 165,4.), sollen also a2, «f, 32 ebenfalls in menthalten sein,
so muss g durch e theilbar sein; doch werden wir im Folgenden
von dieser Voraussetzung absehen.

Suchen wir nun die Ordnung n des Moduls m, d. h. das System
aller Zahlen v von der Art, dass jedes Product uv in m enthalten
ist (§. 165, 4.), so ist erforderhch und hmrelchend dass

v =gatyp, pv=2a'atyp
yird, wo 2, y, #, 4’ ganze rationale Zahlen bedeuten; hieraus folgt
durch Elimination von »
ypr— (Y —2)af—2a'a2 =0,
und hieraus durch Vergleichung mit (5)
y=uaz, Yy—x=="bz, —2a =cz,
WO 2 eine ganze rationale Zahl sein muss, weil a, b, ¢ keinen ge-
meinschaftlichen Theiler haben. Mithin wird
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