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44, Regulire Raumteilungen. 45. Der Fundamentalbereich. 467

44. Regulire Raumteilungen von gitterartiger Struktur. In
der Theorie der Raumgitter sahen wir, dass einem Raumgitter eine
regulire Raumteilung entspricht, gebildet von den simtlichen Parallel-
epipeden, die das Gitter ausmachen. Sie stellen unendlich viele
parallel orientierte Polyeder dar, die den Raum regelmdssig und licken-
los erfiillen. Dieser Begriff, dessen krystallographische Wichtigkeit
offenbar ist, ldsst sich verallgemeinern; man kann die Aufgabe stellen,
den Raum in allgemeinster Weise mit kongruenten Polyedern in
paralleler Lage regelmissig und liickenlos zu erfiilllen. In dieser
Form ist die Aufgabe allerdings noch unbestimmt; bestimmt wird sie
erst, wenn man die Polyeder als konvexr annimmt.

Die vorstehende Frage hat zuerst E. v. Fedorow gestellt und be-
antwortet’44). Es giebt fiinf Gattungen solcher Polyeder. Sie haben
simtlich einen Mittelpunkt, ihre Flichen paaren sich in kongruente
parallele Polygone, die selbst parallele Kanten und einen Mittelpunkt
haben. Fedorow bezeichnet sie deshalb als Paralleloeder (Parallel-
flichner). Sie konnen 3, 4, 6 und 7 parallele Flichenpaare besitzen,
und stellen in den einfachsten Fillen einen Wiirfel, eine gerade sechs-
seitige Stule, ein Rhombendodekaeder, einen von vier Sechsecken und
acht Rhomben begrenzten Kérper4%), endlich ein Kubooktaeder dar, d. h.
die Durchdringungsfigur eines Wiirfels mit einem Oktaeder. Die
iibrigen Polyeder dieser Art entstehen aus ihnen durch affine Anderung.

Bei jeder Raumteilung, die aus derartigen Polyedern besteht, bilden
die Centra der Polyeder ein Raumgitter, wie es auch oben fiir die
Parallelepipeda der Fall ist. Ferner geht die ganze Raumteilung in
sich iiber, d. h. jedes Polyeder in ein anderes, falls man eine diesem
Gitter zugehorige Translation ausfiihrt.

45. Allgemeinster Begriff der reguliren Raumteilung und der
Fundamentalbereich. Der wichtige Begriff der reguliren Raumteilung
lasst sich auf folgende Art, die auch auf Gitter anwendbar ist, ver-
allgemeinern. Man gehe von irgend einem reguliren Punktsystem
aus und lege um alle seine Punkte kongruente Kugeln, die ausserhalb
von einander liegen, so giebt es zu jedem Punkt einer dieser Kugeln
in allen andern die homologen (Nr. 42). Dies bleibt bestehen, wenn
wir die Kugeln wachsen lassen. Dabei werden die Kugeln einander
allmidhlich durchdringen, und den ganzen Raum liickenlos ausfiillen.

144) Gestaltenlehre 1885. Vgl. auch Zeitschr. f. Kryst. 25 (1896), p. 115. Vgl.
auch Lord Kelvin, Proc. Lond. Roy. Soc. 55 (1894), p. 1.

145) Diesen benutzt Fedorow fiir seine krystallographische Theorie nicht;
vgl. Nr. 46 und Anm. 156.
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