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PROP. L PROBL.
E H  Indato cubo ABCDE-

/ FGH . pyramidem deferi-
bere. '

¥ \ Ducantur diametri
D /o) quadratorum GA, GE,
: ¢t GC; EA, EC, CA, quae
41 . omnes * inter {e aequa-
: les funt. Ergo triangu-

Ao B la EGC, EAG, AGC,

EAC funt aequilatera, & aequalia. Proin- -

de EGCA tetrauedrum eft, cubi angulis in-

¢.31.def. fiftens, & ergo ipfi inferiptum 8. O.E.F,

o ~ PROP. II. PROBL,
- I'n dgta pyramide ABCD
offacdrum defiribere.

* Bilecentur latera te-
traedri in punétis E, Fy
G, H, K, L. Haec pun-
; &1 conneflantur 12 re-

A SR TR @S, ‘quactomics inter
4L fe ¥ aequales erunt. Qua-
re ofo triangu'a, quae bafes habent reltas
HG GL,LE,;EH & vertices K, F, aequi-

latera erunt & aequalia; & folidum fub ipfis
: ! : com-,




EVCLIDIS ELEM. L. XV. 413

comprehenfum oftaedrum. erit, dato tetrae-
dro inferiptum, Q. E. F.

"PROP, III, PRORL. _
= ' ; In dato eubo
. - I ABCBEFG
& B 0) 5 offaedrum defiri-
Y, bere.
> Sumantur® qua-3. §. 4.
CNING| dratorum centra
7 K,LLM, N, O, P.
Tuntae 12 retlae
8. p R ML.I‘.‘N, NP &e.
. conflituent ottaer
: drum. Nam per
7 B P, N;O, M I&u-
cantur lateribus quadrati A C parallelae
QR, RS, ST, MQ, quae iisdem lateri-
bus, & ergo inter fe aequales erunt. (*Pa-
tet vero, has reftas fe mutuo tangere ; quia®
QT, ST eandem ED, & QR, SR eandem
GB, & NR, QR eandem AH &e. bifecant).
Ergo anguli MQP, NRP ¢ funt reéti. Hingce I0. IT.
quia MQ, QP, PR, NR, quippe aequalium
TQ, QR, RS dimidia, aequantur: erit MP
- = ¢PN., Similiter oftenditur, MP, OM,2.4. 1.
NK, NL & reliquas aequari. Lrgo § trian-
gula, quorum vertices L, K, bafes latera qua-
drati MONP, funt aequilatera & aequalia, &
conftituunt ergo oftaedrum, cubo inferiptum.
Q,E. F.

PROP.
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PROP. 1V. PROBL.

Fndato offaedro
ABCDEF cubum
defcribere.

* Latera qua-
tuor  triangulo-
rum  pyramidis
BCDEA bifecen-
tur inM, N, O,P,
&iungantur MN,
: NO,OP,PM,quae
/s aequales” funtin-
¥ ter fe, & paralle-
9.2.6, lae ¥ lateribus quadrati’ BCDE, & proin-
+14.13. de * angulos reétos inter fe.comprehendunt,
# 10 1L (ypare MNOP eft quadratum. Deinde bi-

feélis lateribus huius quadrati in G, H, K, L,
iungantur GH, HK, KL, LG, quae” funt aequa-
A o.fch. les, & angulos reftos * comprehendunt ; quia

13. 1. anguli, quos cum rettis MN, NO, OP, PM
w4 feh. faciunt, femiredi # fant, Ergo GHEKL eft

321 guadratum.  Si in reliquis § pyramidibus

oacdri eadem fiant: conflituentur § alia

quadrata ipi GHKL acqualia, & cum ipfo

cubum terminantia, dato oftaedro inferiptum,
Q. E F.

PROP., V. PROBL.
Indato icofaedro dodecaedrum deferibere.

Sit ABCDEF pyramis icofaedri, cuius bafis

pentagonuin ABCDE. ~ Tungantur centra cir-

culorum, in triangulis AFB &c, inferiptorum,

rectis GHLHEK, KL, LM,  Dico, GHK Lgi

efle

4. 4F



DLBE ROXMI T wig

efle pentagonum dode-
-caedriinferibendi. Nam
reftaeFG, FH,FK &e.
produétae bifecabunt?™ 4 T+
latera pentagoni in P, .
N, 0, &ec. quia £ bife- 43
cant argulos ad ver-

tices F triangulorum.
Tungantur PN, NO, quae proinde aequales

erunt*. Jam quia’FP = FN —= FO, a¢°226.1.&
FG=FH=FK: eruntGH, HKipfis PN, 43
NO 7 parallelae, ac inde erit ¢ PN: GI—I"-‘E:":'I’C'h
NF: FH— NO: HEK, ideoque GH=HEK." ¢, *
Similiter HK =KL &¢. Porro quia ang.

GHK* == PNO, ac HKL = NOQ é&e. ang. e. 10. 11.
autem PNO =7 NOQ, quia ambo funt com: 7 2.fch.as.
plementa aequalium * angulorum mN,0ad T
duos reftos: erit ang, GHK = HKL &o.
Denique ex punfto fublimi F' in planum AB-*

CDE duftumintelligatur perpendiculum, &a

punélo, in quo plano occurrit, dutae fint re-

¢hae ad PunﬁﬂP, N, O, Q, quac cum perpen:

diculari angulos * reQos facient, Illi, quaev.4 11
per P duéta eft, parallela intelligatur alia per

G, & a puntto, in quo, haec diétae perpendi-

culari occurrit, ducantur retae ad H, K, L, &e.

Jam quia * pe'rpen'dicularis illa a reta per G

dulka fecatur in ratione FP: FG =FN: I’

=FO :FK &c. patet, reliquasrettas,a puntlis

HKL adperpendicu]arem duttas, parallelas *

efle illis, quae in plano ABCDE ad eandemn,

dutae funt, acob id angulos reétos cum per-

pendi-
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pendiculafi facere, &
proifide ® in " vno
omnes plano efle. Vn-
K de patet, GHKLM
effe pentagonum ae-
quilaterum & aequi-
+ - angulum, ideoque, fi
in reliquis videcim
¢ 23t pyramidibus . icofae-
dri eadem conftruxerimus, proditura effe
1z pentagona huiusmodi, quae confti-

"tuent dodecaedrum, icofaedro inferiptum,

PROP. VI. PROBL.
Quinque figurarum- latera €5 angulos
snuenire,

- 1.Quiaicofaedrum continetur 20 triangu-
lis, & vnum triangulum 3 lateribus; fingula
vero latera bis fumuntur: numerus laterum
erit dimidius falti ex 20 &3, qui eft3o0. Si-
militer dodecaedri laterum numerus eft di-
midius facti ex 12 & §,qui eft30. Et fic por
ro in ¢cubo, &reliquis. inueniemus numerum
laterum; . fumentes dimidium fati ex nume-
10 Plannfum'_&'n'{i'mero laterum vniuscuius-
que plani. SRR ‘ ‘ :

2. Numerum autem augulorum folidorum
in his figuris habebimus, fattum ex numero
figurarum planarum & numero angulorum
planorum in vnaqualibet dividentes per nu-
merum angulorum planorum in quolibet fo-
lido angulo, Sic in icofdedro fag{um ex 29

&
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& 3,quod eft 6o,partientes per §,habebimus
‘12 angulos folidos. Q.E.F.

PROP, VII. PROBL,
Planorum, quae fingulas quingue figuras
 continent, inclinationem inuenire.
1. De cubo manifeftum eft, ‘elus 'P'lana ad
{e inuicem refta efle
3. Sit tetraedri ABCD
expofitum vnum triangu-
lum ABD, in quo a vertice
B ad latus AD dutta fit
perpendicularis BE. Si
B centris A, D, interuallo
o BE deferibantur duo eir-
culi, & a punéto feétionis ad centra A'D
iungantur reftae: angulus, quem contine-
bunt, erit inclinatio planorum. Nam nga-
tur in altero triangulo ACD refta CE, Et
quia # DE = EA: erit CE etiam in ADz.[ch.3.3.
perpendicularis. Sed quia BCq= ABq
- Alq - EBq, & EAqQ < »CEq:d.47. 1.
erit BCq < CEq - EBq, & ergo ew.2.fch. 12,
_ang. CEB acutus. Quare CEB erit ins o
clinatio # planorum tetraedri. Hinc quum g’ g’djf
it CE = EB, & BC = AD, manifeftum ;
eft, pracditta conftruétione inueniri angu-
ngVF_‘:: BEC = inclinationi Planorum.?_ b T
3. A latere oftaedri deferibatur quadratum, Tote
dueatur eius diameter BD, & centris B,D, in- -~ -~ ¢
teruallo perpendiculari, quae a vertice ad
: bafin
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ducitur, defcribantur duo

circuli. Reftac a fettione

circulorum ad B, D iunctae

continebunt angulum aequa-

lem complemento inclinatio-

nis ad 2 reftos. Sit enim

ABCDE pyramis oétaedri,

& BF perpendicularis in Ao ABE, Tunéta

DF erit perpendicularis in AE &=1ipfi BF.

.19-1. HincBFq+FDq=2BFq®<24Bq. Sed

BDg==2 ABq. ErgoBDq>BFq--FDgq,

élgief ac ob id ¢ ang, DFB obtufus, Ergo BPD S

11. = complemento inclinationis planorum

v. 22, & g.0&tacdri ad 2 reftos.  Datur 7 autem ang.
1. BED diéta conftruétione. . Q.E.F.

4. A latere icofaedri,
deferipto  pentagono
aequilatero & acquian-
gulo A B CDE, ducatur
retta BD, angulum pen-
tagoni C fubtendens, &
: centris B, D, interuallo

perpendiculari cuiusuis e triangulis icofaedri,

~ deferibantur duo circuli, a quorum fettione

ad B, D iuntae rettae continebunt comple.

mentum inclinationis planorum ad 2 rettos,

_Sit enimABCDEF pyramis icofaedri, & BG
perpendicularis vnius trianguli: erit DG per-

% 19. 1. pendiculatis proximi trianguli. Et quia BG < ¥
“ 2L I, BC:erit’ang. BGD >obtulo BCD, ideoque
ipfe obtufus, ~ Quare BGD complementum

; in-

\

!
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erit’ inclinationis - planorum icofaedri,  Et
manifeftum eft, huoc angulum dari praedifta
confiruftione. Q. E. F.
A K s.Expofito pen-
: ; tagono  dodecae-
Gk dri ABCDE, &
B\ F | 1: iunéta reéta AC,
D - angulum penta:
goni fubtendente,
C H centris A,C, inter-.
vallo FG reftae a punéto F bipartitae fectionis
ipfius AC in latus peantagoni parallelum ED
perpendicularis defcribantur duo circuli, &
retlae a feCione ad terminos A, C duftae
comprehendent complementum inclinatio-
nis planorum dodecaedri. Nam quia *ACeft 17. 13.
Jatus cubi, a quo dodecgedrum defcribitur:
ponatur, ACHKefle voum quadratorum illius
cubi. ErgoeritKH refta, {fubtendens angu-
lum in pentagono adiacente, quod fit EKM-
HD. Ex G ad ED ducatur perpendicularis
GL, &iungatur FL. EtquiaED, AC funt par-
allelae: erit GF in AC perpendicularis, ergo
~ percentrum circuli, pentagono ABCDE cir-
cumlcripti, tranfibit », & ED bifecabit # in . cor, 13,
G. Hinc fimiliter GL bifecabit ipfam KH, & 3. 3.
‘Quare FL = * AK = AC. ‘£t quia per-*33 1.
endicularis ex G in FL cadens = *§ AE,
& $FL=} AC%> 3 AE: erit &£ FL maior
perpendiculari ex G in FL dufta, & ergo an-
gulus, quem ea cum GF continet, maior iplo
GFL, Hinc quia * haec perpendicularis bi-
Dd. fecat

£ 813
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A K fecat iplam FL,
1 erit ang, LGF
Gk >¢GFL -+ GLF,
B\ & E A ideoque obtufus,
' D & obid co.mlple-
mentum inclina-
C H tionis pentagono~
rum dodecaedri. Sed quia ex modo ditis
et FG—=GL, atque oftenfa eft FL. — A C:
patet, dari ang. F GL per traditam conftru-
étionem, Q.E.F.

FINTIS
 ELEMENTORVM EVCLIDIS

CORRIGENDA.
Pag. 6.1in. 17. vni leg. vno.
p- 1. lini.vitima poft baberes interferantur verba,
. cum vectis AC, BC initio duftis,
p. 63.lin, antepenult, connexam 1. conuexam,
P 68 lin. 7. AKC leg. ABC, :



