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Rihigels @atﬂtuung dev-gewdhnlichen Mes

- thode im Gebraudhe deg Plug und Minus.
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%oterinnerung. Der Sffentliche Gedanfens
wechfel , welcer - givifehen miv’ b * ieinem
reunde, bem sheven Drofeffor Rifigel in
Halle, nady dem Abdrucke feines Briefes *)"
* nothendig witd, mwiirde das fdhwerlich gemor
den feyn, menn von ‘meinen vielen Inres,
fuchungen iiber bie ' bisher ‘gervSbnliche
Methode, aus denen meine bavee Anklage

Oets

_ “)I 3’6& Set reinen inb ahge;nanbten m‘tatf)emhn!,
: reausaeqeben von G, §. Bindenburg, G‘fllfni
ity @lﬁd V.
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2 Gtk L BVergleichung meiner

Derfelben *) entftanden ift, mnigﬁehs biejenigen
waven gebruckt worben, die id) unter dem itel, .

Prifung des bisberigm, und Ausiibung
eines genaueren Gebraudyes des ﬂfnrgw
gengefesten in der Geometrie, insbefons
dere fiic die Sormeln der gbetﬁbi'-ung
und Rifjung, und dadurd) su einiger
Vecbefjerung der Ulechanit beveits ans
gewandt,

fchon vor etmgm Sa{)ren mttgut[)exlen munfcf)te
und vecfprac); Salls {ich. hinreichende Subferis
benten bagu fanden. .~ hre Angzabl fiel fo unbe-
trachelid) aus, bdaf miv die Sache in diefer Hin-
fiche verdeuflich rourde; und idh ibre fernere
DBearbeitung - auf beffeve Jeiten Des. deutfchen
Dudyhanbels verfchob..

Dureh

*) Jn der Heinen @dyift: Formulae linearum
fubtangentium ac fubnormalium, tangentium
ac normalium, et caftigatae et diligentius, quam

~ fieri folet, explicatae, Lipfiae 179g; wnd in
ihrem deutfdhen Anhange,




sethode ui Rliigels Darfreliong e 3

o Durd) enen Bief febe iy “mich” irideffer
gendthige, dem Publifum fogleich 3 seigen, vaf
id): allerdings’ Beveit bin ' meine  Anflage Ju ers
Bartens wid diefesierfte Stick ber gegéritoautigen
Shrife enthle nun,was mit aus alter Etirines
wuing bervin die Fever flop) als idy jest vor dllen

andern dservn’ Ridigels Darftellung der gemé[)m )

tichen SMechode * ) aufs neus durthlas,” mit e

Bitfage, gerade auf diejenigen’ Beyifpiele, welde
€. gue. Eelduterumg. diefer SHethode bebandeltj

aud) ibie meinige ‘anjurvenden:,” b dabey mit
angufiibren, was fich bey diefer Gelegenheit Fur
PBergleichung beyder Methoden mic darbiethen

wicbe, Aus Diefem Oefichtspuncte Hat man
diefes erfte Stircf gu berradheen.

Auf die Aeuferungen des erwafuten Bries
fes bas ndthige gu erwiebern, will id), bey dem

eiligen 'ztbbrucfe bes gegenmwartigen Stilcfes, file
A 2 ein

l) Aechiv, drittes Hoft, St I, unb viertes
J{Jeft, Stit V.




o4 ik L. Bergleichung meingg:

eint fpdteves. veefchieben, Damie nithe  etia in

Der erften Wdvme einiges gu lebbaft \qusqes
brice, und dadurd einer Sreundfdaft, bie mie
aufer(l werth. ift, irgend-unndchig, fey es auch
nue febr voriber ge@enb ‘nacheheilig werdel - ey
winfche vielmefr red)t angelegentlid), und ferde
gu meinem Theile die ndthige Vorfiche barauf
vecwenden, Dafi unfeve. gegenfeitige, . bigher fo
toblwollenbe uneigung, wie fie jroifchen SMas
themacifeen fo leiche encftehr , auch wabrend diefer
mathematifchen. Berbandlungen f’eme&meges U
tecbrochen werde,

- .J




Methote v, Rdaels Darficlung e, ¢

§ 1 Das etfte‘%épfpiel, roorauf der Hr. Prof.
Kligel feine Mechode antendet , ift folgendes,
(Urchiv, orittes: Heft, Seite 314.)

 Aufgabe,  » Jwey Korper A, und B,
,,Bemegen fich auf derfelben gevaben Sinie mie
»gegebnen @efd)mmmgfetten' es ift gegeben, Det
» Abftand, der Beitpunfee , in welchen fie ibre
'» ‘Eemegung anfangen., und der Abfiand der
»&Rirper in dem feiberen Seitpuncte; daraus foll
»der Punct gefunden merben, o fie sufammen
» tteffen. «

» J'gwr ift es roefentlich bxefeif)e 'XufgaBe , bie
= Richtungen der-Dewegung migen einerley oder
_» entgegengefest fepn, und es mag A oder B ftcb
» guerft gu bewegen anfangen. Einen bdev vier
»Falle wahlt man, um die Rechnung aquf dens
- »felben an;umenben Juie die andern drey Falle
" ngilt eben die Nechnung , wenn man nur die
» Borgeichen der Grofen , bie enigegengefesice
» %e;lebung evhalten;, ‘dndere, «

Kol I 58 feo bie Gefchwindigbeic bes
nA—a, bes Bz=Db, "nadh entgegengefetiten
~» Ridhtungen ; ihr Abftand in dem Jeitpuncee,
»ha A feine BVewegung anfingt, =c, bdie Jeif,
»um weldye B fpacer anfangt;, =m, der von:
»A big gum Jufammentreffen mlt B befchriebene:

-9 QBQQ
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6 Gkl Beraleldhung melnet
» TWeg = x, der.von B: befchriebene =7y, fo tﬂ

a(c+mb) b.(c — m) 1
e a+b ’ —-.‘_a-:-T. '

§. 2. Hr. Khigel bat nidye mitgetheile,
auf weldjem 2Wege Er biefe Formeln gefunden
pabe. €8 fann aber filr feine Metpode, nadh
weldper’ die fammtttcf)en Geoffen blof nad ifyrer
abfoluten Grofbeit gu betcadhten' find, aus et
Aufgabe folgende Gleicdhung und fetg’nbe ‘Dws
portion Hergenomnten: werden:

x+y=c, unf) X —ma: y==a b

Aus ber !e’@'ter’n fqlg,t ¥= b_— y+ ma, und
¥ == A= g weldhes | in diz Gleidhung
gebradyt,, bie obigen Fovmeln g;ebt, die es blofs.

mit der abfoluten GSeofibeit der bepden gefudyten
itmen ju thun baben follen und Eonnen.

S Sy Dalee bagegen fie beffer, wenn
. man diefe Aufgabe der Algebra unterwerfen will,
~e8 inder That, und dafier aufeine foldye Weie
ju thun, Ddaf die Formeln gugleich auch bdas
vidytige . ber gefuchten Griffen beftimmen, und
: uberbaupt alfe Ausdride i der fammelichen
DBehands
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- Methode v, Kiigels Darflelung . 7

: ﬁelj’ﬁhb[ung aud) ‘algebraifdh richtig und gufams -

menbangend bleiben. Fiw diefe Abfiche dringe
fich miv fogleid) die Gleichung auf '

At fnent :

Denn wenn der Koeper A gu feinem Wege x,
wodurd). er mit dem B gufammentrifft, aud) noch
die Gegengrofle # ). des Weges y binzufiigee ;. fo
wiiede er dann uberhaupt den Weg = ¢ durdys
laufen Daben, ' S Gl

Dabep Fann und muf x — y roeiter. nides,
al$ die algebraifhe Summe aus dem Wege des
A, und dem Ridwege des B bedeuten. Ob x
und y bejabe oder verneine fey, mufi idy hiers
bey nocdhvollig unentfchieden laffen; weil ja file
diefe ®rifen , info feen man fie al8 gefuchte

- OBirfungen des fammelichen Gegebren behandelt,

auch das Deftimmen ibrer bejaheen oder verneins
ten BDefdafienbeit dem fammilichen Gegebnen
jufammen gezontmen, ju unterrerfen ift. Da.
mit aber die'gegebnen Groffen dies Deftimmen

- wiclid) leiften Eonnen; fo ift nun feeplich auch

_ nothwendig, fe fammelid) nac ibrem algebras.

ifhen = in den Calcul ju bringen. SDabm;‘t idy,
: att
5 (

*) Beralichen, Stdd VI 6. 1. Jdy bitte bicfes
Vite ©ti vorliufig- durchzulefen, da idy fo2ber.
einfebe, vaf id burd) Degichung auf daffelbe,

- meinen hicfigen Borerag abfdrzen fann.
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ftate bev. obigen Proportion in-§, 2 , vielmehe
fthreiben mug: 3
iz evma ¥ Smainaibgic Civlad v
denn x — ma (biefer algebraifihe Ueberfchufi des
Weges x uber den Weg ma, biefe algebraifche
Summe dus x und der Gegengedffe des ma)
und y, find gwey Wege in einerlen Jeit befchries
~ ben), " alfo ibrea bepben ( conflariten) Gefdywins
bigteiten proportional.  Bon biefen Gefchrvin.
bigteiten aber iff, nad) obigem Iten Falle ber’
Aufgabe, die Gefchwinbdigbeit. b der Gefdwine
digteit a entgegen geridyter; und der Gejchwina,
bigfeit a wird offenbar genug. gerade diejenige
Richrung sugefchrieben,, welche ich, um mie Hen.
Rinigels Aufidfung in die meifte lebereinfiims
mung su fommen, fir die bejabe omehmen.
mug; weil Hr. K1 bie Enefernung ¢ H gue als.
bejabt aufgefihee Hat, und ma davonabsieht,

Meine Proportion giebt mu e
2 el T aud) y = rerinh mb,
unb- beyve  Ausbriicte mit meher Gleiching’

X — y = verbunden, geben-
¢+ mb

a4b.

S C — ma

e

m‘plcf)eﬁ;nun die seichencidytigen Formeln find,
i AR e NP e o AER




Methode u, Khigels Dacficlungrw. o

8. 40 Bon Hrn K wird fog[et;& hinter
feiner obigen Aufidfung (§. 1.) erinnert, es
miiffe s fier (fir Jall 1 t-cr Z(ufgabe) ¢ gréffer
als ma feyn, « >

Dlefes @mfd)mnfen ber: 'Xufgabe gar.@r Rl
of)ne Jweifet ibrer Reidynung ji verdanfen,

- Sy Eann dagegen ebon diefe Schranfen aug
meinen geld)enrlcf)tngen Sovmeln felbft fchon fehr
bequem ‘und ﬁd)er folgem. ~ Denn wenn ma’
gwﬂer alg o ware; fo wide meine §ormel e
y einen bejabten GIBert@ beftimmen: und dtefe
YOirtung Ddes fﬁmmtl:cben Feqebnen
ftande im QBlbezfprucf)e mit dbemjenigen Q:bezle
bes cﬁegebnen ; nach weldhem der Weg y mit
einer verneint getttf)teten @efd)wmb(gf‘eu b
foll Befdpmben werben!’

§ 5. Den obigen Falt I ber ?It:fgabe nun.

rﬁebv dalin abgeandert, daf

- Sall 11, fatt der bejaBten Nichaung a ipre’
@egenmf)tung —a gegeben ey, und alles u[mge
bleibe e vorhin; fo wird man bafur aug meinen:

Soemeln, -ourc) Umbehrung ibrer {ammtltd)en 8

ethalten
c+ mb , c4ma
x“"'---:rb_:’l nby=~.-b -E-:-a_.,
m!eberum scicbemid;tig )

g, 6.




o StiE 1. BVergleichung meiniee

Dl 600 e, Pr. Kidigel erhale dafite juvbr
—a (c4'mb) ‘ '
—a+b

Ll s c;-{-rhb - ‘_b_c,-!-ma‘
Lo o A

Cberft = x= -, und daber

v 8070 ©Sdyont nady diefen menigen Ber-
gleichungen sifdhen unferm beyderfeitigen. Bers
fabren,, feheint miv an Hrn Kligels Formeln und
SMethobe folgendes: tadelbaft ju feypn.

t. G ift wabrend feiner. Formelanberung
gendehiat , felbff auch vor dee einen gefudten
Giedffe x das Jeichen ju verandern. Sollte die-,
fes niche aufs wenigfte den Lorrurf verdienen,,
dafi s dufetft unbequem und fehr beventlich fen 2,
Denn bey vermickelten Auigaben wird man oft
genug hut mit vieler: SNithe gemify werden, ob
durd) diefeund jeneBevanderungen in den gegebes:
tien ®réffen, auch bas Seichen der gefudyten, fire
die Grinde der Khigelfchen Methode {ich andere,
‘napmlich die gefuchte Grdffe nun zu fubtrahiven
. ober ju abddiren fey, indef {ie in bem exften Falle,,
auf welchen man den Calcul anlegte, als etwas
abbitives ober fubtractives aufjufubren war, Da
man fdyon beym evften Seichnen der Aufgabe,
ibre Sinien einem jufammenbangenden algebraic
fhen . niche unterrvorfen, fondern fie fammelich,’

ara und




Methode u. Khigeld Darftellung 2. ry

und flie-den algebraifcben Caleul oft febr ges
waltfam, fo gut als bejabt angefest bat; {0’
- dlirfte es auch oft genug mehr Glid als deuts
liche Ueberfiche des aufgedrungenen Berfahrens
feyn, toenn man bey neuer Jeichnung des vers
anderten Falles, in Begiehung auf den erfien,
allenthalben ~die gehorige UmPehrung  erifit.
@efest indeffen, daf man durd) neue Jeichnung
allemab! dariiber gewifi werben fonne; o wirde
doch felbft fhon diefes wiederhobite eichnen eine

febr mibfeelige Arbeic ausmadyen, deren gang=
fiche Srfparung aud) {dhon einen von den grofen: -

Dorcbeilen ‘abgiebe, weldhe die algebraifdye
~ Behanbdlung einer geometrifchen Aufgabe leiffen
foll, -und voicklich auch vovceefflich leiften
gy Fle den Fall T brachte Hr. Rl die
ndtbige Einfhrantung (§. 4.) bey, mit deven
Ueberfdhreitung die Aufgabe unfchiclich, die Auf-
(6fung unmdglich wivd,  Dageqen bat Ev es
fire den Liten Fall gar niche bemerbe, daf fir
diefen eine andere Linfchranbung eintrite!
Obne: uoeifel war fie; felbft bey diefer fo leicht
uberfeblichen Aufgaben , Jbm gerade deshalb
entfchlipft, reil e in der ThHat verdrifilich und
exntoend ift, auch eine goente Seidhnung rieder-
. um {ebr genau ju betrachten, und das BWerhalr:
nif ibrec Grdffen wiederum fo umftandlich ju
variiven, als es jur Entdecfung jener Schranfen
nothig




12 &hif L Bergleichung meineg

nbéhig ift, wenn fie verrigtelft ber 8etd)mmg
follen entaecft werden,

6. 8. Meine 3etcbenr1cbngen $ormeln‘ in
§:'5. legen bageqen fogleic) vor Augen, daf fo
woil x als y verneint, wie fie wegen der im
Jalie 11 gegebnen Stiife — a und — b noths,
wenbig ies fepn miffen , nach dem gefammien:
Gegebuen der Aufgabe, aus weldyem die Formel -
entjtept , -es nur werden fonnen unter der Eina:

fdhrantung, dag b << a foy: baber i fogleidh;
~wiffen; dap, diefe Cinfdhranfung uberfd)titten,;
bie Aufgabe unfehicklich wird, ‘

(@emmr, follce dle Ginfhrantung I)eln'en,. p‘uﬁg

B niche > a feyn ditefe s indem ja ey b == a nod dle:
Merthe x == co und y'== 0o entfichen, und man,
um- fir fie das eichen — ju. erhalten, nup angus-
nebmen brauchr, daf das biefige b—a gerade ein:
+ 0 fey, das beift) cine Grange der bejabren:

. Werthe b~ a. jey. Da es indeflen angenehmer if,
bie Sdyrauten durch logifch bejahte Sase ausgedricte
#tt haben s fo will ich jene a = b durchaus, auch in

" ber Folye, befeitigt wiffen; um fo mebr, da Hr. KL, -
bey felner Cinfdyrdnfung in §, 4, felbft audy den
PWerth x == 0 und y = o0, obhne Jrveifel als einen

< folcben befeitigt hor, den wman elgentlich nicht .
i iiffern verlangt s und icb audy Dievin Jhm femer[)ln
_ folgcn ‘werde.) §
5 § 9.




Methode w. Ruigels Darfiellunge. 3

118090 Gegen meinen aten Tadel dilrfte eins
gemande roerben,:baf ‘man die- Schranten  der
- Aufgabe aud) aus Hrn Kligels, Formeln abnef:
men fonne; indem an ihnen der Widerfpruch ficdy
dadued) -zeige, Do fie:bie: gefuchre Grofje mis
einem == belegen, fiie die fie boch) nach Lorauss
fegung feiner Methode, blop den abfoluten Werth
gngeben mitfiten. I evwiedere, dafi diefes bep
fer gegenwoartigen leichten Aufgabe: allerdings fo
gutrifie; nach der:Dacur: der Methode aber . bey
verwicfelten Aufgaben ungemein leidhe verfehle
werden fann, nabmentlid) auch durdy, die Unges
wigheit, ob das Werneintausfallen, Hap! gefuc{ﬁ_e@
Groffe wivtlid) eine Ueberfdyreitung der. ndthiger
Schranten, oder ob e etwa blof den Uebergang

in einen andern Fall gerade anjeige. (Berglichen
bier oben §. 7. No, 1, und in. Hin Kligels
Abpandlung §. 14.) o e

_ Beventt man aud), daf jene Cinfthrantune
gen offenbar jur Wermeidung. eines Iiderfprua
ches jwifchen benjenigen beyden = Dev gefudyten
Srdfie nothig werden, von: dener das. ewne fchon,
dued) einen Theil des Gegebnen, bag andere
aber erft aus bem [Emmilichen Gegebnen, vers
wittelft feiner Formularverbindung , befiimme
wird; tie fann man fid) gefichert wiffen, Diefen.
Wiverfprudy vermittelft einer Methode su- ents
Decken, Die reit enfernt, die Formularverbindung

53 : : aud)




14 CShick T. " Vergleidhung: meinee?

and:derm J° der gegebiien: Gedffen’ gentdf angu-
legen,, vietmehr diefern Griffen. es gevadequ atifs
dringe, “daf fie fammelidy for gue als bejabe folien
Beevadytet werden , - auch werin ' fie das neben itk
anver geftellt, wirflic) nidhe find fiir die Ateres

‘bia, dec man fie doch Ubergiebe! Diefe (earén

QWoree enithalten  eigentlich ein:Bedertten ‘gegdert
bie' gervdhrliche Methode, rooduveh ‘fie meiried
@radytens - durchaus . unvathfam. wird, - Ungen
etwas melr dariiber b T jese Aurnody s

515, ‘elnew dritton Tabel 'be?;“’m e vorigert

-fang unabbangig it Wenn ‘man nidye gleich

WAtifange ,*bey dem Anfegen des Calcuifs , “aufs’
reine bringé, worin das ' ‘Der beharndelren
Gvdfjen nncer fich 1ind"neben einanber” beftehert
Eaam und foll; fondeen’ wenn”man nuv efft Ginters
ber, am €nde der Aufldfung und im eingelnen, -
die abfoluten Gvdffen einem etwas weitfchidytigen
und fchwanfenden Begriffe vou' entgegengefester
Degiehung unterwirft , und dem gemap in ihy
Gegentheil verfebre: fo ifi man in grofier Gefabr;
darin o' gemwaltig ju- itren; bap der Werth der
Bormeln aiich in feiner abfofuren Groffe uneidy?
tig ausfallen fann,  Selbjt Huv. Kiigel Hat iy
meines . Eradytens “ einer* folchert  unjicheren’
©dyluBare iberlafien, ‘indem er fo eben folgendes
bepauptet, " : o o8

wi§ ~<

~ §. 10,




: 932&[)00: u, Rh‘xgew='SDacfteuung_:;zc. ¥y,

w1 § vo. 5 Fangt B injedem Dicfer benden
-pSalle (Lu, I1) um in frdhee als A feine Vreiwes
sgung an (weldyes Fall 1ilu, IV beiffen mag);
» {0 wird nun das Jeichen Des m, das djt. mb
puUnd ma geanbert, <« (Qﬁlge @elte 314 bet
.ﬁ(ugelfd)en Abhandlung.) i i

- Davurd) er[}alt .br. K1. die ‘{Smmeln

—‘mb. . c+ma
III S --n-—u—‘, Gt i
fur%all it g _y _b a'pb.

: mb A gidighal
B I .—'—— = —,
V = \ a b o : y = b 54

.' §. 11, Sd’) Etfgalte fret)hd) als 5etcf)enrld)

tige 8ormeln =

R g ¢+ ma Q
fﬁ! 80[( HI x—..a-—+ail)— Y . b a+b
¢ IV + c— mb' _' bc-ma
R

baber mtcf) aud) Diefe Snrme,[n fhon gemwif mas
den, dafin Hen Kligels Formeln die abfoluten
Werthe vidytig angegeben  werden. €8 fiudet
aber doc) in der Bebeutung des m flic jene For-
meln unp fur die meinigen, eine gar betcacheliche
DBer{dhiedenbeit flact. Hr. KI- bebauptet, pas.m
fie HEw IV fey pem m fie Lu. i1 eritgegenges
fegt gu begeichnen , indem es.in Lu. LI bebeu,teté

dak -




16 Gtk Lo Weraleichurig feiice

baf fich A um 'm friher als B, in. 1T g, IV
aber, af fih B um m feiper als A fchon gu -
bewegen anfangt. b Be[;aupte Dagegen: wenn

* bie neben tIE w1V von miv aufgefiihreen Sors

Trieln gerade fue bie Falle 1L u, 1V gehiren
follen, folgtidy ibr m bedeuten foll, daf jidy-B.
wn m ﬂu{)ei' als A fd)on be"oegt, 0. lﬁ Dann
ibe m eben o gue ein m-;abtea, Pem ¢ gte:cb.
bejeichnetes, m,. als i) es mic.Hr. K. fir Fall
1w, L aufgefibrt habe, roo es bedeutet, Daf jich

nA um m fru bee als B fd)on bemegt'

5y §. 12, Scb fann mie borﬁe[[en baﬁ blefe
meine Behauptung fehr pavador {dyeinen nup.
$Man Dat jich gar zu febr an die Meinung es
wohne, dafi es erlaubt Jen, jeden fritheven und

fpateren ,’Setttaum » alfojebe ey Jeitvaume,

on, denén dec eine vOL der anbdere nadh elhent
gewiffen Jeirpuncte verftreiche, eben desbalb
fur ey Groffer Ju-adyten, die wie 4+ und =
einander entgegengefest feven. s trife aud)
biefe Meinung jufammen, und finet gleidyfam
ibre geometrifche €onftruction , in dem eben fo
verbreiteten Wabne, daf man 3. V. jwey verti:
cale Sinien, Deren eine oberhalb bie andeve unters
balb einer- [)on;autalen liegt, gerade Diefer fos
genannten entgegennelessten Lage wegen, als
bejabte unbd verneinte Sinien betrachten Eonnel
ey bin von per unsu{aphd;?elt Diefes %erfabren;
juer



tGove u, Rioets Darfielig . 1

guiec(t ditel) @rfabmﬁg gemifi gﬂvorben ba iy
~ 8 endlidy mit ‘Deurnd)fet: fberfhy; vaf oty
ein Qagen Foutiter oen "Hanben’ tet ' grdfiten’
Anafyeier, e Gevickelte Falle, ju veven Auf?
18jurig wirklich Algebra gebrancht ‘wird , oft audy
it ven Mefultarenr nody yich folbfE mﬁerfpced)rnb
bieibt; ob.cs gleidy unzahlig: ofter, 4-fchiele, dafp
ie 2B iverfpruchesfchon vor: Seidjeinang dev Vies
fultate fich aurgepeben.:haben 5 und Lbecdies:
jenes - als vollig anpaffed und ausceichend Qi
alfe fold)e uflSfungen: fich bewdbren Eann,: beyy
berien man . genay, becvachtzt - fo-gut als: Eeine,
Dudyftabened,nung,0dct.jo,aax 2‘gebra, fonoern:
© nue gemeine qut@gmuf ; buud) aBudnmben augs,
sebcucft, seﬁraqsht« pillioe 5 it

Queﬂen unfers algeﬁralfd)en ; quf Jiimd fanb-
vaffelbe fren'ich audh fchon durd) die BDuchitaben:
vedynung , nod) weit notbiger aber gevade durch
basjenige Berfahren veranlaft; weshalb man in
Teut|thland: goifdyen: Algebra und Budftabens
rechung unterjcyeidet, Wind- wodurd) audy: in. der:
‘That.das Ynjtrument der Wlgebra an Gefihmeis
vigfeit-und. Braudybarkeit die blofe Budyftahens
redyning wenigjiens eben fo. weit libeviviffi,. als,
von. det, %udyitabmmbnunq die gemeine Q(rlt@r
menf, fue mand;e,lkbpebr abertvoffen witd,. .

i%\ .J“r’
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1+ Wfo wave 08, 00th, traurig; wo nidht eawa;
fwgar audrftcb felbft: widerfprechent, wean man:
der, Geometrie ju gefallen, wenigfiens. daj wo,
man’ %ucf)jiabemed)nung ober fogar aud). %[gebra ,
auf e angumenben muafd)t, jenem, algebrmfmf)en
F entfagen - und fich blofirauf das Adbdition urtd
Gubtraction befehlende Jrbee gemeinen Ariths
metif,: einfchranten.’ wolite! : Sonbderbar ‘aud)!
dachte id) ferner , Daf manigu Diefer Hevabfiin.
miting jénes - algebraifchen . gérabe dureh - die
®eometrie’ follte ge:rét[ngt “feyn s ba body: ;enes.
ieGrusifaffeide’ . 'gerade dadurdh vetanfafic ift;

Bafy man aiid) I&d)hd;c Besiebunigert, neben

uRb- mie den’ abfoliten. Grdffen der ' Sadhent)
gleichfam gang freywillig fich-vet Nechnung unty
©roffenfchasung untermetfen fa@, und nun gerabe
vi¢’ Geoniétrie’ eine Sathe ift)” bie-mit” allefi ib-
ven Degiehungen deuclicher) als ivgend emennbete
Sted;nungﬁfacf)c bor'ﬂﬁgen4lcgt' sty sdlsind
e.,:. gl Jhedar o \,__...;;-3
ot §. 14. @s:wau;mir baler einte groﬁe Freudey
nidht: nue von vornehev fonbdecn aud) durdh e’
ghitctlicyiten: Erfotg ber: ktqoer:fudwngeu Fibieim
Diefer Hificht suden fchwicvigften gehoren,: ﬁber?
geugt guweeden, daf man jusjenec Hetabflins
lﬁﬁng’b@s! T witgend gegoungen ifts Jonoen’
Dafs fich Hahmenelich atich die' Geombtrie” auif das
bof(tg['te%ev‘mgebm Wﬂ‘!‘bﬂ‘ﬁﬂ%ﬁf - Dagi i’
G /. 8 nun
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it freylich nothivendia; den/ geomervifehen Stoff
fo gwbehandetn, af ev alle dem Geniige leiften

- Fanng nasdie Algebrea fir iften Spradhqebraudy;

fite itre Gerwobnpeicern wnd: fire ihre ‘Theoverne
ovausfeses wnd alles dicfes fap: id) fid) trefflich
i der gingigen Worausfesung vereinigen unbd be.
grinden; daf nidhe nut: alle die abfoluteni Giréfjen
per Geometrie , welche man in bem Caleul durd)
Bablen aufzufithren hat, fondern mit ihuen aud)
bicjeniigen Bezlebilngen gmvifchen ibnen,” buirdh
telche fie efnander verrehren unb Sefmitiberh,
fantmel(ch einer einsiqen Jablenreilie jur unter:
wetfen (b, welche guu diefem 'Befiife Wielich
bie Algebra, jener vermindernben Bejiehungen
wegen, auch auf negacive 3ablen , jenfeirs
bek 6, dhsgeepitar,

38y

A "§E'{i‘g.‘ Diefe uheﬁerjﬁﬁfﬁg fordert aber of:

_ fenbay, baf vecmiteelff cben derfeiben (bejabren)

Einbeit , mwodurd) mian ‘die vermebrenden
Groffen mifie, die vetmindernden ebenfalls
follen gemeffen toerten. ~ Denn nur durch drefe
Sorderung tann einer Guiffe B, die ju einer
andern’ A hingugefiige diefelbe vermindert, grade
die verneinre Jahl — b gufallen, weldye angeige,
bag die'B durd) bmabliges verneintes Das
feon, ‘durch bmabliges Decaubefeyn derjenigen
(bejabten) @inbeit ()1 entftebt, durch deren
amabliges Bejahen; amahliges Borhandenjenn;
i 5 2 bie
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- lidye Dingufirgung u beadhten, hat.
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bie A bingefege und: bargefiellt wird, Wollte
man fich eclauben, die B nach der wverneinten
Cinbeit ~ 1 ju meffen, - fo wirde auch ver. B
ebenfalls eine bejahte Zabl -b su Theil werden;
weldhes in der That, bem Werfalyren. unfrer
Algebra im gangen genommen -nich gemag ware,
auch fiate einer einjigen: 3ablraife | St
R e 5:"'7"41 =3 _91"" '{ 0123 4}5; *‘_{ ]
beren Gliever fammitlich durch qroffec oder Elei:
ner von einander unterfdyeidbbar find, und fenn
mitffen, offenbar swen Sablenveihen neben einanver
annabme, in denen_je jwen Glieder gleich arof
{ind, und nuv ducc) die ausdorictliche Hingufii-
gung fonnen untecfchieden mwerden, daf das eine
gerade eine von ben vermebrenden, bas andere
aber eine von den vermindernden Groffen abmef:
fen folle; baber man auch, um fie diefer Wer-
fd)iebenbeit gemag verfchieden su bebandeln, nod)
wahrend des Calculs und bey Benveheiling fei-
ner Refultate, immecfort jene aufere ausbriic-

¢
it

0§ 160 Wil man fivenge feyn, fo-muf
man gar nidht einmabl von einer verneinten Eins
beit fprechen fite die Algebras weil ibre eingige
Bablenveipe natielic) nur nady einer eingigen
Einhete geordnet fepn Eann, weldyes die bejahee

ift. (Berglichen Seict VL §. 7. ). - Cigenelich

fonnte
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Ednnte man audy gegen: den Ausdruct ,  bejabee
‘Einbeit, erinnern, daf die Einbeit fur bie ganje
algebraifdye Sablenveifye nur eine einjige ift, die
purdy ipr amalbliges  Dejahen die Jabl (4).a
giebe, alfo dadurdy audy = (+) r giebt, fiw
a = 1;. burch amapliges Berneinen aber, (id)
verfiebe allemafl das algebraifche beraubende.
Werneinen ) die 3a@1 (=) a giebt, alfo dadurdy
aud) = (=) 1 fir a= 1. Sn’oeﬂ'en fann man
bas Cingige det Einbeit ein filr affemapl bemerEt,
itbrigens auch. den Ausdruc verneinte, Cineit
neben dem Ausdruce Be;afgter Einbeit immerhin
bn!bm, wenn wan nuy einen, den Wirfungen der
‘gcbra angemefferen Begriff damit verbinbet.
Diefer ift = die verneinte Einbeit muf alerchy
fepn det (ﬁegengréﬂ'e “Der be)ugten @mgett.-
(‘SBergl Stitt VI g1 ) - ’

Sebe verneine £meareml’;e|t muf affo gle!é
feyn ber (Beqmgtéﬂ'e von ber;emgen $inearein:
(selr, in .@mﬁd)r aut meld)e, jene die ucrneinte l]‘t A

@met geraden finieAB (Eegengléﬂ'c felbft

lﬁt nuc bie $inie BA, unter der ausdrictlichen
Dedingung: dafi die AR durd) eine Bemwegung
befdyeieben gebadyt werde, diein A ifren Anfang,
in Biihr @nde pat; und Dagegen die BA als
Exfolg eiher. Bewegung gebacht wird, diein B
u)wn Anfang, in Avihe Ende bat, “Denn. nur
unter
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untet biefem Bebing Eonnew: tie benden: Sinients
befdyreibungen AB4- B Axgufammen genommen,
1o -cbent for gqut audye B A - AB jufanuen ges
nomien - fid) einanber mat{gmmu[d) Dermc{)ten,'
un‘b.__ ongebent: == dun b i

| Rilitzer s wenn AR’ it Dot ‘Rld)tung von A ;
aus rath B bin, unbd ‘bagegen BA ‘mit der ents

geaengefeten Richrurig von"B- aus rach A’ "bin

bﬁtf)r’iebéh “gédacht wird, e uneer metem Be:
ding . Eantt on den bex}'eén Sinitu AB'inb B4,
bxe etnié die @egengréﬂ'e ber an'betn fhifun. 7122738

(S‘Ran ﬁe{)r mogl ein. baﬁ eben Dbiefe, %;.
ﬁauptupgen aud) rl_l_p“fmmme $inien AR, nahs
menglich, auch fie, Kreisbogen . gelten : e Dafi
man.. bey ihuen. den. Bor- oder, Jtucfga.ng ihree
Befchreibung nicht duveh’ e:nfaﬂ)e Shd)tm und
Gegenridhtung bct’nmmcn {‘am, fonberh burd)
ibe{d)requng&.—,@mn und Gegenfinn augbrircen
mag, . uud bey Kreishogen bjonders,. audy febr
gue.auf Deehungsfinn bringen witd, Jie iefige
Erorveecungen brauche lcb rernergm nur geabe
éimau augunehinen; ) - o

oy Madyen: i’ uns nun- sur < Regel,
o wir eirle {inie durdy ihre beyben Grangpuncte
nenven, ‘gevabe den-Punct; in weldhem ihre Be-
fdyreibung “anfangen foll, vorancu fefens fo
foerben vir uns fogleid) febr anfdyaulicy von ;foi-
genben Sagen tbergeigt findens . ¥

AB
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o "AB4BAREEY B’A +AB=o ferner
"AB=—BA,"und'BA== = AB; daber denn
0L AB = qefefOBIG; Al BA = = ift.

§. 18, Ferner fepen A B und AD- jwey.
einander gleich qroffe, etwa verticale Sinien, aber
i eitie AB von A dus nady dem Senith bin,
b bie andere AD dagegen von eben’ betn A ‘aus
sum-Nadiv hin' gevichtet; und AB = a’ gefest:
fo it AB=BA=HAB=/—h} '
M BA AR ={=8)+ a=aay+ 4
ud it BA+AD =AB+ADB == 2a;
111D eben fo wird man nun alle #brige Folgerun-
ger, die fich aus diefem Begriffe von bejabrer
amy verneinter Befdhreibungsvichrimg ‘Derlei
tenlaffen, auf bas trefflichite dem algebraifchen

+ aund — a entfprechend finden.

8 19, a) Dagegen denfe man fidy durdh
Das A biefer benpden verficalen Sinien A B’ unbd
A B eire horigontale gejogern, und angenommen,
die AB folle desbalb bejabe feiffen , , weil fie

- dberbalb ber borisoncalen liegt, und bie A°B

desbalb verneine heiffen, weil fie uncecbalb
ber borioncalen liege: fo ift nun ebenfalls -
AB+ A =2 YTady der Dorausfenung
freplich! vouif ja ‘damit fthon angerommen 1[?,
dafi AB =a genanitt, dann ABD'=—a feyn
foll, und mu alferdingd a = 2 =0 ift! Sdhade
i ; nue,
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nue, dag die Geometrie fid) jenes Borausfesen
© - nicht will qufdringen laffens-denn fie: legt, wenn
A°B und AB ancinander gefiigt rerden:, jum
Nefultate eine finie vop Augen , die= BB,
alfo=2AB =2ADB ift; aber nidht = o!

G 3'505 Uebel frects ;éiﬁenilic.[) Darin , daf man
fich buvch jene Lorausfepung en Weg verrennt
bac, ivgend eine Sinie ju seichnen, bdie 5. B. fite-

bie AB, aud) nad) geometrifcher AUnfchaulidyfeit,
ben Jlahmen der Gegengroffe verdienen Fonnte
Denn da die AB ber ber horijontalen liegt, fo
mufite ibre Gegengrofie, das. beift, bie Sink,
deven Defdhreibung gur BDefchreibung der AB
binjugetban , - diefelbe auf = o. suritc bradte,
notboendig ebenfalls iber der horizontden
liegen.  Aber nach jener Bovausfesung folles ja
alle die $inien, weldye fiber ber Horizontaler lies
gent , eben deabalb bejabe beiffen , und jwey

“bejabte $inien Fonnen 34 einanber gethan , nidye

=9 aeben, o

S. 19.b) FWenn ich mir duech eine gejogene '

Horigontallinie AN (Tafel I Kig 4) ey
Rubrifen beftimme benfe, in deren etner, obers
batb per Hovigoncalen, idy nur, folche Grofjen,
Die einanber abbitiv. find, durd) verricale Sinien
AB und EO bingeichne; unbd in der anbern
Rubrif , untechald dee Hovizontalen, alle dies

ienigen

L e
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jenigen. ®roffen, dievon jenen gus fubtrabiven find,

putdy verticale Sinien ADy; EH und KU bat:

ftelle s Jo mwerde idydod) nun oberbalb:der Horis
jontalen: afle die einander-abditiven: und deshalb
mit 4 -bejeichneten: finien,  und unterhalb ver
bovizontalen alle Diejenigen finien , weldye von
jenen it fubtrabiven, unbin diefer Hinfichtmic <=
ju  beseichnen find,; vor Augen haben? Das
frenlich rohl! Jndeflen wave aud) damit nodh
nic)ts, al nur ein folches rubviciven vollfithee,
toie’nidH “es ey ‘bev. gemeinén “Aritbmetit - vors
faufig vornimine,- Wenn man et joifchen mefs
recn@innahimen und Ausgaben das Saldo wiffen
will, und su dem Enbde die fammtlichen Cinnabs

men.in_eine, bie farimdicyen Ausgaben' in ‘ein

e e e s
Das BVerfertigen Beyder '‘Colontnen “hat  jue
Abjiche, foroohl die Einnahmen als die Ausga-
ben fite {ich gu fummiren, und dann bie Fleirere

Zumme von dev graffern abguzieheny » g

" @ben diefe Abjiche Fie jene Benben geomettic
fihen Rubrifen- ausgufitbren, mitfte man dody

- fichertich die in dev obern Rubrit neben einander

gegeichneten Sinien AB und EO, fo aneinanber
fangen, bafi man’ ftate ibrev eine eingige Sinie.
A O erbielte; und . eben fo mutfite man-audh alle
Sinien dev untern. Rubrit fo aneinanbep.léngené

; ; o baf”
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Bof man flake ifjvet eine eingige AU ehielte.
Jeded bowbiefitt aneinander {imgen geéié'ﬁ't
fn {deniiad einer daftic:gebdrigen R idys
g dindemficyi die-Sinien  oberhall: der Hovis
gontalen s wach obens i hins, - und: die Sinlen

. wnserhdlbeder <horijontalen’ nur - nady imten ' Gin

vergedfieen: Ednnenis Son. bier  trite alfo der
Gje,hraudybon Fpund we_l{ﬁijd)tu ngeinl

W 3

1. Jhun ift nohibrig,, die Eleinere Sinienfumme
von der groffecn abguzichen. Ju dem Ende muf
inan vie fleinere, welches, bier bie vbere AO foyn
maq,, aus.ibrer obern fage AO roegnebmen,
und. aaf bie ynteve. AU als, A’ bergeffalt
binlegen, dap A’ in U, und O swifchen U .und
A fallt; wodurd) dann unterhalb-A das Nefultat
A O’ ahgefchnitten wird, 2§e9 . iefer, leGtern
Dpecation falle, nun in die Augens el i,
.- 1) Bafi mian , 'uny bas Refultat ju- finden,
die AO Qfs A"O” anlegbn,, “lind afs Gegengroffe
der O'U betracdhen miuf, wosu nun’ fchlechters
Dings nothwendig ift, die A'O" und, O'U. als

>

entgrgengegt gertcyeet i Betrachten;

“ini2) dafman. duvdy. die ' eruntercranung;
Der AO indie StellecA’O" imy den Fehler' o=
39b!t »en nian sgfeich beyt Anfange des' Wee-
fahrensadabuech: begieng ;> 0aff“han ‘qudy bas
oberhalbiunbuncechatb gelegen feyn, wnd niche
qud- o vielmebr
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wiefmehe-and blof s ober’= und nisherinasts
getichrer {epn file dasjenige anfah , wodurd) ad
Addition und Subtraesion: befe{glenbe + unb .
311- can,fi-rmren ft’J}. t'i’r:::*; e?;": LELYE 2_ :

%gn einer” ro :tetcbten fl(ufgabe, a{s~ ich: bleé
gefd)tlbert Habe; cwied .maiu frepkic). et feblers
baften Borausfesung hintanglidy eingevent bieis
ben, um fich) ued) .Qrtsp;rfe@ung Der ejngn, Sinens
fimme wieder ge{)ﬁrtgmmgubcmgmx . il vers
yicfelte Aufgaben abqf; ift @D:ie Jt_&iaburcf) éntﬁeg\enbe
Sadet geometrifchen. Confiruction, und.ibre
gl;f}qgm %usful!qu febt - bebenéhd).: Uad
es Q{us u[[enﬁ Lﬂ man ja gejoungen
ﬁg; e&c;ygg 5 woiderfp teim Daé
bte uugp  weldhe Hntkr[ja(fa et ._Qomuma&n lies
gen, .bfé Datb et neinte Sinien fe pen! - 2Auch Die

erfeete\A O liegt fa untechalb der boq;nnta[
unb i ‘ood), indem fie den, an ab{ol terx l{ﬂq‘é

e’ gletd‘ en Lheil der AU vernidyen | Pi
menmg ajs eme Be;afgte itme Betrqd)tel; merpeu :
5 ao. @Ben fo nitn; wie bw%gqﬁen §mfeq,
b ADBin §. 19.3), von bep i‘lPle ging
oTabrb 6 Die anbere unfe;?alb ‘A lu%i, qeg i
Diefer $age wegen dem algebraifch Enrgegenge:
fegten nide cnrfpved;en - fgnbern b;gfev Sage un:
qeadytet eine jebe von ihien vielmebe beﬁggﬁ o

vernemt feiffen fann und muf, je nach mman '
3 .(,'
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fidh biefelbe mit einet bejabten' oder verneinten

Richrung - befhrieben denfe; eben fo Eomme es
audy bey jwey Seitraumen (§: 12.) deren einer
vor, der anbere nach einem gewiffen Seiepuncee
verjtreicht, nidye auf diefes friibere und fpdeere
Berfteeidhen , - fondern ‘auf die Richrung biefes
LBecfiveichens an, ob beyde wie - — entgegens
gefest 'gu ‘betrachten find, fo daf diefes T fite
0as gange Spftem des' algebraifdyen Calculs: an-
eitiander hangend vorbalte, - | :

§. a1, Collte miv nun hier vielleicht errie:
bert werden, daff man nad) Hen K tirgels Methode
es mit dem gewdhulichen T Oer Algebra  eben
ficht ju thun Haben wolle , fondern durth jener
— Beichen [ediglich bas fubtrabiren einer abfolit
ten. Gedffe von andern ebenfalls nur abfolue be:
trachteten Gudflen, angedeutet werden folle; und
tag dabey vor mit bey Seite gefesit werden, ob es
tathfam fey, unfere mebr umfaffende Algebra
auf {oldye Eingefchranfeheit in der Geontetrie dee.
Alten bevabsubringen, auch dies. vielleidyt. niche
durchaus moglidy fey , fondern bey vielen Auf.
gaven und ifiren gerodhnlichen Behandlungen fich
elbft witecfpreche : fo mu ich doch felbit auch gegen
Das advitiv und fubtractiv fefen des m in den

LS, L

o} ‘ §. 22,

QS NSE A 57 K915, Llarnbed jebh

Ui
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o G220 1) Wenn'my des A fpateven-ober
fruiberen Bemwegungsanfang als B hat, bebeutend;
ein fubtractives oder abditives m abgeber: folltes,
fo mufite bod) diefesiin Hinficht auf cine Jeits
dauer gefchehen, diemit den bepden (dem fpde
teren und dem friheren) m einerley Fortgangss
oder Wadsthums - vichtung batte, alfo ju dem
Beitpuncee hin, da beyde Kirper cinander treffen,

- gleichfam gerichtet ware. . Ju  diefem Bebufe
mitfte.man alfo. die Aufgabe fchlechrerdings: vers
miteelft foldher Gleichungen aufidfen, deven bendbe

Seiten gevade Seitausdruct abgiben. . Sey P
die Seit, weldye A gebrauche um feinen Weg x
gu vollenden, und q bdie Jeit, welche B nothig

_ bat, um feinen Weg y ju befchreibens o at
man allerdings p —m =g fie Fall [ und 11, und
bagegen p = q — m, affo aiidh p4m==gq, fin-

Sall’ 11T und IV. - Da'fich p und q vermirtelft
der gegebnen und gefudyten Gedffen in §. 1 auss
driicken laffen,. fo. Eonnen allerdings wermiteelft
diefer Beitgleichungen auch x und y gefunbden
werben. - PRI

_ Cdhon aus Hrn Kligels oben (. 10) ange- -
fﬁf)#f?n Worten, und aus der ganjen Tenbdeny
feiner OMechove, ift es miv nidt wabrfcheintich,
daf '€ gevave diefe Seitgleichungen vor Augen
agehabt, und auf fie die Umfebrung das m bea
griinbet babe. . Audy fate Er in diefern Galle
- e8 qusbriclich ecinnern miffen;, bdaf € feine

Formeln
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Soemeln wetmtcelft foldyen: Seitgleichungen ge-
funden. I)cibg, undingthhen:, {ﬂ tange fie-nody
BeitausoviicEe abgeben;; das mfie Fall-Caind 4l
ober-Dasim fitr Fall 11 undAV; wie: fubgractiv
oder abbitiv: angufesen fey:: Denn fhlechterdings

wr-bey-diefen: Jeitgleichungen, fann Diefes qubs
tractive ober adbditiv 2 feynides m, mit fdhiciicher
Denttichteit erfanne weedens: §Diefe- Gleidhungen;
founen-aber um fo feichter verfehlt werden, weik
fiecnader«Zhat cinen fehr unndthigen. Umieg
ausmacdyens  und mirvenigfiens. der: Gang;, wox
durdhidh (§i02). Hrn Kligels 3ormin unglemt
babe, mm mtu:hdm feheint,” - -

_,'.

muggp ;nbeﬂ'en ‘bie Gormeln fur X unb y

: gn;rtanben fepn wie fie woflen, fo ift in diefer

Sormmein md ibren Glievern, von Megen:
und. von. bewn T Die:Nede 5 und- dafiy, mug
dann meines E"rad)tms, .gax, nidyt . eiumabl die
*E;mge entftepen, ob myan, fidh, in fo fenes
friber oder jpdter begeutet, bter adOitiv oder:
fubtmctw fen!. dja

a) Eine .@auptqueﬂe meter ltnbeurhcbfem
und Unvid)tigfeit in dem bishee - gemﬁ@n[;d}m;
@ebmud)e bes . befteht gevade davin, dafman:
Fwifdhen den vmfd)iebenamgen F , Oeten.oft gav
viele by einer eingigen Aufgabevortommen, nids
gegwug ttmer]d)elim 11%ey bev-obigen: Aufgabe

miifite
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mirfite Do) bas:fedibyerbiinb fpdeet o dudy dvenn)
e8.als - == enfgegengefest 1odre, - gevabe ‘eint
Jeicx fepnt i ifes fd“m‘o@l b‘m}*etcﬁ'mb}
bie blofie” Q}orﬁeﬂung eines’ 5éfr.+ norfie’fu[)t‘ {.ﬁf
evfiatien, um [ogfetqﬁ éu entl‘d}emen , bafs unf
obige 2ufgabe es mit einem Seic 5 gerabe, at"
nidye ju '}Qun Daben will. @s ift_bot. ga ?
die. Nede bamm, m;g v;el Iangere ober fur ere
Seft Ewi en ver[ jiedenen Fallen: Der»?(u‘ﬁga
1brer !3le§ung, ¢ fw an fdnge | oer q;h&ue@
‘ fd)[e n, ober aud) an iage Der Sglt auer, vg;;,
einem ge\‘mﬁeu Settpun;rc an. gevechner, nerftreu
che! Gén‘bern} man, feagt ndd $ange der YDe g :
X Und y,. wofile. benn bie_gebirig algebraifc
Qqulﬁfung’ sugleich aud) das 3 ibrer mtd)tum
gen angeben fann und mufi: und nicht nurin’
ben Formeln,, fonbecn; felbit qud; ey dew. gauzen
Yufidfing, wenn man die natlielichfte dau, mahley
wird, offenbar das unm,m- Fruperbemegen, des A
filte den. Caleul blof. 'bﬂ;rqd)ret, in fo fern badurdy
der Aforper ich. deut gg@emfd)afﬂlcben Frefa
fuggapunpref on vodfuﬁg nabert) (vurlmlﬁg,
iev.und fernerhin genannt, wag won, bemeinen
Egmet fhon gefd)ne{;c, e@e auc() dec gndere ftcg
,P?f L) 2
§. 23, snlghd} muﬁ ienes am unfev&
btsm, fir Fall 1 evbaltenen. Sormeln 3o wenw:
e in Tﬂﬂ Gegenteil —m wevandest wesden folly
(welches




32 Gtk L Burgkidung widites”

(welches die. Algebra: fidy muf gefallen-laffen;):
foldy eine worlaufige Dewegung ) und- swar

‘ebenfalle des A bedeutery: wodurd) fich A vors

ufig um ma von -dem Treffungspuncre entz.
erne; unb i) bin aus, diefen Grinden uéulg[l
gewip, Daf meine neben 1l und 1V in §. 11
alligefiifftten Sorméln, falls fie dburd)y Devtebs
Tiing 0es m aus meinen” §ormeln fir | und I
entﬁanben fepn {ollm “dann gerabe nue fiie oie.
gang neuen Jalle 1% und 1% geboren, in denen
alles bleibt wie'in Tund I, nut dafi man in den’
tieuen annimme, es habe A fich notl&uﬁq fthon’
von ben’ ‘lteffungﬁpuucre um ma em{emt,'

al}‘n um — ma = g @ im Falle [*, und im’
—m. -a__ma._ué\ cm Salle (Cafel I

Sig. 1)

TGy ‘Daﬁep aBer Eann hun gat mo{g! bte

- Ulgebra gefragt rerben, ob- fie efrva eben d e]'e

Jormeln audy fite andere foidye Falle winde
angugeberr Baben, in welhen m ebenfalls, “wie
in Salle T und 11, bejabe bleibe ? Diefes ELS
etforfdyen , wirbe” jth - bedenfenr , daf meine
Foemelnr fir Fall 'L und 1L in der’ Gleichung
G) x —y'=-c, und uin Dber Proportion
P’) x—ma:y=a:—b Begruubet find, (jo'bag
file: §all 11 qucty a inP verneint ju fesen fey)s
und vaf durchy %erfe@rung ves m, lediglichy:
bief Dropowoh ‘verandert werde: ln I 89

{olgende
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folgende P xdma: Uyt = a:~b.

RNun bedadht, dafi —ma: +mb= a:—bdyrdy

. fich felbgtift, alfo — ‘

Die Proportion - x :y4mb=a:—b, wel

“che ich P nennen 1will , und die obige P*
qus einander folgen ; fo evhellet, Daf P* eben,
die Werthe fie x und y geben muf, welcdhe B |

Dafile geben wijrde, .o y
Diefe P aber fielle i, ibren beyden erfien

'G‘jiiebern gergbe Diejenigen bepden IWege bdar,

weldhe A und B gleichseitig befchreiben, falls

fich B vorlGufig um m.(—b) dem. Zreffungss.

puncte gendbece bat.  Das iff nun aber gerade
Der Sall 1ML; und wird Fall 1V, wehn man fich.

aud) a veeneint giebt,

Auf diefe Weife bin ich nun freplich gemwis,
2af die Formeln ,  welche durd) das Berfehren:
Des m, aus deuen fite I und 1L eneffeben, in ihree
@eftale willig Nibereinftimmen mifjen mic denen;

. Die fiie 1L und LV geboven, aber gerade dann,

wenn fie dafiie geoven , . Feinesweges ein Bers
Eehren des m vovausfegens . - i :

§+ 25, Diefes Rutreffen der Gefialt ift audh
eigentlich davin begrinder, daff in der That die
Proportion, weldje neben der Gleichung. G)
gue Deftimmung dee x und y gebraudhe wird,
St ¢ nue
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nur ndthig bat, jwey gleichseitige Wege des
A und B aufjufitbren, ©Ob e8 die vor A und B
witklich bejchricbenen ; alfo flic Fall 111 die x
und y 4 mb =y —m. (—b) {ind; oder ob s
bie daftir erdichreten x4+ ma unbd y find, die
gu ibrer Befdhreibung einenn um m langeren Jeits
vaum als die wicflichen erfordern wirden, alfo,
um den wirklichen Treffungspunce nidhe ju vers
viicken; vorausfeen mufiten, dap fidh A in der
poeldufigen Jeit {hon um ma vom Ireffungs:
puncte wegbewegt, und dagegen B in diefer vor=
faufigen Seit gerube Batte; das alles fann die
DBindigteit dev Auflofung nicht {tihren; wo man
Aigebra dagu gebraudye; die aud) folche vers
neinte Grdffen , als e die & @ bier ift , mit

umfaffen, und mit der dabin gehovigen Wevteh:

rung des m es zu thun haben Eann.

WWer fich aber blof mit einer, auf die Geos
metrie Der Alten eingefchranteen, und blof durch
perert abfolute Gréffen conftructiven Budhita:
benrechriung  begriigen will; fiir den findet bdie
obige Erflirung diefes Jutreffens gar nicht State;
fondern es bleibe bann ein verdectes ; unbemerf-

tes Micwirfen Der Algebra vermittelft ibres nega-

tiven Gebiothes, jenfeits der o (§. 15.) welches
wman ibe gu entziehen vergebens verfudhe hatte.

b werde in der That nur ndthig Haben,
jenes IMitfpiel in Oen algebraifd) verheinten

Sinien

I
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Sinien abjufondernj — =~ ~ unb Hin Kligels
Art ju jhlichen wird fich; oenn man damit nide
- quf Die oben von mir ermapnten Setegleichungen
guetif geb, fondern fie fo, iwie es in feinem
Borteage nur gejchehen ift, unmitreloar auf vie
YDegeformeln amwender; wird fich unter bdiefer
Dedingung, fageidy, auch nody in ihren Refula
taten als ungureichend davitelfens ;

§. 26.  Zu diefem Bebufe braudhe ich nup
3u veclangen 3 in obiger Aufgabe Lund 11, follen
niche der A und B jammtliche Wege x und y,
fondern nur diejenigen Wege z und v gu finden’
{epn, teldhe wahrend der Jeit, daf fidy A und B
beybe {chon bewegen ; von ihnen gemad)t werden,

‘Nady  gewdynlicher  Methobe , fite  diefe
7. und v blop ipre abjoluten Grofjen gefud)t, und
den Caleul auf Sall 1 (§, 1) angelegt, bat man
ziv=a:b; alfov= Tz au@ﬁt#{—m

- Gevner ift ma 2 fv=rc;

S 8%, U nil aug diefen Formeln biejes
nigen fie Fall 111 hecguleicen, Datcen wir bod)
mit Hen K1 auf folgenve Weife ju {hliefens

€2 Die
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Die fhon gefundenen Formeln gzbéren fite
SallI; dnweldyem A fich um m feiiber als B,
odev , weldyes damit offenbar (nahmiich blof im
Gebiethe der Geometrie der Alten geblieben, allers
dings damic offenbar) einerley iff, B fich um
m fpéter-als A ju bewegen anfingt.  Daraus
auf Den Jall HI iibergugehen, der von dem voris
gen blof davin verfchieden ift, dafi nun B ‘ficy
um m friher als A ju bewegen anféangt, Graus
hen wiv nur m in fein Gegentheil ju verfefren,
Daber fue den Fall 1T, . SRR

“c+4ma c"-l-ma-
i ‘ — :b e
die Sormeln z=a e und v 3T

und. dlefe Sovmieln find falfch! Denn fity
Sall IIT gehoren ' i

jqz:ac +mb und v;bc 150

*

a+b ; ¥

Die durd) UmeEehrung des m bier erhaltenen
Sormeln geboren ‘vielmehr Hier eben o que, wie
bie vorhin (§. 10.) durd) UmEehrung des m ers .
balcenen, fiiv einen gans andern Fall der Aufe

- gabe, fuweinen Fall, der fich blof der algebrais

fthen Aufidfung allenfalls auforingen 14Ft, und
bann bebeuten muf, daff fich gerade A in der
vorlaufigen Seit m fdhon von dem Freffungss
puncte um ma entfernt babe ein Fall, auf den
bie Geomerrie der Alten bey obiger Aufgabe
IR - ivgend




~ Methobde 1. RNigels Dacfiellungc, 37

iraend su Fommen gar Ee_ine,.%eranlafru'ng Bat;

" und ju deffen Darftellung fie das dazu gebirige
- @ebiech niche befipe!

§. 28.  Diefes mware nun ein gang merfrotr-
diges Bevfpiel, wie febr man, felbft bey einer
{o feichten Aufaabe, febl gehen Fonne, wenn.
mat {ich einem. {o beterogenen AdDitiy - und
Gubtractivfeyn , -als file die Hiefigen YDegefors
meln jenes ' Seiiber und Spdrer es iff, ju tibers
lafjen wagt.  Denn es ift ja wobl gewif genug,

Sr. Peofs K. hat das Umwenden des: m unmits

telbar in den Formeln vorgenommen, und darauf

cgeindet, weil ibm Das friher und fpater wie
adbitfo und fubtvactiv vorfhwebre.  Allerdings
fommt diefes Vorfehmweben gur DeutlichEeit, wenn
man auf die oben von mir eiwabnten Jeifgleis
chungen juriicEaebts aber bas su fhun, ware wider
peri ®eift der gangen Kligelfchen AbHandlung.
Auf fene Jeitgleichungen pnidgehen, und
datin m bald fubtrabieren bald adviven,: bieffe
eigentlich, fiic jeder §all befonders die Fovmel
aus ihren evfienn (riinden herleiten; tie €5 genau

Detrachtet LTevoron thut, bey feinee Behand-

lung diefes Problemes in Arithm. vniver(, quaeft,
arithm, Probl, V. $r, Klugel will dagegen seigen, .
wie man aus den Sormeln, die man fir eiricr
E:S'hﬁ erhalten habe, fogleich auf die Formeln der
Aigen. gl bl Ry Salien 00
i i w00

-
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bafs einige Griffen, die im erften Falle abditiv
fino, in-andeen Fallen fubtractiv werden, und ums
gefebre (daber ich auch vie BDebingung Fury vor
§. 26, sumaden, volles Redht hatte.) ;

§. 20. FNody diirfte mir hier vorgelegt wers
bens bag gwar nicht bier, wo id) bepaupte nach
Hen, Kligels Methode dag m: umgefehre ju
baben, aber doch oben in §. 1o, wo Hr. Kiigel
felbft es ehut, die dortige Umfehrung, aud) wenn
man bey den Formeln flehen bleibe, onne ges
rechifertige werven durch Hen., Ritigele sLrkids
vung von entacgengefeten Ordfjen :

»@ntgegengefegte Groffen  find foldye , bey
sweldyen  aufer ijrer Quantitac nod) eine ges
»wiffe Begiehung betrachtet wird, jufolge der
»bey ihnen (und bey ihren Producten und Duo-
otienten) ® Uoddition und Subtraction mir eins
nander ju vertaufchen find, wenn fie mit andern
»@roffen verbunden werden, « :

und nun fey jq offeribat, dafi das m in ben Fors
meln fic Fall 1 und 11, und das m in den Fov:
meln i Sall 111 und 1V diefer. Erflarung Ge.
niige feijien, auch wenn man blof die Formeln

8

© %) Bevglichen §, 9 'bev KUgelihen AoGanblung wike
© ihvem §. 2. !

vor dugen hat!
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- & erwiedere , daf Diefes Genigeleiften
aflerdings febr offenbae ift, wenn man es fdhon
teif, Ddaf die aus I und II durd) Umfehrung
beg m_entftehenden Formelri rirflid) i LLL und
1V gehoven!

ber woher 8 im voraus einfelben, Dof
bas m fiic diefe, und bas m fir jene, Der in dee
Crflarung angegebnen Degiebung Geniige chun

wetden? _

Uim von biefen beyben m es eingufeben, Yaff
bes einen wegen in den Formeln alles das ju

ihieen - foy, tbas bes andern wegen datin gt

Fubteabieen ik, milfite man ja folgendes berfchaut

haben.

Benn m gar nicht vorfanden, wenhm = o
mare: fo wirde gwifthen Fall & und III fein Un:
ter|chied feyn, fondern

_ a+b
inbem fid) A und B in bem von beyden  gleidhs
geitig ausgufiillenden MWege ¢, nad) BVerhaltnif
ibrer beyden ®efchwindigeiten ju theilen Hatten,

Wenn fich nunt aber, Salll, A um m felber
fdyon als B bewegt; fo wird Des A nunmehriger
Weg x! aus obigem x entfiehen , wenn man

455 addire

3 . c c ¥
fie ble\)be fichx=a s und y=>b —— ergeben ;
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L= ma’

abfos

aBbitt ma, 1 bes'a o o g

[ a,. 2 —e e

‘1 : vels atb atb -

‘.' (4 ‘ ma " i S5 L4 < : ;
ﬁ ; lute Griffe a-;.+—b fubtvabire, b, i. wenn ma?
: b ma :
3l uberbaupt additt am —a TET twelches G Deifs
{ TR g O T i Hoa S, o
Ve und bes B nunmebhriger Weg y! wird aus
[FY! obigem y- entfiehen, wenn man fubtrabire bes
1 (e C—ma : ..ma

b b———b— " Oriffe b —,
148 v b i abfolute Groffe b
1158 weldhe ¥ Heiffen mag. '
i - Wenn fich bagegen, Sall 111, B um m feiher

byl : ald A beweges fo wird dann bes A mummelrigey -
() Weg <M qus obigem x entfiehen, wenn man

‘ c »e—mb .
beltabflt bes a ;:I-T‘ < a -;l—_'—_—-b- ‘aﬁfulute‘
Bt s o y

Bl | - Griffe a l: bl’ toelche R Deiffen mag:.
4 - a S T
%ﬁ und des B ﬁunmef)tiger Weg yIII wird aqus
(1 obigem 'y entftehen , - wenn man “atdire mb,-
i i c c—mb :
i ‘b — b ——— abfolute ®rs
b und bes_.b T b T abfolute Qro[[e
a mb g : ;
b ba.'*_b' fubtrabive ;° 0. i, dberhaupt adbire
f \ R , weldhes © Deiffen mag,
A% N adb
,&v ‘ : Wenn B
| '
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DWenn man- tiu ferner aod) uberftfmut hat,
baﬁ K=G, und G=Kift; dann evfi bat man
atberfefyen , - wavum einerley obigen x - und y «
Q}Serr{gen, megen des-m in: Falle I gevade foviel
addjve und fubtvabivt: werben, muf , als, man
ibnen fwegen des mim ‘{sa([e I 5u fubtm[men
o ound 3 abbuen 1 STORST LY O

‘ iy bin gewiff , @r Kbiigel bat ﬁc[)
burcb to mubfeellge Schliifle niche exft iberseugs,

" baf bas m bes Iiten und das m bes Iten Jalles
mwie entgegenfegtc @jruﬂ'en ticfen: deni wenn Cr
as gethan hatce, fo wiiede fich iHm eben baburq') :
bie Demerfung aufgedrungen haben, daf

“feine Lrtlirung von entgegenge[‘e:sten
(5161Tcn s fiie die Peais , felbft bey diefer leich-
ten Aufgabe, niglich ju werden fehon auflhdre
bey dem Uebprgelien vom Falle I'jum Falle 1115
il es ja bier 5e@nmabl leichter dve, die ?{ufs
gabe fiir Fall 11T von neuen aiifjuldfen, als fid exft
Davon ju wberzeugen, baf tach dem Probicrs
ﬂeme feiner Ceflarung voirentgegengefesen ®rof
fen Dlefe beyben m ¢5 wttﬁlzd; finb' &

§o3re I et z[)at ift 1) Diefe @rflavuug
. fo gang a pofteriori gemadht, fo gang nugnad
pem Lefolge ausgeduiiche, weldhen entgegenges
festen Grdffe fie das: el der Aufgabe Haben
foIlen, Dafi man. Eeinesweges aus der Erflarung
: fchon
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{chon auf dem Erfolg {hliefen fann, wie es
prabeifd) nigliche Evflarungen doch gervajhren mifs
fen: fondern evft, mwenn man von dem, was eine
Girdffe fite verfchiedene Falle ver Aufgabe bewirs
fen Bann, fchon gewif ijt, dann erft weiff man
von ifr, ob fie nad) obiger Erflarung fire diefe
Falle eine entgegengefesite Groffe fey, oder nidyes

2) §n Bergleidhung mit benr, was man bigs
Ber in der Algebra unter entgegengefeften Gyrofjen
verftanden. bat, it Hin, Kiigels Erflavung ju
weit,  Denn nad) ihr wdven ja das m des iten
uhd dag m des Iren Falles, einander entgegenges
feste rdffen; und nady gewdhnlicher Algebra
find- fie Da nidye! TWer bierin meiner obigen
Erdoterung (§. 30) nodh, niche crauen will, der
braucht nut beyde Falle I und LLL neben einander
aufjuidfen; und es wird ihm einleudyten, doff

bie.3abl m eigentlic in benden Fallen fchlechthin

als eine Babl gebraucht rird, die man dem Des
jabes und Berneintfepn niche uncerroivfe, Wenn
fie aber fitr eing von bepbden gelten foll, fo wird fie
in beyden g&Um wie ein bejabres m gebraudyt,
Denn die Sinie ma, durch weldye im Falle | jich
A worlaufig bemegt, trage das Jeidyen des in [
bejaht ‘gegebenen a, und Die Sinie —mb, ourdy
weldhe im Galle HI fich B vorlaufig bewegt,

" peage biee ebenfalls das Jeidyen des Hier vecneint

gegebenen b.

. 324
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o8 330 Fie die gendhnliche Algebra find
goen Griffen A und B fo entgegengefest, daf die
eine burd) eine Dejahte Zabl a, und die andere
durd) eine verneinte Jahl —b ausgedviice werden

fann, nur dann, twenn -B— gleich ift beg Ges

gengrdffe bes ﬁ:—- . Die verneinte Zahl —b

f&_ﬂt bann auch der B nur unter der Borauss
fesung ju, af aud) B durd) die bejahee €in:

Q.e,it__;-j;-gemeﬁ'm mwetden foll; daber audy,

wo A unb B gmey Sinien {ind,, diefe benden Sinien
nach der bejahiten Sineaveinfeit ju meffen {ind,

Senes Eann, ift meiner Uebergeugung nadh
gugleich auc) ein muf, wenn man die Algebra .
auf Geometrie anwenden will, und diefe Anmwens
dung mit volliger Confequeny und Sidyerheit ge-
lingen foll. Dariber nody ein Paar Worte gegen

€nbe diefes Stiicfes!
- §. 33, Meine obigen Formeln fite x und y

(5. 3. §. 5.) baben nun fdyon wor den Kligels
{chen den grofien Worzug, daf fie

1) allentbalben aud) mit angeben, ob bie ges
fudhten Sinien x und y von ibren feftaefesten und

gegebenen Anfangspuncten o und 3 an, b(fiﬂbf
S : (bier
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: - (Giering Nedhte) oder verneine (ins $infe) gevidhs
it et find, (Taf L' Sig. 1) Nue folche Formeln,
*1 - foelce biefe Eigenfdhaft haben, Ednnen mit an:

: dern Fovineln von: derfelben Cigenfchaft ol gufam:
g mengefilgt werden, ddf auch ihr Refuitat bie
fetbe Cigenfehaft bepales felglich = 7

1 2) felft noch aus’ diefen gufarmmengefitgtett
! Sormeln alle,  und fite die sufammengefiigte
{f ) Aufgabe oft ganz newe und unvermuthete G_cf)t'qn.;
[d 1 fen, weldje bes fofalen und des partialen
k\ : wegen ndehig find, fogleich wiederum Eonnen abs
| gepommen weeden, Ny %
{i 3) ' Cineben fo grofer Voreheil meiter Mes
f thode. ift.es, dafiman bey Feiner Umanderung in
It ben gegebenen Ciroffen jemalls davauf su. achren
]S hat, ob efwa vor irgend einer von den gefuditen
i Groffen,, in Besiebung auf den jum Grunde gés
i‘:j‘: legten Fall, das Beichen ju verandern fep: o
i \ idy vielmehr durchaus ben Formeln felbft es
| uberlaffe , aus ven jedesmabl gegebnen fammte
| lichen Grdffen andydas jedesmabl gehorige’ Jei-
i ‘ - dhen fitr jede gefuchte Grofje zir beftimmen!.

i | 8 S04 pHeveEE 45 & | nads)
51 s 5 oSe 34, Uebrigens aber_find meine obigen
13 Sovmeln unb thee ,@..mwiiﬂwa noch niye, gang
i fo bequern b Belebrend, als fie ¢5 feyn Fdnnen .

}. 1 Yoi! ) : - 3udrs

i ; ‘
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0 suodrderft deshalb nidhe; weil ich abfichtich
bisher midy surick hiele, einige Dier brauthbarén
neuen’ Augdriicke und Jerglicterungen bes-'-s'e‘i%

dhencafeuls fchon gu benugen, = =

(Fie diefe leichte Aufgabe fonnte idy audy
obne fie verftandlich werben; und ich vermuthe
nun, e werben mehrere Mathematifer, wenw
fie blof meine Aufldfung noch einmahl hincer ein=
ander. durchlefen wollen,, felbige febe einleudtenty
finden, obne eine Kenntnif never Beichen nothig
g Daben, Was aber das Jieue in ihrer Ve

. pandlung Detvifft , fo wirh man dod) audy Wber
- Hene Klagels Bebandlung ureeilen,  daf fie

etwas an fich babe, was wir in. Teurfchland
et nicht- melir gu dem gan; gewdbulidjen vechnen
onaen,  Recht abfidyelich alle Grdffen dev Aufs

gabe afs bejale s bebanbeln , macht wenigftens

aufiethald Cugland felbff audy bey geomerris
fcben Aufgaben, niche mebr das gewdbnlidyie
aus. - Wenn aucl) etwa in dem gejeichneren Falle
per Aufgabe, auf den man den Caleul anlege;
eine: $inie als Cuftnus . eines flumpfen Wintels

- vorfomme; pflegt man da dem trigonometvifchen

Sormelnfyfieme es aufjudringen, dof ¢s fein 1
umeehren folle, damit auch jene Sinie des vorges
geichneten Falles niche verneint aufjufihren fey?
WBenn dann neben ifr nod) die Tangente eines. fpits

genWinfels aufzufirhren wave; fo wirde audh das

- Umfebren
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Umbehren gar nicht einmabl hinveichen, fonderi

" es. mufite ein gany ueues und febr jondecbares

trigonometrifhes Formelnyftem eingevicheer wers
ben, weldyes fir die Forderung einpate, vuf
der Cofinus eines ftumpfen und die Tangente eives
fpigen Winfels beyde bejabt jepent by benfe,
man bemie fic) vielmehr, gleich bey ver Anlage
des Caleuls dem gewopnlichen reigorometrijayen
F gemaf ju weefabren, - Auch ifE es yejon in vep
Trigonowneirie, und in manchen anbern leichren
geometrijchen Aufgaben Hie und da ek Fall, daf
man cine jlemliche Strecke des Syflems, odee
aud) wobl die gange Aufgabe bindurd) , bdem
wirlichen Richeungs I fo gue als gemap verfahre;
und_vermittelft diefes (freplich febr verdectten)
®ehnilfen, auch fir bas HRefultat, fir die ges
fuchte ®eofle, ein vidytiges F echale: und fo
lange das gefchiebr, jo pfieg. man fid ja
defjen febr 3u freuen! Aud) pflegt man dann
foldye anbere Ausfpriche des Caleuls fire F,
Die eben nid)t viel Freude madyen, und fiddy gegen
bas ibrige F auflebnen, dennoch in fo grofen
€hren gu halten, daf man ju irer Befdydnigung
foaar ein ganj neues . erdenfe! M. f. Kafiners
Befchdnigung des AWiverfpruches in dem bisher ges
wobnlichen trigonometrifcher Secanten 3., vie
i) im folgenden Seiicke mit jergliedern werde.)

Sernet
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Secner ollee ich gerade Hrn. Kligels Aufe
(8fung Dier mit der meinigen begleiten, und mufte
daber nicht nue meine Algebra auf den einzelnen
Sall Tanlegens wodurd) die trefflihe Allgemeins
beit und Allesumfafjung der Algebray fiie den
bisbevigen Anblict wenigltens; etwas verduntelt,
und jur Eingefdyrankepeit der Geometvie herabges
dritte wird, bey der man blof von einem in
gelnen Falle jum andern ubergeht;

foribern i) mufite auch mit Hen. K1, unted
der gefuchten Griffe x die wicklid) ichon aeges
bene ma fir Fall 1 und 115 und eben fo fiir Jall
101 und 1V unter der gefiidhten Groffe y die wick
lich fcbon gegebene mb mit vegreifen; wels
dhes in der TDhat eine etwas unbequeme Denomis
nation ift, () weifi s iibrigens gar wobl, daf
Newton fire diefe Aufgabe gerade eben fo unvein
~ denominiert hat, aud) das nichts eigentlic unvidhs
tiges ift.)
 Sn diefer drepfachen Hinfiche will ich nu die
Aufgabe anders behandein,
 §. 35. Aufgabe. Jwey Korper Amd B,
die vor ifrer Dewvegung um «B = ¢ entfernt
find (Taret | §ig. 1), bewegen fich, der eine A
von a aus mit der durchaus confianten Gefchmwins
bigfeit a, Der anbdere B von 3 aus mit bk cons
ftanten Gefchwindigteit b, und A fange feine Des
' ; wegung
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wequng uim m Seiteinbeiten feiber afs B ans ‘man

fuche, weldhyen Weg z, von dem Augenblict an,

nod) sumachen bat, bis er fich mit dent B treffe,
Deffert ju diefer Tdeffung nithiger Weg v Beiffen,
1und ebenfalls fire fich, unabbangig von z, aus

en gegebenen ®roffen gefunden roerden foll: audy -

verlangt mon - file- die gegebenen Groffen ihre
ndthigen Sdyranten ju wiffen, © mie deven

Ueberfdyreitung die Aufgabe unficklichy, die -

’Hufléfur_lg unmoglid) tt::oit;tit \

- §.36. Aufidfung. Da z D v gleich;eis
tige Wege find,  fo miffen fie den Gefthwinbigs
feiten a‘und b, womit fie befchrieben werden;

“va auch B fid) su bervegen anfangt, dev Kirper A |

/

proportional fepn. . Daber atb == z.: v; folgs

‘! - ! ¥ ___"l_
lid) 1) v= —a—-zunb ARLEE R

o Yber wor Beginaung des Weges z far A

fchon den MWeg ma gemad)fs- baher ma + = der
fammeliche Weg des A i|F, woburd) er von e aus
big ju dem Pumkte Cormme, wo-mit ibm B sufam.
wienteifft 5 inbem fich diefer von B durch feinen
Weg v entfernt hat, ~ Lenn daber A yu feiner
nothigen Enefernung von @, teldhe = ma + z
ift, nod) ves v @Segengrdffe — v hingufiigen
wolfte;  fo wivbe dann fich A bon & gerade ebeny

fo
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fo roeit entfernt befinben, als B vor feiner Berves
gung es war,  Daher T :
ma4zZ—v=cj; deiidyng
und i diefe Gleichung die obigen' 1) und 2) ges
* bradye, geben f 0 € 20 1R S

sgefislC—{ma e it arinas
zZ=a—— udv=b ——,
(& a-_—-b’ Fhol s SR RE4 i d] a_b \

9 87, Durch diefe Formeln witd nun die
Aufgabe in ibrer ganjen Algerheinbeic umfafie,
Retneeingige von den gegebenen Grdffen ift bereits
auf ein Bejabefepn oder Werneincfenn einges
fdrante; und die gefucheen Griffen Eonnen und
follen noch weniger fchon datauf eingefchrante
gex)'n_; denn deven Bejahes und Berneintes ju bes
{timmen, mu@ ja den gegebenen ®roffen viber:
Yaffen werden, Das — v in der obigen Gleidhung
bebeutet die Gegengrofie des v, obne irgend su
beftimmen, ob v felbfi bejaht oder verneint fey.
_ €ben fo wird in den Formeln durd) — ma die Gea
gengroffe von ma, und durd) — mb bdie Gegens
goffe von mb bebeutet, obne Dabdurd) etwa ge:
rabe einBerneintfeyn diefer Gegengrofien behaup-
ten ju wollen, weldhes ja gerade ein Dejabefepnt
et ma und der mb fchon vorausfesen wirbe.
-+ $+ 38 Run aber mag guvdrderft die Enefeps
nung.¢ = «{3 gerabde als eine Entfernung des £
von oo'beteachter, unb als folche bejaht genanne
werben, o haben wiv qusdwictlich ein (+) ¢, ein
o D bejabe
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bejabet gegebenes c. - Damit ift ‘nun feftgefiell,
baf-gerade -die Richtung 3 bier .die bejabee
Deiffen:foll, : R
Da-audy Hr. Khirgel gang natiwlich-niche bars
auf fallen Fonnte, Das gegebene c cbenfalls vers
fehrbav apjunebmen;, - yoeil fir feine Methode

" immer nuv fo viel Falle fich verfchieden jeigen,

als man Hat, wenn eine von den -gegebnen Linis
en niche verfehrbar ift, und bieju die gleichfam
gueft gegebene ¢ am natielichften evgriffen wirdy
fo wollen aud) wir die eine Halfte aller duvc)-F=
verfchicdenen Falle bier bey Seite fesen, -indent
wit uns auf () ceinfchranten, ein (=) ¢ niemabls
annebmen wollen, und diefes hiermit ein fur alles
mabl evinnet, su-tebrever ' Kuvze nur: fchlechehin
< fchreiben. ¥
§.39. Unter Dew nun nodh iibrigen Haifte allee
Kalle, fey nunFall 1, ‘wenn-auch a-und b bejabe
gegeben {ind, Das heifie, beyde Gefchmwindigteiten
die bejapte Ridhtung oz 3 baben. - Diefes Bejalrs
gegebenfeyn einfieilen, wabrend der erften Fors
mulatvergleithungen , durdy () -qusdeictlid) ans
geseigt, Dabenwiv
c—m, (4)a oy C=mL(4)a
z2=(4) t— e U V= () b e,
e e
§. 40. Das Conftantfenn der Gefdhmwindige
feit a, mitHen, KU fo allgemein vetftanden, daf
fie
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fie ‘aud) roabrend der z- Befchreibupg nicht nue
ibre aﬁfo[ufe Griffe, fondern qudy ibre Richtung
unverandert gerade fo benbehale, wie beyde in der
vorlaufigen Seit m es waren, und daber nid)t nue
Das a imma, fonbern auch die 1ibrigen a in den
Sormeln, fur §all 1 bejahe gegeben finds fo iff
dann aus dem bier gegebenen (4) a allein
{dhon nothwendig, dap auch x bejabr ausfalles
aus dem bier gegebenen (+)b aber ncrbmmblg,
bagaudy y Bejagt feyu ai :

- Damit nun mit diefer Darnalﬁeﬂammung
bes + fiie z und v, die Totalbeflimmung ibres

F aus dem fimmelichen Gegebenen vermits

el ber Sovmeln, vidt in Widerfpruch geva

the; fo muB, je nachdem b << > a gegeben
wird, aud) ma <= > c gegeben werden, o, be
1enacf)bem b Eleiner ober groffer als a gegeben
wird, aud) ma Fleiner oder groffer als c gegeben
merben, welches Die verlangten Cc[)mnfen fie

diefen Fall 1 findy :

8. 41, Bey diefen Schliffen fege it voraus,
baﬁ von einem £ Des m gar nicht die Nede ift;
fondern biefes m foglexd; fire bas Biel bev Aufgabe

- v fdledyebin wie eine Sabl gebraud, na[gms_

lich ma als ein blofes mfaches 2 betradtet wiEd,

beffen - lediglich vom - Desa abbangt,
| @ §o 42,




5o Gtk L Bergleibung meiner

§. 43, &all 2 Dabe (+) a und (=) b}
fo ift : | :

' Ce—m,(4)a c—m.(4)a"
e B — —_—(— b ————
s Wb

Zinfdrdnkung, Da—(=)b=(+)bgiebt,
alfo in biefigen Formeln der Menner durchaus bes
jabe ifts  das Jeichen des z aber dbem gegebenen
() a, ynd das Jeichen des v dem gegebenen
(—)b gemaf auffallen mug; - fo Dbat: man
m. a << c ju geben,

§. 43. §all 3 habe (=) aund (~) b3 o ift.

e e (T S s Rk
1r=(—)a (_——-ja— (_Jb‘unhv._.( )b(—-———_}a_(_) BL—;'

Zinfdrantung,  Da Gier der Jabler in
dem gebrodyenen Theile der Fovmeln durchaus be-
jabe, et Nenner aber=(—)a 4(4-) b ift, z aber"
vem (—)a, und v dem (—)b gleichbeseichnet quss
faflen mufi; fohat man ju geben a << b,

§. 44. Die eingetlammerten (1) roegzulafs
fen, mup ftact —( ) gefdhrieben werden <, unp
ftatt 4 (1) oder (F) gefthrieben werden 5
roobey denn aud) das + nad befannter Gewohns:
Deit weggelaffen wird, wo-es gur Gliederabeheis
fung niche nothroendig ift, und iibrigens von felbft
verftanden witd, - Daber nun fir

Fall 1,
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A R g B bl
a—b a-_-b
[ gt R P R ML
§all 3, z==2 , uRdY b—-a+b-

- §. 45. Nach den weggelaffenen ¢ 1) Haben
nun frenlicy die Fovmeln fie §all 1 gevade eben
‘das Anfehen, als die allgemeinen Formeln nach
§.37; und fo waren ja die eingeklammerten
F fcbon dasu nislich, daf fie uns ben gross
Afen Unterfchied in der Bedeutung diefer Fors
‘meln vor Augen legten, Der Untevfchied ift
febr beceachetich, ~ Due unter dem Beding, daf
‘bie neben Fall T im vorigen §. aufgefibreen For-
‘meln gevade fiir Oiefen Sall gehoven, alfo eigent-
- Hich gevade nuy die in §. 30 aufgefithrten Formeln
bedeuten follen, nut unter diefern 2eding ESns
nen fie geometrifch confieuive werden! Das
fonnen fic dagegen nidht, fo lange fie nod) die all-
~ gemeinen nach §. 37 bedeuten follen, in weldyen
jebes ibrer Glieder fir £ nod) gang unbeftimme
gelaffen ift. ~ re ‘geometrifche Confieuttion ift
‘dann offenbar gerade deshalb unmoglic), reil fte
ja in diefer ibrer Aligemeinheit alle drey Falle
{Liipa mit
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mit einem Sﬂta[gfe umfaffen follen, refthe doch bie
Geometrie niche anders als verfdhieden vorftels'
len fann,

§. 46. Diefe algebraifche Allgemeinheit, die=
fe Umfaffung aller der Falle, die nur durc) das
F Der angegebenen Groffen verfchicden find, gebe
nun. offenbar durcd) Hrn. Khigels Methode ver-
foven, da € feine calculatorifche Formel nur qus
er Jeichnung eines eingeluen Falles ableitet, audh
aus ibr, efmwa durd) Abftrabeion, auf die allge-
meine algebraifche Davum  niche mi¢ Sicherpeit
fchlieffen Eann, weil es ja ben Shm nur ein blofes
G ek wave, twenn die Linien feiner Seichnung,
Denen er fammtlich fo gut al8 . ein unter einander
Dejabtfeypn aufgedrungen bat, diefes audy unter

einander im algebraifchen Berftande wicklich feyn
Eonnten. . i

§- 47 Was nun die Auffindung unfrer obi-
gen allgemeinen Formeln (§. 36) betriffe; fo ift
es gewifi genug, Ddafi man fie meiftens auch it
weit fchwierigeve Aufgaben, als es die obige iff,
ebenfalls, wie wir es oben gethan baben,
ved)e febr gue aus Den wdetlichen Ausdriiden dep
Aufgabe und deven allgemeiner Bedeutung, geva- °
degu bevleiten Eann, ohne fidh diefe Dedeurungen
und ihre BVerbindungen gevade erft durch eine
Beidhnung su verfinnlichen. = Solch ein allgemeis
nes Ueberfchauen der ganjen Aufgabe ift natiuctich |

i i ungleich
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ungleich: angenefhmer-und mebr befriedigend ,» als
0as blof finnlidye Sufammenfiigen vermicelft dev
Jeidhnung.  Uebyigens aber finde i bey meiner
Methode midy Eeinesweges verbindere, gerade
auch vermirtelft dev Jeichnung eines. eingelnen
Salles die algebraifthen allgemeinen Formeln auf:
gufinden.,

-~ §. 48 Am natielichiten ift es, dafiir gerade
benjenigen Jall su zeichnen, in welchem alle gege=
benen Gudffen der Aufgabe, bie fite F verfehr:
bar fepn follen, fammelich aud) als bejabe gevich-
tete Sinien fonnen betrachtet werden.  JIndeffen
fann man aud) jeden andern Fall mit Sicerheit
bagu gebraudyen, mwenn man denn nur die ver-
neint gevichteten Sinien, als folche in den Calcul
bringt. 2Wenn man fie auch, wabrend der exfien
Anpajjung des. Calculs, - qusdriclidy mit ifrem
(—) belegt; fo braud)t man hinterher nach erhalz
tenen Jovmeln, nur + ftacc Ofefer (—) ju fohreis

ben, bdie freyen — aber bepsubebalten; um -

fogleich mit volliger Sidherheit bie Geftale dev alls
gemeinen algebraifchent Formel ju haben.

§. 49. So verfahren , Hat nun forvobl die
Aufgabe, in ihrer algebraifdyen Allgemeinbeit ge-
nommen, - als aud) jeder eingelne Fall der Auf:
gabe, eine gerade ihm gugehorige Formelgeftalt,
auf die man nidhe nue allemabl teiffe, man mag den
Caleul guerft anlegen, auf weldjen Fall man will;

‘ , fonbern
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foribeen das . aller biefer Fovmeln Hat auch eine
weit - veidhhaltigere, und durdhaus ubereinftima
menbde Bejiehung auf efnander; da hingegen das
F der Kiugelfchen Formeln immer nur febr angfi-
fich unb eingeln , gerade auf den uerft gerwablren -
Ball begogen wird, oder doch) auf andere Nebens
falle immer nur vermiteelft jenes evften, durch
einen febr verdrifilichen und gefabroollen Ums
weg, bezogen werden Eann, :

§. 50. Da ferner nady diefer Methode, die
algebraifih allgemeine Formel mic Sidherheie
niche gu erbalten ftebe; fo gebt damit audh das fo
nigliche Bermogen verloven, durd) BVergleidhung
mit der allgemeinen Formel es jeder Fallformel
fogleidy anfeben zu fonnen, welde Griffen in
vem fite fie gehovigen Falle gerade bejabe, -unbd
welche gerade verneine gefese find; ober, wo da-
bey noch eine Unbefiimmeheie und IWablfreibele
{tatt findef, Da wird man aud) diefe mit anjuge.
ben wiffen.  Wenn- 5. B, in einer Fallformel
die bepden Groffen a und b nur als — ab vorfoms
wen, in der allgemeinen Formel aber als 4-ab;
fo ift frelich fine den Fall nue befimme, daf in
ibmbie bepden Grdffen a und b ungleic) begeichnet
~fud; weldhe von bepden aber gevade (4) oder (—)
fepn folle, das bleibe nun unfrer Wapl 1ibetlaffen,

§. 51, Auch ift es eine Folge meiner Me-
thode, Daf man jede Fallformel einer febr beques

; . men

/
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men und fiheven Prifung. unterwerfen fann, die
fich davauf geindet, daf in jedem Falle die For=
meln, .als Berehe der gefuchten Grdffen betracha
- tef, allen denen Gleichungen, ober Proportionen
odee fonftigen BVerhaltungen, welde von der Auf-
gabe Dargebothen urden, ' um bdie allgemeinen
Formeln aus ihnen abguleiten, immer noc) Giea
aige thun wiiffen,

o miiffen fite die obigen Aufgaben, man
mag wablen welchen Fall man wifl, aud) die dagu
geborigen Formeln, der allgemeinen Gleichung
ma4-z—v==c, unb der allgemeinen Proportion -

zsv=a:b (aus § 36) jedesmabl in alle dem
Geniige thun, 'was diefe Abgleithungen fir den
gewableen Fall bepaupten, in weldhem, wenn es
3. *D. gevade Fall 3 ware, ein (—)a und ()b
gegeben ift. :

* . Eben tas leiften meine seichenvichtigen Fors
meln fiir x und y nady obiger friiberen Aufldfung
und Behandlung der Aufgabe, wofin x—y=¢c
die allgemeine Gleichung fhon ift, die allges
meine Proportion aber x—maty=a:b feyn
wirde, 3. B, der Gleichung gemaf, wird
man aud) in jebem §alle finden, daf die alges
braifche Diffevens jwifhen Ddenjenigen Wers
then der x und y, welcdhe die Fallformel angiebe,
- geeabe = c.ausmacht, Nach Hen. Kiiigels Me-
€hode wird dagegen feiner Gleichung in §. 2,
beed weldye
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weldje x + y =c ift, alfo bebauptet daf bie
Summe aus x und y gleich ¢ fey, nur durd)
die Formeln des Falles [ Geniige geleifter,  Fue
Kall [T muff man fchon wiffen, bedenfen und fas
gen, baf hier —x-+y=c fey, alfo nunmebe
die Diffevens gifchen den beyden Werthen dee
Gormeln gerade = c gebe.

Auf diefe Weife falle ja der fchone, allge-
meine, algebraifche Jufammenbang unter den
Kallformeln, und ihre Umfaffung in der algebrais
fchen allgemeinen Formel fo gue als ganslich foves .
Das angefiibrte Wiffen und Bedenken ift mihfam
und gefahelicy, und das angeflibree Sagen — ——
ift bem gerodhulichen und febr vidhtigen Spradys'

~ gebrauche der Algebra gang und gar nidyt gemag!

Allerdings aber ift es demjenigen Gefichtspuncee
angemeffen, aus mweldyem Hr. Kligel die gemeine
Methode betrachtet, und auf weldhen hin Er,
o man etwa dariiber ausgefchmweift Haben follte,
fie wiedecum eingefchrante wiffen will,

§. 52, Sy boffe bod) diefen Gefichespunte
vidytig bemerft ju DHaben, wenn id) ibn fir fol-
genben balte.

. ®a bdag T der Alacbra aud entgegenges
festen Grdfien abgeleitet, wenn man ¢§ in die
Geometrie bringen will, Berwiveung anvichtet,
und dagesen: die Geometrie dev Alten, voekhe

; bon
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o entgeaengefetten Sedfien nichts moufte, febe
gut befteht: fo wollen wiv aucd bey der Budh=
ftabenvechnung und Algebra, toie bey jener
Geometvie, alle Sroffen nur nach hrer abfolue
ten Grofifeit auffibren, und daber unter dem
+ oder’ — Ded Caleuls nichts alg anbefobine
QAvdition oder Subtraction vevfehen: daber
© denn, Fallg cine gefuchte Grdffe mit — duech

thre Tormel beleat titd, Diefed auf einen an=
Deen Kall deuten Eann, in weldyem diefe Groffe
3u fubtrabiven ift, tenn fie im evften Falle ju
QRditen, voar; und umgetehre! %

S8 530 Snber That ift es nur allzurabr,
baf die bisher gewdhnlichern Werfudhe, das I
der Wlgebra auf die Geometvie ju tbertragen, viel
Levwiceung - angeriditet baben, weil fie niche mie
gehoviger Bedachefamteic und Ueberfchauung deg
Gangen unternomien wurden, aud) man, ftate
~mit nothiger Hevzhaftigteic die Geometrie dev al-
‘gebraifchen Allgemeinbeit gemdf su behanbdeln,
~ vielmebe hie und da diefe Allgemeinpeit felbft yu

derjenigen eingefchrantten Anfhaulid)feic Herabs
suftimmen fuchte, an die man durd) die Geome:
trie dee Alten, und den durd) fie nadyher verfinn.
lidyten Qalcul gerodbnt war; daber man ;. B
nicht Das Hers hatte gu behaupten, daf es nes
gative Jablen gdbe, und diefe als foldje auch
Sactoren fepn Eonntens - (Man. fepe niche. nup
\ : jeden
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jeben Sebrer der Mathematif, der fich uber bas
F abficyelich vecht genau erflaren will, fondern
aud) Hen Kligels Abhandlung §. 5. und Colin
‘Mac Laurin Treatife of Fluxions, Book I §.699.)

 WBo indeffen das algebraifdhe 1 eine siems
Iiche Serecte hindurd) febr gut von Statten gieng,
und mit der Geometrie ibereinguftimmen fthien,
vofe 8 in der bisherigen Trigonometrie gefchieht,
menn man bey den Shuffen und Cofinufjen ans
fangts Da war man nur gar zu bersbaft, und
Awang der Geometrie 3, B, eine Tagentenfcale
auf, die aus -+ o unmitrelbar in — o tibers
tgeben muf und foll, wogegen dod) alle geomes
trifhe Anfhaulichieit fich empdre! :
0 6 540 Wie ber Hr. Prof. Kligel das eri-
gonometrifthe = betvachtet wiffen rolle, tvage
idy nicht gu entfcheiven. Sonft aber bleibe e,
nach feiner be€annten Gwindlichfeic, dem obigen
einmabl gefafiten Gefichespuntte, und feiner Fov-
perung, alle Grdffen im vorgenommencrr
Kalle, audy die gefucheen, follen nicdhe vers
neine fepn, dergeflalt getveu ; daff er fogar be-
Hauptet , - auch die fammelichen algebraifchen
Gleichungen , aud) die von gwey und mehrern
Gvaden, miflen nue bejabte Wurgeln Tiefern
fiie den wirklich gemablten Fall, und auch biee
mitffe jede verneinte Wurgel nur anbdeuten, Baf es
einen andern Fall ber Aufgabe gebe, fite mld);p
g ' ie
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fie bejahe gefest, die: eigendich gehirige: Wurzeh
fey: — — benn nur aus diefem: Gefichspuntee
weif id) fiir die Aeuferungen und Beteachiungen
von §. 17 bis §. 25 der Kligelfchen Abhandlung;,
eine gemeinfchaftliche Tenbeny aufzufindens 1

. 55. o fdhdn, fo belehrend und fo uns
tecbaltend, mebrere von diefen Betrach)tungen an
fich find, fo fcheinen {ie miv doch, ien’et‘"’-&e}mﬁéij&
tegen, dem Widerfpruche unterworfen ju fepns
Do bie Algebra fedes Element ibres. Calculs
nad) bejabrer Cinbeit mige, und gleichrovs aile
Wurgeln einer algebraifthen Gleichung e den
Falt, wovauf fie angelegt ift, bejabr ausfalien

follent
Beydes widerfpricht fich meines Eeadheens,
weil aus vorausgefegeer allgemeiner Anlegung
ver bejabten Cinbeir, und nur aqus diefer, die
- Reégeln der Algebra folgen, und cben deshatb
audy negative 3ablen jur afgebraifchen Sablens
reibe gehoven; daber fic denn audh folche nes
_ gative 3ablen mic angiebt, Talls unter ihnen
- einige find, Die dev Aufgabe vermiteelft des In:
fieumentes, wobdurd) man fie aufgeloft bat, 0. H.,
. vermitrelft der Algebra, Geniige leiften,

" Man fiet bavaus, bafi i) die ABFch aller

jener ‘Betradytungen, und alle Bebauvtungen
und ‘Bentestungen, weldhe fur jene Abficht da
st : ftebn,
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‘fReberi, in fo fern gerabe ju file unflathaft ecfld.
venmuf, - udeffen will ich einige Deyfpiele vers
folgen, ibrer ywey fiie unbenannte Sablen, und
pann noch das eingige, welches Hr Kligel in -
benannten Sablen aufgefiibre Hat; Ddie geomes
trifch benannten bey Seite gefest, wofii in der
Kingelfchen Abhandlung  ebenfalls nut ein Bei-
fpiel angefubre iff, weldhes wic bisher fchon bee

“Gefte Aufaabe in unbenannten Jablen,

§. 56. »Wenn'1) x4 y = a und II)
»x?—y3==b3, fo find x und y jede die
s eingige Wurgel einer cubifchen Gleichung aus
»§. 18« (nabmlid) dev Gleichung

px?—gax243a2x=a34b? ‘

unbay’ —3ay 2 h3ary=atmbi) .
»Die Gleichungen. Eonnen nicht mebr als eine
smogliche Wurgel baben, weil man’ fonft fechs
» @roffen finden wivde, « |

§. 57. Umxund y fitv die gegebnen Bebdins

-~ gungen Tund JL ju finden, wide man doch auf

folgenbe IWeife A) ober B) vidhtig {thliefen.

A) Aus I folgt y=2a—x, und dies in I
gebracht, giebt : (

ax3—3ax24j3a25=a’ +ba

biei’e- :
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o Diefe Gleichung: giebt drey Werthe fite x,
“weldye m, u und v Beiffen follen..- TJedem bies
fer Werthe von x.gepore ein befondever Werth
ves y, g Diefe drey Werehe des y 34 finben,
und gugleich audy ju beftimmen, mit wels
hem Werthe des x jeber AWerth des y, fin
die Aufgabe sufammen gebdre, basu.ift nun
eine 3woepce Eubifche Gleichung nidyt nothig,
und niche dienlich: fondern bepdes wird gang
nattelich und_entfchicden. durd) bie fchon vor.
bandene Gleichung I) gefunden. . Denn iefe I)
giebt ja an, ' b :
Do fir x=1m gebirf y=a—m
, fiie x=1u gehort y==a—nu
;o file x=v gebort y==a—w
- B) Allerdings tann man ftace diefes BVerfah

vens auch Das folgende einfchlagen, ;
- AusT) folgt x=a=y; Oiefes in II ges
brache, giebs : TaLt
2y ¥~=3ay 2432 ye=ad wbiis oy
- Diefe Gleidyung giebe nun drey Wetthe firr y.
- Siefeyen n, s und t; fo wird nun wiederym
vevmicrelft der I) entfthicden, was fir ein
%@e;’t@ Des x ju jedbem bdiefer Werthe Des y
4 A ; S T
Nahmlich fie y =n gehort x==a —n
& ey =3 gebdrtx=a—s
. fity=t gebdrex—n=t,
gull : § 58

F
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.58, €s ift leiche eingufeben , ' baf unter
Den gulese gefundenen Werthen Des y Eeiner vors
fommen fann, der nidye fhon vorber unter A)
aud) mit aufgefunben tave, ebenfalls file y; und
eben das ift £lar von Denen unter B) und unter A)
aufgefunbenen TWerehen Des x. - 3¢S

Aber fowobi ans A) afs B) echellet, Haf man
fiie < and y sufdmmen genommen allerdings
fechs Werehe findet, welche als drey Paare von
Werthen ju betrachten {ind, weil immer nur einer
von ben Werthen bes y mif-einem von den Wer=
thenDes x gufammen gebore; und diefes Jufams
mengelydren ift biev aus I) aufgefunden.

e jede von den biefigen beyden Fubifchen
Gleichungen erbellet freplich aus andern befann-
ten ®riinden, daf fie nur eine mogliche Wurzel
Baben Eann: aber die obige Behaupting febe id)
nidytab, daf jede von ihnen mur einen eingigenmigs
lichen Werth desbalb geben fonne , voetl font
fechs ©réffen: fie-die Aufgabe entfianden!

6. 59. Das feichtefte Beyfpiel erbalten wiv,
wenn a =1 und b =1 gegeben, alfo verlange

- wird, daf 1) x4y =1 und M)yx3—y3=1 foy,

‘Dafie muf 2x3 —3x243x—2=0 fenn;

folglich - S :
x=1, 000 x= I ':— I'.S:. oberx = :—tﬂs.
S | gt i
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Und nun ecgiebt fich aus 1) aud), daf mit
biefen drey Werthen des x der Ordnung nach zus
fammen geboren :

=15 . 34 —15
ey e

®der wid man die Eubifhe Gleidung firy =

gebraudyen,, alfo el

3y’—3y*+3y—o0=0; fo hat man.

y=n,bbery=?-tz-‘;ﬁbb€ry= 3_—..2:5_5-
And nun ergiebt fidh wieberum burdy 1) aud,

bafi mit ipnen der Orbnung nach zufommen
geboren

, _ 14V 15,

X T reive——

3

= =1
X=1;" I":.-—_.-r—-—s.
- 4

Lente ’QIu"fgdbe in unbenannten Sahlen.

§. 60, Sn §. 19 der Khigelfchen Abands '

-~ Iung wird folgende Aufgabe vorgenommen. Svoey
Sablen x uno y 3u finden, fo daff :
)x2—y32=xy, und auch Il) x+y=xy fep.
\ Der Hr. Verf. bemerft, daf der 1) erfle
Seite fich durch der I1) erfte Seite theilen lage,
und dadurd) evhalten wird x~y=r1; alfo
- x2—3xtr=rump y*—y—1=o

¢ 0 Audh
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Auth. bier fucht der Hr. BWerf. wie voubin,
diefe bepden Gleidyungen neben einander ju
benugen, und bebauptet: der erfen bejahte Wuvs
gel fite x, umd dev jwepten bejahre Wurzel filr v,
gevabe bis fepen die:bepden Griffen , welche fue
Das x und y. der Aufgabe gehoven; und die beyden
_ verneinten FBurgeln follen niche ju diefer, fondern
3u einer anbern verrwandeen Aufgabe gehiren.

. ) bin dagegen aud) Bier 1iberzeugt, daff
fie die bier aufgefiibrte Hufgabe wiederum swen
Paare von Werthen gehdren; und file die etwa-
nige verrwandee Aufgabe ebenfalls,  Das leuchres
mit ein qus folgender Behandlung.

Mt I) x2—y2=xy und II) x+y=xy,
witd ugleich audy 1) x2—y 2 =x3y fdon
gefordert, weil diefe I11) nad) einem be€annten
Grundfage aus 1) und I1) folgt. Hus eben bie-
fem rundfase ift iiberdies aud) flar, daf aus
je swey von diefen drey Gleichungen, die fibrige
Oritee foigt; und man daber zur Aufidfung der
Aufgabe nur nothig bat, fich an jtoen von ihnen
3u Dalten.  Dagh wable man natilich die beiy
den bequemfien. Da nun I offenbar nidyes
weiteres Deftimme, als DaB x —y = 1 feyn folls
fo ift diefe Jovderung ver Iliten, ficherlich unter
allen die bequemfte. Nachft ihr aber die 115 da=
ber wiv ebenfalls, wie der Hr, Werf, im Grunde

: es
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8 gethan Dat,  bie bepden  Glefchungen II)
x4y =xyundlll)x—y==xzur ?[uﬁofung
benugen wollen, - Diefes Fann: nun unter anderny *
auf falgende 3mepfad)e Weife gefd)e@en. B aq4s12
~ A) Aus 11T) der Wetth'y = x — 1 geldhloffen
un in 1t gebradye, giebe x> —3 x41 .....o, folgi@ :

1)fowoblx—%+r-- .'; Allca

imb bafur y“‘x*ﬂ'“’“i*l*rs '.
2) als aud)x-*—t-s- sl o
g

ltnbbafucy.._.x-ux-*———- _

'B) Soe man- fann aus ur) ben %ett[)
x=y+1 folgern, unb blefen in 1) bringen;
e ergtebt fih y —y—x__o i folghd)

x)fowobly=a+—-—
. und bafurx__y-i-:m;+[§-f
: z) alsaud;y*'é—“[i* | g
2 unbbafuw:::y.g.;:_—%—}:%. 2 J

|
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§. 61, Jdh mag alfo entwveder nadh A) bie
quadratifdye Gleicdyung filr x, oder nad) B): bie
quadratifdye Gleidyung fite y benusen; auf jedem
AWege finde i) filr das gefudyte Gedffenpaat
xundy, gwey Paare von Werthen dadurd), daf
nur etne von den obigen quadratifdyen Geidhuns
gen, es fey nun die filr x oder die fir y, aber
vollfténdig benust wird, um den doppelten
Werth, s fey fir x ober fitr y, aus ibr ju bes
flimmen, $at man nun entweder unter A) den
Doppeliwerth des x befimme, fo jeigt dann 111),
melcher Werth von y mit jebem von jenen bepden
des x, sufammengebdre; ober hat man unter
B) den Doppelwerth des y beftimme 5 fo giebe
dann UL an, weldyer Werth von x fire jeden von
jenen gebovt. Auf jedem diefer beyden Wege, 1nd
auf jebem ubrigen vidytigen TWege findet man:

€ fanm x  und y :

* fomobl 1) fepn 3 +I_:_ und & + l’_:.. '

unb audy 2) fepn %_-_%L'unb;; ,25 :

§. 62, Bey den erften Werthen iff
X+y=2a4) 5, mdxy=z24[5
Mdx*—y2=24Y5 e

Bey den groeiyten Werthen ift x 4 y==2— &
mhxy=z2—fsudx2—yz=24Y5;

woraus
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woraus ethellet, baf nidhé nuv durd) die erffen
fondern auch duedh die goenten: Werthe dec Aufs
gabe Genitge gefihieht, wenn anders bie Aufgabe
Feine Bedingung enshalt, wodurd) die negativen
Warseln ausgefchloffen werden. Dexgleichen
Bebingung nun Fann id) in der obigen Aufgabe,
die ich mit Hin Kiigels Worten aufgefithre habe,
nicht vorfinden, - Man frage davin nach Jablen,
und fuche fie vermictelft dev Algebra. Diefe bat

in ibrer ablenveibe aud negative Jablen, und

muf} aud) aus Diefen diejenigen angeben, welche
nad) den MRegeln des algebraifchen Calculs der
Aufgabe ebenfalls Genige thun, BVevlange man
untee den gefuchren Sablen nur folde su wiffen,
die in e Jablenveihe der gemeinen Ariehmetit
vorfommen , und gebraucht gleidhywobl Algebra
jut Auflofung: fo mug man es ausdrinclic) mit
ausbedingen, Daf man nur die bejahten Werthe
ber gefuchten Groffen gebraudyt wiffen will; und
bann eibre es lebiglich von diefer Bebingung ber
Aufgabe ber, dafi die verneinten der Aufgabe niche
jugehoven, und bey Seite gefeft werden. >

- $.63. @3 entgebt miv nidyt , daf meine
obigen Auflsfungen diefer beyden Aufgaben, fiv
den Hrn Prof. Kiigel die verdrifiliche Demers
tung ervegen onnen , al ob id) Jbn bier erft
eine Dehandlung fehren wolle, die Jhm felbft
fihon ebenfalls befanne war. MNidhe fite Sbbn

1t
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bin id) davin fo ve[[ﬁanbig gemorben fondern ich
mufite bier aud) auf weniger geibee Sefer Rirck-
fiche nehmen. Yy ‘twollte und mupte bier deuts

- Vich vov Augen legen, wie miv die gerwdhnlidye

%?banbltirg fthon mebe befriedigend fey, als
bie neve von Hen Kidgel.  Uebrigens wird bas
mangelbafte in Der_ Kbgelfthen Methode nodh
von einer andern Seite einleudhten, wenn man
erft meine Bemerfungen uber Hrn K1. Methobe
bey der aleich folgenden Aufgabe in benannten
Baf)len und meine dafine, tie ich Doffe, febr
befeiedigende Erflarung der gewdphnlichen Methoe
be durchdache bnt DBey den obigen bepden 'Huf
gaben gab es file bie verneinten TWurjeln weiter
nidyis ju evflaven, als bafi fie verneinte Jablen
find; Das beifie Sablen twelche aus der bejahten
€inbeit nur durc) Umwendung, LVerneinung der-
feiben, entftehen fonrien, und bey Deren Meffung
biefes Lhmwenden des Mafiftabes durch das Jei-
dhen — ausgudriicen ift. (Seid VL §. 7 amEnbe),

§. 64. Wie diefes '@tyﬁem et Be]a!jtm Ein.
Deit und ifres LUmwendens, als eine Hanbdlung
bes Meffens felbfi berradytet, auch auf geometri:

- fche Aufgaben febr nislich) und befrlebigenb fon-

ne angemandt werden , babe id) fdhon vorher
bengebradht, fo viel die o[nge geometrtfd)e 'lluf‘
gabe dagu %eranlaﬂ'ung gab.

=3  ber
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. Aber aud) in foldyen niche geometrijchen Auf=
gaben, deven gefuchte Groffen anderweizig bes

~ hannte Zablen find, und fich dabew mitihrem F-

auf efn ‘anberreitig fachliches - besiehen, wird
fidy die verneinte Wurzel aliemabl durdy bas
ioe sugebdrige fachliche — fchicklich und
vichtig ectlaren faffen, Daf man das bishee
nodh niche gebdrig geleiftee hae, vithee hauptfach=
fich von ber Duntelfeic des. Spicles "hee, wels
des man jwifdien den fo verfchiedenartigen £
ftecfen lief , ofne Das. Ungleicharige - Biefer
mebreen 3 Daare in der Aufagbe gebirig ju
unterfcheiden,  Sndeffen that man dod auch) den
fachtich megativen TWurseln weiter nidts ju teide,
afs dap man fie meiftens bey Seite fete, weil
e feinen fchiclichen Sinn gabens und fo blieb
noch jeber dagu aufgefordert , ipren fhiclichen
Sinn Eemusgufinbel‘r. -Kite diefe und jene feichte
be gliicfee bas aud) guf ‘geniug, und ih
denfe es 3u uberfelen , -roarum, es bisher fie
anbdeve niche gliicken Fonnte. i

. 6. 65. Auch in biefer Hinficht bin idy mit
Hen Kliigels Sehre und Berfabren nidye jufvie-
den,, wodurd) ja in der. That der voirflidh) vors
gegebnen und behandelten Aufgabe felbf,
ifre Aufidfung dued). negative ablen,. dev aufs
(6fenben . @leichung . felbfE aber thre negativen

, L QWurgeln
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Wurgeln durchaus entriffen rerben, Y weiff,
was id) fage, und will es fogleich deuclid) dars
legen an derjenigen Aufgabe diefer Ave, weldye
Hr. K1, als Befpiel behandelt, Seite 473 §. 20,

Aufgabe in benannten Sablen.

6. 66. »Cine Gefelfhafe tranf in einem
»Wirthshaufe fir 175 YC.  Jwey wurben frey
»@ehalten, daber bdie Jedye der ubrigen 10 92
»mehr Detrug, als wenn alle bezalle atten;
otoie ftarf war die Gefellfdafe? G

»Die Gleichung fite die gefudhte Angabl x ift,
»X2—2xz=35, alfo x=+7 und —s5, Hier
»fonnte man leicht die negative Wurjel alg una
sbraucdbar vermerfen. Sie ift aber, abfolue
nbetcadytet, bie Anjabl der Desablenden, Hatte
»man Ddiefe gefud)t und x genannt, fo rdre

]

2X2 b 2xX 5 35, ;

§. 67. S behaupte, daf Hr. Klitge,
eben duvch diefe Erflarung, die negative Whurjel
— 5 alg unbrauchbar fiv die wirklidye Aufgabe
verwirft.  Denn baf {ic) irgend eine andere Aufs

- gabe erdenfen {afit, worin jener Wurjel Gegens

theil + 5, gevabe bie Anzabl der Desablenden
angiebt, mas geht das unfere Aufgabe an, in
welder x niche die besablenden, fondern die
trinkenden Perfonen bedeutet, Das +®l;;8

: : ells
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@elbbesablens it ja-ein gany anbeces -+ alg Ty :
¢ pas 4+ des Weinteinbens.. Jie jeden Kaufer ift "
bas an fidh) nehmen der Waare, und das von ‘
fich geben Des Gelbes bafite, jufammengenoms
men,. ein conventionelles mathematifches o. Jn
biefez. Hinficht waren alfo jene beyden + fogar:
E wie + unbd — entgegengefest, und es dirfre das
‘ Ber, wenn man {dharf geben mollte, ein Des
penfen Dagegen gu machen fepn, dof ‘man die
175 3¢ einmabl als. conventionelles Maafi des
verteunfnen, ju fich genommenen Weines, und _ j
bas anbere mabl als das dafir von fic) weg ju
gebende Geld betradytet, beydemable als eine i
abfolute, alfo neben den ibrigen = Grdffen als
eine bejahte Groffe behanbelt. Indeffen mag es ,
* ey diefer Gerwobnbeit fite dismabl bleiben. Jdh i
Boffe dennod) allenthalben aud) in der Kiteze midh i
fo quszubriicfen, bap id) nivgend etroas unridtiges :
{age. &
. §. 68. Da in obiger Aufgabe die gefudhte
x ausgemache die Trinfer bedeutet, und ibr
einer bejaher’ Werth x==(+) 7 aud) 7 bejabre
Frinfer angiebt; fo muf ibr anderer verneinter
Werth x=(~) 5 nothwendig 5 verneinre Lrin:
fer Dedeuten; wenn et fiir Oiefe Aufgabe gevettet
toerden foll, welches id) nunmebr thun werde,

§. 69. Weil man in der Aufldfung faét: s
bie Angabl der [ablenden fey =x—2, wenn 4 A
‘ ‘ : - bie 4l

!E
#
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die Angadl der Feinfer x Heifie; o behanbeld
man die Hufgube o, ofs ob fie beftimme hatte,
bie AUnzahl der Jabhlenden: folle’ um 2t algebraifdy
Eleiner Jeyn; alg-die Anzahlber Teinfenden, State
ejfen-batee han die Aufgabe audh talin verflehen
fonnen; Hafir ey von: der(bejalhten (oder vers
neinten) Tvinfern Feie (bejafite oder Berneinte)
Rafler. mit"abgeben folltens - Dann miifte aber
bie 2i allemabi von den'jedesniafligen” Trinfern
o 'x dbgegogen, alfo bey (<)x bie 2 bejabe gefeGe
toerden’s und warunt follten nidh¢ folche Aufgaben
vovfalfen Eonnen, beh denen einfge Griffen nur
at abfolucer Groffe beftimme gegeben, ihr £
aber nach bem Sinne der Aufgabe nod) fo unbes
{timte gelaffen ware, af es vor dem L. bev ge:
fuchten Groffen mit abbinge, und daneben auch
noch folche gegebne Groffert mit vorfamen, in
peren audy ibe . beftimme gegeben ware? An
folche Arten von Aufgaben aber fheint man bis:
bew nodh niche gebach 5u haben.  Sondern jede
an _abfoluter Grdffe gegedbne ©riffe, wird fo bes

andeit, als ob fie aud) in Hinfiche ibres I ges
gaben wave.  Diefer @jcwpbngeit_geméﬁ-;irb
die ermabnte 2 durchaus als eine — 2 in dem Cal-
cul angefest und gelafjen, alfo als eine abzugies
benbe bejahte 2, das ift als eine algebraifch) vers
figinernde 2 bebanbelt: - ABiv laffen es hier da-
ey weil- wir bier; die aus gerwdhnlichem Vers
38 fabren




e e s S B

sMethide 11 RUigels Darftelluing 3. 75

faBeen ent{tehenden negativen MWerehe det gefudy:

ten Guiffen evélaven wolle, Uleberdis ware auc)

- bis  gewohntiche Werfahren - das nothwendige,

woenn ¢s in der Aufgabe gebeiffen batte, die Ans

“3abi der Jablenden war um 2_tleiner als
ie Ansabi der Trintenden, Denn da wig

die Aufgabe der algebraifdhen Aufidfung unter:

- erfen; jo muf dann aud) dag um 2 Eleiner, Der

algebraifthen Grdffenfehagung untevworfen, alfo
ebenfalls durd) die bejabte Cinbeit gemeffen;; affo

als eine verneinte 2 aufgefitbre werden,

§. 70. Qum verneinten Werthe x = —5;
Trinfer gehdven alfp x—2=—5—2=—73ah=
fer. Die zu zablende Summe 175 96 itd eben:
falls als eine bejabee gegebne Girdffe durdhaus
bepandelt. Daber nun bey —5 Trinfern, jeber
von Den dazu gebdrigen —7 Sablern , ju zablen

‘ uaﬁ-_-.-_——’:'_f—;-_—_--fzs ge, - TBas foll das bedeu

fen? Sy erwiedere, wet —25 3ablt, alfo 25 g6
 peganv 3able, ber [aft 25 g€ an fich gablen,
per ftreicht 25 9 ju fich einy und fiie 35.9¢
Wein negacio verevinben, Deife, fie 35 FC

QWein von fich geben. ;
O (Die algebraifthe Wabrheit und Siebe jur
Rige, migen midy fiv dicfen Ausdruct entfihuls
vigen. Haben doch Andere, aus Eebe juv hifto-
:  mereridien
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vifchen Wabrheit, nod) weit unﬁngeng@mer_e %il; ]

ver aufgeftelit, felbft aud) der fo genannte chrifts
liche Cicero, Sulpicius Seuerus in vita b. Martini,
Cap, XVI.am Enbde.) _ R
" Unter ben 7 negativen Sa'@rern .- ftecEen audh
bie 5 negariven Tvinfer. Auch von diefen lebe
ten gale (negatiober ~ = (=) a5 ¢

offo um (+) 1o %6 mebe, als die (=) 359,

roelche er (negativ) sablen mlrde, wenn nidye die

Rabl der —7 Rablenden um 2 Eleiner als die
Zabl der — 5 Yrinfenden mave,

'So. ift die negative Wurgel inveichend evs
Elave, welhe die algebraifdhe Auflofung Kraft
ibrer algebraifhen Gerwalt, ju der aud) bie nega-
tiven Zablen geboven, mit umfafit, und gwag
fite jedes der beyden fachlidjen 3., meldhe in ber
Aufgabe felbft fchon ale folche betradtet werden
mitffen , wenn man Gberhaupt auf die verneinten

SBurgeln adyten, und fogar mic Hr, K. nadh

einer anderweirigen Aufgabe fragen will, in

welder bie Hier verneinte Wurzel als eine nicht

verneinte vorfomme!

§. 71 ‘Bcr(angt-: man Diefe von Hin. K.
fogenannte verwandee Aufgabe su haben; fo ge
bore jur bundigen Vermwandefchaft, daf in diefer
W - qndern
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anbern Aufgabe audy die bisher bejabre Waes
ael; gerave als eine verneince vorfomme, well ja
fonft die %ermanbtrd)aft nid)t gehorig recxprot
mafe.

(G muﬁ aud) ferner die Q?ermanbtf&)aft bem
fad;[td)en F angemeffen get)n, weil ja von verands
ter 2ufgabe, nidyt etroa blof von einer mfrmanbtcn‘
@leichung die Neve ift, (deven T freplich
eigentlich nue noch ein Bl'oﬁ algebm:fd) -antbmei
tifd;cs 4 auSmdd)t) Ty :

Folglich muff man, um bie »ermanbte 'Ziufa
9a5e 3u exbalten , “alle Ausdriicke der vorgegebes
nen Dergeftalt verandern, daf nun jedes (Gcbys

Tiche F in ibr, durch bas ipm entgegengefegte
f&d)hd)e 4 qusgedrice wird.

§.72. i diefe Abfiche ift fepr btenlld), ‘bie

‘ ubtge Xufgabe witflich in derjenigen Allgemeins

Beit daruftellen ;, weldhe die Algebra, vermicreljt
ibrer aud) negatlnen Rablen, ibr-auforingt; und
fo evfeheint fie al8 folgende: :

Bey E_t;: Egg“,&t,;‘}?n) Kreinfern, - dle fiie
175 % Wein 5§nf‘§%£”gfg‘“' ift dieum (4) 2 Eleis
neve Anjapl berE %;‘:j’ (‘,f’f;ﬁ?fﬁ't‘go Sabler -°°f=
Danben, bie bas Weingeld 175 e mablen:

~ unb nun Hat von den IOV Iablern jeder eine

vegneinten

'Qm;agx.
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Wngabl von Grofchen 4 M0Rs . die um () 16
gréfferift, als bie ©rofchenjabl, roeldhe jedes
Beiabt + 4t gablen bacre, weim die e Ttis
Eev ugleid) fammetich aud Jeiiore, Sapler wacen,
s § 73. Die Anewort ift folgenbe, ‘
s e (TG S, e i
175 98 Wein 1D IONED unb ba flatt irev die

¥ + —2=(t
um 2 Eleinece Angadl {19 1= 2=07 )5 THabker

Babler vorbanden ift, die bas Weingeld 175 g2

hingablen 3 v bejabten  Bableen _jeber
dinpecidens O bat von ent yeeneinten Sablern jeder

+35 by p g - : g
arL binsusablen  weldjes um 1o groffer iff, als
(Bejabt)

bie {13 25 biejeber (bl g1 jablen gebabt haben
wiirde ; wenn die fammelichen SR Trinfer,

auch E:‘,':&%f,te Babler ausgemadhe bateen,
§. 74, Um nun das Berlangen in §, ;1: ju
eceeichen, Daben wir juvdrderft jedes von den

bepden fachlichen F- umgubehren, Ddas Deifit,

beiabte : s “vernefnted i
Dasihaninte Trinten als ein e Weinvor

ffd) aeben, unb jedes ﬁ:ﬁﬁ%fﬁte(ﬁetbsab{én a[g':

ein pErtltted @sordetnitreichen aufjufiigren; wos
ourd) fid) jedes fachliche + it —, und jedies fachs

liche — in 4 vevandevt,

§' 75+




Diethobe 1 Qg6 Danfielhing. 55

co§ers. Die 175 9 wurden als gegebene
®viffen Feinem noch wablbaven oder ned)’ ju
beftimmenben - unterworfern, fondern afs eine
abfofute Groffe aufgefudre, die allemadl fo gut als
bejale Bliel, man miodjte das bejate cder ver:
neinte fachliche gebrauchen; Daber fie aud) bey
der jelt vorgenommenen UmEehrung der fachliz
“chen F- cbenfalls fo gut als bejabe aufgefufee
mecden mu. - Wenigftens mifee i) erft den
Bint am Ende des §.67 genauer verfolgen, audy |
Diein §. 71 erwahnte Unterfheidung swifchen den
fachlichen und dem avithmetifchen F auseinanber
fegen, wenn i) daviber nod) genauer werdent

t‘wﬂte.- » ; ok
© Die gegebne 2 aber exblelt in der wrfprings
fichen Ausgabé durchaus — vorgefest, weil fie
als eine verEleinexnde 2 ber Ddortigen Tvinfer
gegeben wurde, und die gegebene 10 evfielt in
jener Aufgabe durthaus 4 vovgefest, weil fic als
eine vergréffende 10 der dortigen Bablitng geac: .
benourde; in der Algebra aber alle ver€leinernde
Bablen durch —, alle vergroffernde 3ablen durd)
4 ausgubriicen find, weil aud) das fleiner und
grofier werden, in dev Algebra durch bie jedess
maBl bejabte Einpei gumeffen ifts Da wiv nun .
“mebe die vortigen bejabrent Einbeiten des Trin-
fens und Rablens in ibr Gegentheil umeehrens
fo mufi aud) jenes Eleiner 2 in groffes 2, und
‘ . jenes

1
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jenes ardfjer 1o in Eleiner ro ungednbert roerden,
wenn gwifthen den gegebenen und gefudyten Grof
in jener erften und der nunmehr verlangten umges
anderten Nufgabe, - einerley avithmetifdye Vers

-~ baituiffe bleiben follen, wiees nothrendig ift, um

ben Wurgeln bepder Aufgaben einerlen abfolute
Gropheit gu exhalen,

 §.76, Daber nun ftatt obiger Antwort, die
folgene, :

s find (537 (ervies”. Weingeber, e gie
fammen fflﬁ 175 90 ‘IBem -f,ﬂnﬁgw“;?ﬂ;‘," ba aber
ftate ibrer dieum 2 groffere Anzabhl {:};I:{::ff{lfﬁ"
Geldeinftreicher da “ift , die das Weingeld
175 3¢ aleichmafig fticipen fo Bat won ben
L Outinfeidenieoe 7335 O K8
S weldies um 10 e weniger ift, als die
G325 Sr, e jeber Frouitte® Gelveinfireidher Y00

fich qugeben  faben wirde, wenn ihre Anzapl

fich 3u nehmen 9
T 1 wite, wie die Angabl der Fretl™ Weinges
Bef e8 iﬂ's :

: §. 79, Diefe algebraifthe Antwort wiirde
nun offenbar file folgende Aufgabe erhalten

Cine

twerden.
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Methove u. Rigels Dasfellung2c. 8x

- €ine Gefellfchaft von x Perfonen, die jufam:
men o viel Wein, da§ 175 ¢ dafiwe geldfec wee=
ben, Hergiebe, lafe nodh) 2 Perfonen mebyt, die
Feinen Wein Gergegeben Haben, bennodh T heil
nehmen an dem gleidhmaigen Linftreichen des.

- SWeingeldes; baber jeder von den fammitlichen
- @infteeihenden nun 10 92 weniger befommt,.

als wenn blof bie Weingebenden auch das davon.
gelofece Geld mur unter fich getheile Hatten,

§.78. Diefe Aufgabe wird ndhmlich (+) 5
und (—) 7 als Werthe ibres x erfordern, und
bat nun in Bergleicdyung mic der vorigen, nicht nue
mit ibr die Uebeveinftimmung, daf beyber TWerthe
an abjpluter Grofibeir cinerley find, und in Abs
fidye ibres . audh jeder von biefen Werthen in
‘beybden Gleichungen einem algebraifd) gleichartigen
fachlidyen F untermorfen bleibe;- :
fondeen die (+) 7 (oejabren) Weintrinfer ber

: j erftén Aufgabe find
‘ " audy eben o gut, -
als bie (=) 7 verneinten Weingeber Der

. groeyten Augabe;
und bie (=) 5 verneinten Weintrinter de
g erften Aufgabe find
i) ; . auch eben fo gue
als die (4+) 5 (bejabren) Weingeber ber
‘ ‘ gmenten Yufgabe.

& § 79




83  ©ti® L Bergleichung: meines

§. 79. Das ifl nun zwifden den benden
Oleidyungen xx — 2x — 35 = o und .
xx+2x—35=0, wodurd) bende Aufgaben auf-
geldft werben, eine weit peichhaltigere Bermande-
{haft, als Diejenige, weldhe Hr, K. auffipee,
Dafi die gwente Gleichung einer Aufgabe Fuges
Dore, -in welder x ==+ 5 bebeuten Fann, indef
x == — 5 in Der evflen Gleichung die verneinte
SWBurgel neben der bejabren x = 7 war, - bie
dodh teinkende Perfonen angab. '

~§.'80. Meine genauere und bindigere Dar':
flellung ber Sache habe id) dem Umftande gu vers
Danfen, daf mir fogleich in der Aufgabe swener-
ley fad)fidhes - vor Nugen lag, nicht nur
Tornelate Suinfer, fondern qudh perned®® Safler;
die man, o vom fadlichen = dieNRede feyn foll,
forgfaleig ju untecfcheiden hat, obgleidh in der Glei-
chung felbft allerdbings bepde vermittelft des ihnen
gemeinfhaftlichen algebraifh avithmetifhen
Behanbele wevden. Dey nod) genrauerer Jergliede-
tung des gangen SBerfabrens Eann man aud) deute
Hich machen, wound wiemanaus den fadhlichen
- in bas avithmetifche 1ibergebt.  Ych werde fpatera
Bin vergleichen bey geometrifhen Aufgaben jeis
gen, 1o bie fachlichen F in Richrungen beftehen.

+ Geomes




Metfjode u, Kiigels Darfielungze. 83

- eometrifdhe, Confhvuction. algebraifiher
e Yufgaben: g

i 68, e, KL fage, sbey der:geometrifchen
»WBevgeichnung der Wutjeln. einer Gleidhungrroar
»es, deutlicher, was die negativen Wurgeln bes
wbenten, und jugleich villig offenbar, daf fie fo
sgutals die pofitiven TWurgeln su der: vollftandis
ngen Aufldfung  gehouten, «  Cine Behauptung,
die id) wdrelidy unterfchreiben fann, aber bey

dem Sinne, weldjen Hr., K. damie verbindet,

fiie unvidytig Balte. . Denn. Hr. KL behauptet
ja, um bie vorige Aufgabe, wo x ==7 Trinter
Bebeutet, in ibrer Wollfiandigeit vor Augen zu
* Paben, fep ndehig audy an bie Aufgabe ju denken,
o x== 5 dabler bedeutet; - und idh behaupte,
baf dev erfien Aufgabe x == — 5 dem fite;ibe
{(4) x angelegten , bejapten Zrinken,: algebraifd
gleichartig Dleiben muffe. - Hat nun Hr. KL eine
Confteuction im Sinne, weldye feine Behauptung
i vechefertigen fcheint, fo tird fie fo unbeftimme
entroeder angelegt oder Doch verftanden fepit, Daf
'man ie Wurgeln nue nady einem undeutlichen
unbd_fdhwantenden’ Sinrie entgegengefest nennt,
tie s bey. vielen Bisher gemdpnlichen Conflrus
ctionen der Jall iff. S roerde, wo ich Jeit und
Raum dagu exbalte, andere mittbeilen, in denert
alles algebraifch - geometrifche F. wittlich allen
Behauptungen bes anbderiveitigen fahlichen F-»

SR G : (;g 2 mfl
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.vcfinitftiﬁ tﬁreé théiiﬁfd)afgﬁt[,gn Maa ﬁeé';‘;b é8

algebraifdh s avithmetifchen =, auf bas deutlichite
entfprice, und fo allecdings ‘auch Seichnung jur

- Auffidtung ober Bevarfihauligung fachlicher 5

und ihrer Refultate benuse werden Fann.  Hier
nue e “obige ‘Aufgabe fo vicl: bdaff man das
eine fadilidye 4 der bejabten Trinker x auf eis
ner inie angelegt, bas svoeyee {adyliche + des
bejabterns Geldjablens auf eine anbdere. Sinfe
tragen muf, wenn nian beyde + aque) inder
Beidinung will - unteefchicden fehen 3 dann' aber
ficherlich bey jever ridhtigen Confteuction febr
Deutlich vor: Augen liegen wird , daf das Wer.
neinte des verreinten Werthes von x, aud) gerade
ein verneintes Trinben-ift, indem fidy-Eeires-
weges auf der andern finie , in weldyer  allein
bas I bes Sablens vorforme, bes x vetneiriter
Werth abfdhneiden wird. - Wenn ‘man aber'jvi-
fehen ben benben fachlichen . biefer Anfgabe nidhe
gebovig unterfcheibet, fo wird dann, um Hrn
Rligels Ertlarung viel Jutreffen ju. ver{dhaffer,
ber. jufallige Umftand biefer Aufgabe mit belfen,

bag ibre beyden fachlichen. + eigentlich einander
~_guegegengefest find. Denn eben daper Fomme

€8, baf das —in— 5, blof afs ein algebraifch-
arithmetifches — erachtet, jugleich aud) bas —
ves Geldgablens darftellen Fann, el

6. 82.

TS S YL N



Methode v, Khigel @arﬁrnuas. L

.§- 82, Man weif, wie viel ich bey @e!egm.
Qat bee obtgen fo- feichten- geometrifchen” ’qufgaba
Cevinneen patte.' Moy fe '?v%g viel dfibere, Uind
311{11 Qggﬂ roenigftens’ 'ébfp 0 rbtcbﬁéc-‘szmctc
fungen , ‘titede ich vermathlicy beysubringett hav
ben, ' toenn “Hr. Kifirgel Hod) mebhe: geometrifdye
uu&dbeh bepandelt Q&t:é‘ ‘Nut nody ey Beys
[P;df;!t aips ber (errmme ferden 31:% itteé b
“ ‘.‘
‘ bas‘ 'éitte, w?’ ‘Bbe‘“éq&tf e tena!a_ge
: %ub;imgetgen (gemvé bie e!‘o Befa’ﬂhﬂ’uubwi
tige Aufaabe babe ich in meiner Eleinen riff,
meariﬁn fu%tangfa?xtfum “mit Be‘g?anbe ;[)

“them Seire . 3 fiion_ et I;nten prt;)
m uab‘o §HL'¢D£N QW‘ ‘:z'.; iy Bl 8¢ s

o ‘;‘Jas anﬁm, 1008 cﬁenfaﬂs als ibéb’fpie?
gntgcgmga&@ter Groffen -aufgefubre; witd, . ift
fofgenbes. - » Der Punct, wo das ‘perpenbifei
sauf bie: Grundlinie eines: @mécfes S&ﬁ«umﬁh}
»Eann dieffeics ober imfettﬁ bes etgl‘efr" e
» L« . ol Ay
spinctes fallen. Tof, 1. ‘é‘l& a3
fie. ben_genannten . Winkelpunct wollen wiv
C wa blens {o fann ic) das. bteﬂ'etté ‘ober fenfeits
allm bes D, “allerdings fﬁ.’r n fdic i’f&)w ente
gegengefegtes anerfennen , p o in o' fern in’ diefee
gangen ufgabe nidyes bagu fomme, woburd mat
'ogmnlaﬁt fe‘)n Eimhte‘ Kbas b}fﬂ'elts ober*ig itﬁ

W




36 @fﬁcf I. %etglztd)ung mcmct‘*

Gqﬂm qnbsrs 3u Be@anbﬂn, als f bas .p Dee,
Sichrung im, dieffeits her- und ;en eits bmgerlc‘fk
teten. CD he@aqbem toide, ,f%‘

iberbies.febe uberfephar : und b,ennoc[) groeifle id),
Baf man, Uefach babe mit bem. gufrieden 3 feon,,
1ag dig, ga;ﬁé@nf;cbe %ﬂtet ode bey, ibe leiftet; und
wie fie.es (giffet. . S will in digfe. Hinficye nue
em\,%aam Salle mnga,e:; ;emﬁ@n idyen mtetbobe A
behandeln , und nabmendid). nach Hrn ,R'Luggts
@avﬁeﬂnngbu{erﬂ et{sopgr o D

S 5 @ev %ufgafwe Qall T, auf ben ﬁsfr den’
Ii: 1l cml'egen mwolle ép‘fB fep fr&ae ber, in Jig, 3,

1o D gu Sinfen es Winkelplrictes C falle, el
ches mun ein- dieffeies fallen Beiffert foll.”" Aiis
qggebgm AB=a,. BC=b unp AC=c, und

ﬂﬁslfﬁ%CD=rfgamrmt,fatgfx=e-+..E..Je

g
@w na@ml §. mirn'aie ’.l[(,geﬁ&a bie. Sarmet m
oie: Hénide diefern, wenn man. gur Aufldfung die
®leichung ABI — AD? = (BD1.==) BCY ._qu .
Binugt. J g%

tt Elefer a[ge(w&lf;b f'q rid)tigen %Ellefemng
hgr Ji’snk bat glead)mofgl ber;emge Urfad) ungue
: fmgen 3; gl)n, ber: bie Kligelfche ‘IMethode et.
was gengu im Xusg be{m!fen will. © Denn nady
Diefer Methode gebort Bie hergefeste Formel eis
gentlich fie einen Fall, ‘ber von unfere Figir” z?
au
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Methode 1, ﬁhigcls'@avﬂeuungzé. 87

- auf die wir dochy den @a!cuif angelegt Haber, 1wicks

tidpnicht dacgeftellerird.  Nadh der Figut ift ja

a S, wive affo bas: goeyte Glied der Formel

ein becneinter Duotient; und bamit mug es diefe
Methode niche s thun haben wollens; fondern fiie
ben geseichneten. Fall mufite die Sormel eigentlich
st 48 dngat bl diesna o
ft_l);};x;,_:ﬁ_}—z-.- —-—-;;—, bie vorhin gefundene
Sormet Dagegen ‘eineny andern Falle jugehoren,
toorita < bifta T T LEE L
2o Symmer fdhon ein ayffallendes Beyfpiel, daf
fit mandhen von denen Sallen,,. weldye nach der
Rlsigelfchen. Nechode vevfchieden: Heiffen
miiffen, bie Aleebra) welche man doch gur Aufs
tofung gebraucht, gecade gav niche unters
fd}&ibtt! e v DS b NUIRRS AR B i '
6. 84, Bue wollftindigen Aufgabe aebove:
auh Sall IT, Fig.3, wo D jenfeits C falle, und
wie im Falle T gevade b << a feyn mag. Da die

Pin £y B 3 i a-u : .
bieher gebirige Jormel x = — — + =ik

fo etbelfet aus ibrem Anblicke, dap fie qus er
vorigen burd) Wmmwendung aller gegebner Glicder
fich verfertigen (e, S - ‘

Aber tun fordere icy bie fammelicye bisherige
OMethode auf, miv anzugeben, nad) welchen
R ' @runden
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88 Gtk I Bergleihung - meinee:

®riinden aus der hier vorhandnen Verdnderung
in ben gegebnen Groffen, diefe Umanderung in
per Formel ju fdhliefen fey-t Weeandert ricd im.
Gegebnen, in Hinfiche auf F nue die eingige b,
fiit die man daber fogleich bereir feyn wird
angunehmen, Daf fie der b des: vorigen Falles
entgegengefeft desbalb liege, weil fie dort jens
feits, Dier aber diejjeits des Perpendifels liegt.
Damit nun Eann man, freplich) die Ummwendung
bes x in der Seichnung vortreflich tbereinftim:
men feben. Aber bie ‘gormel fann ja dod) von
diefem entgegengefefiten Siegen des b, nady allen
bisher - gewdhnlicdhen fehren und - Verfahrungss
avten, fo weit idy fie ivgend bey Andern vorges
funben babe, aud) die gevingfte Wirfung' niche

“empfinden, da in ibe lediglich bb vorfomme!

Solglich Eonnte ja, aus diefer Aenderung des b

- auf die UmEebrung des x fdliefen, weiter nidyes
Beiffen , als aus dem Anblicke der Jeidinung

o8 feben, Daff 0as x des Falles LI dem x bes
Jalles Lentgegengefest liege.  Diefes thun, dem
gemafi juodederft — x fdyeeiben, und daraus auf
x fdyliefen (wie es das gerdbnliche Wevfahren
nach Hrn Kiigels Dacftellung, verglichen oben

§. 6, biee mic fich bringt) beifit alfo blofi, ber

Seichnung es anfeben, dap die beyden x Dier
engegqngefegte Werthe Haber miiffen, heife aber
nidpe: '

- aus
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Methode u. KNigeld Davftellung2e. o

aus-der Verdnderung im Gegebnen,

coeemictelft bee Sormel auf die
- Aendetung . bes Gefudbren (dliefien;
. wie-¢s dodh bie algebraifchen Sormeln
gevodbren miffen, und gehorig ertlare und
.~ bebanbelt, es allenthalben aud) gevodbren
BOnmen L. csar siieer st sl ol aitees
Xy weif, daf idy biemit, felbft audh fiie
biefe leichee Aufgabe, etivas febr auffaliendes
verfpreche.  Wie es gu leiften fey , fann fehon

N .
1 3l

aug “ver Seyift, Linearum {ubtangentium

evbellen. ey will es iev noch niche 'husft':?r‘én §
fondern erft abmavten, ob irgend ein Wertheivi-
gev Der-bishevigen Methode mit derfelben, . fily
diefe Aufgabe und alle iGre Falle, fecnerhin jufiic:
ven bleibe, und feine Ausfithrung, dffentlidy oder
privatin, wir- miteheilerv itz 0

§. 85, Solche unbd.andere Misftimmungen
gwifchen dem, 1as der-algebraifthe Caleul wivd,
wenn man ibn blof: nady bex gewdhulichen. Weife
auf geometrifche. Aufgaben: anwendet . und gwiz
fhen-Dem, was der algebraifche Caleul felbft
fshon anberreitig ift, . und. aud) auf. die Geome.
teie angewande, feyn und.werden fann, . {dheinen
miv nun in dem Umftande begrimbde 4u. feyn,
Dap.aman die geometrifchen Groffen, wie in dev
Geometrie der Alten, nad)y Einbeiten mifie, die

oft genug nach unfever Algebra einanber entgegen-

qefest
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 gefet fifibs” und gleithivobl jene Meffungen’ dem

SKnftvurnente der Algebra untermivft, weldyes doch
vorausfefit, daf alle Clemente des Caleuls, aud)

- dicjeniigen,, toelche jit-anberenn hingugefige diefel.

ben’ verntinbern wiicden , ebenfalls nady et bee
jaften @inlpeie gémeffen; iinb eben deslyalb duech

“verneiinte Jahlen ausgedriicke werben, 0

. Sollte:man niche Rechit Haben, diefes BVors
fabren eines IWivecfpruches. mit fich felbfk zu. bes
fchulbigen? Ao g B o g
11§ 86, Hr. Profi Kligel wird mik ecviedern,
daf e ja die bisher gewdhnlichen Opecationen
der Budhftabenrechuung und Algebra nur gebraus
e, madhderm ev. fich uberseugt babe, es faffen
diefe Operationen aud). unter dem Beding fid)
evtoeifen, Daf man: nue’ mit laucer. abfofuten
Gréffen, roie in der Geornetrie der Alten und in
ber gemeinen Arithmetif, es gu thun Haben wolle.
€3 ift mir wiederum ein {honer - Beweis von der

“confequenten Denfare biefes' bertimten Matpe-

matifers, daf €e eine folche Ueberzeugung als
feiner Methode unentbebelich anerfenne. " §n ter
Ueberseiigung felbff aber if ‘meines @radtens
cine Taufchung vorgefallen; und: diberdies fdheine
miv fogar bie Bedingung felbft, die idy fo- ebenn
fire uneincbebrlidy ecflavte, einen gany fonberbas
ven Tadel ju verbienen , daf fie nahmlich gerade
wegen deffen, roodurdh fie fir jene Mechode uns
entbefrtich ift, gugleich auch bafl';r-ungureid;egﬁ ift.
e j V87,



Si)?‘c‘fbuﬁt 1. Kligels Davfiellung ¢ ox
687 Dd Hete Kigel den Sag
8 ={b—c)=a—b-c fite ‘den erften Hale (5. 30
feiner AbHandlung) ber eines Eerveifes bedinnfe;

fo will id) gevade nur' an ihm mein Ureheil 3u

echacten fuchen, (auch dabin gefiellt feph laffen,
ob durdy)die VIIL von' hm aufgefiibreen Sage,
1ebft benen, die fite die Divifion daraus folgen,
virklich’ fchon  die fammtlichen Operationen und
Sdylufarten der Algebra begriindet werden, wos'
31’ bod) nagmentlidy auch die algebraifihe Groffens’
{thagung gepdee; Seilk VL §.5), #9911 394

60 88, Soll ber Sa fie Hen, Khigels:
SMechobe gebraudh weeden Eonnen, o muf, wie;
Gr es aud) ausdritcElicd) thue, »hier vorausgefese
owoerden; daf der Subtrahendus Eleiner ift, als:
sbie - Grofe, von welcher der Absug gefhieht,:

' yobet Daf der Subtrapendus ben Theil, nidyt das
»®ange. bedeutet,.  Wenn Der Subteahendus; -

sgedfiecift; foift esein anbdrer Sall, als.berjenige,
saufweldyen die Rechnung augelege iffe . <

"5, 80. Do Bomls bes Sagee (eifc: »Denn
man febe a —(b—c)=u, fo it a=u+(b—c)

" =atbc, folgliga—-brem=0

Aus des BWeweifes evfer Gleichung die oeice
gu folgern, ift der Hiffas nothmendiy, - daf
—(b=c)+(b—=cy==0 gebe. Aber bedente man

pierbé, Das e, K. fobalb basp(b=0) e

 feine




cieven jwifdhen bejafren und verneinten, und. ‘;;mi.

02, @it L - Beroleichung, meiney -

feine Gleichung gerwonmen ift, bann obne roeieres
Bedenten diefen Ausdruct qudy als 4 b—c aufs,
fubres o erhelle ja wobl,.daf mit jenem filfs-,
fage: fhon ber ju beweifende, Sa vorausgefess:
witd, inidyc blof i feinem gemein avithmetia
fchen-und.alt geowetrifchen. Sinue, da man fich,
uter b ¢ eben; o wobl als unter (b—c), ledige,
lich, bie einsige bejahe Groffe ober Sinie denft,
weldye des b Ueberfdyup tiber ¢ angiebt, obne
audy die:bepdent Groffen b und ¢, aus weldyen
ber Ueberfthuf entfiand; fernerbin nody vor Ane
gen ju bebalten: fondern daf, nach dem Sinne,
vett‘bas —(b—c)und b =¢ in dem ju exweifens

* vén' Sae haben [oll ;- auchy jener Hilfsfas (hon”

it eben e Sinne vorausgefest werden muff,
nahmlic) in demjenigen, dev-ihm in der Budhe:
ftabenvechnung gufomme, wo bie Diffeveny b ¢
veemiteelff dev beyden @edffen, aus denén fie ente
ftebt, aud aufgefiibee und betradyeet wird , fo daf
auch bepde Groffen eingeln feenechin behandele
weeden, alfo—(b—c) fovielalg =~ 1.4 b4 —1,54¢
ift, und cben fo + (b—e)=+4r.btr.—c ift.
Folglich wird ja duid) dent Hulfsfa fdhon mit an.
genommen, 0af —1.4bth—1—ctr4bdr—e=o
ift; folglich —r.4b und +1.4b, besgleichen
= L= cund+1.=c, bie Groffen —b und4- b,
desgicicdhen + ¢ und ~ ¢, als Produtte geben ;
folglich wixd mit bemHulfsfase aud ein Multipli-
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feen gwey verneintert Sablett, urd der algebrat. _
{dje ' Erefolg diefes. Multiplicievens,, fchon’ vov- .
“ausgefest; obne daf fich das mit — begeichnete e 4
‘ g"?tm ‘einer groffetn bejaben Grdffe nody verftect P
"ﬂ 2 : i f .’_.r‘.,

S8, oo Diefes Berftecten foar bier durd) e

aus ecforderlich fire $Hirn. Kligels Mechode; “da- i

ber i) audy feine Bedingung in §. 79 in fo fern

i unentbehrlich anéebentien. mufte. '+ Gleid-

1051 fibet nun gegen iefe Bedingung die Ve ‘

trachtitng State, daff, aud) wenn dev obige Sab ' |

i fie” Binbdig crwiefen fodve, Dennod): gerade i

e wegen der Sas felbft ju eingefchrante abge: b i

' fagewave fire die Abjiche, woju et gebtaudyt wer- _ 4

C den foll wiche i eingefchrantt freylidy fie das,
was jeder vorhandene Aufgabens Sall wajrend &
ver hier verlangten Anlage des Calculs nur nothig ks
madyt, denn ba werden alle Groffen nie als bes 5 i
jabte bebanbelt ; aberyu eingefthrantt fir das Cal- : i
culatorifche Berfabren, toas dann gewdpnlid) ers : i
folgt, unbd bey welchem ja aud) die mit — beseidh- e
neten Elemente bes Galculs im eingelnen, fchon in '

" der Duchitabenrechnung mi¢ andern multiplicieve

und dividive, in der Algebra aber Nberdies von
einer ®leichungsfeite ju anvern gemwotfen werdeny i |
auch ju eingefchranfe file Diejenige Allgemeinbeir, i
die man dem Falle einer geometrifchen Aufgabe il
ben baburd) aufdring, baf man feine ’é)réﬂ;%t IC?“ : ]}
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Buudhftaben bejeichnet, diemanja in ifre Grofiheit

foveranderlid) angebbar met, vag bas ausbebmp
gene a > (b—c) und b > ¢ um jo mweniger vots

.balr, als s beym Uebergehen aus cinem, Falle
in ben andern nad) dem Gefede der @teeug&it
fogar nothroendig wird, dag 3. B. wabrend ves
Uebergehens aus bem Falle a— (b~ c) gum Falle
-—a+(b—c) aud)biea=owitd - - . . .

Berbale fich bas wietlidh) fos fo. iﬁ ja in ber =

That die Bedingung in. 79, fir die Q(nlegung
bes Calculs nach der gewébnlld)en Methode une
entbehrlid), und gleichrobl fir den nachberigen
Ginn des Calculs nidyt inveichend; und. |'o
wirde audy aus diefem Gefichtspuntte erpellen,
baﬁ bie[e Methobe ﬁd) gar mcbt e:npetfer; lnﬂ'e.
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