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- Sedstes Stid. I'
 Genaue Begriindung deg vorbin berigten © {
s v oo Dauptfases 9o : " |

' (e it im bottgm Vieen Stice geﬁmud;t, und tommt
B glcr unken in § 12 uor A

§. B

@tlﬁt&lung Was mit -einer @Srofre 3ufan1-
Wen genommen gevade. nicyes giebt, foll ihre H

(Begengcéﬂe beifens und wo es uanuthcb 4
wird, jene. erfiere blop @réﬂ'e gu neanen, Oa ; ;
mag fie die Vorgrofie beifens o 2 e 1

l Sz, Lebrfag. Wenna > bift, fo iff : ‘
- _ Gegengroffe vona < Gegengriffevon by | s
und mwenn a <= b ift, foift ;

: Gegengrifie von a > Gegengroffe von b . | I8

- Deweis des exften Sages, i ' ’

Aus ey BrElGeung folgt, daf
’ - a + Geggr, von a=b+ Geggr. von bift.’ :
e - enn Dabera > b.iff, und abge;ovgenm!rb 1 *

Jer

fowmufy @)eggr.bon a< @ggr.non b iibrig bfeiben, -
1) Lot ~ Bum




200 Gtiice VI,

Bum BDewocife des joepten Safes, ‘wich
von eben der Gleidhung ebenfalls a von ifrer;lin
fen und b von ifrer red)ten Seite abgegogen.

Da nun hiera <= b tFt, fo muf Ubrig
Bleiben ; Geggr. vona >. Geggr.vonb, ..

§. 3. BVeyde Sage laffen fich fur; auss
dricten , indem man . fchreibe :

Wenn a > <b ift; fo muf

®eagr. vona < > @Jeggr. von b fepny und
as ltefets

‘OWenn: a groﬂ'ev oder fteiner als b ift, fo

wuf dieGegengrofie von 4 Eleiner ober grbn'er a!s‘
bie egengeoffe von b fegy ¢

§ 4. €ben blefe Sage gelten nun ﬂabmmt'.
Hich auch von Sablen und Gegensablen, indem
i) auch unter der Gegenzahl von a eine folche
verfiehe, Die mit a 5ufammengeuammen gerate
= o giebt,

it bie Jabl a a eine bej jabte, welches iy
dur) (+) a anbeuten, o ift ihre Gegengahl das
verneinte (—) a 3 und Dder (—)a @jcgcnt@ell
iﬁ (+)ay

§. 5. .@ier febé ich bie befannte @rmuerung
eintteten, Daf es ei‘gemlicf) feine  vereinte Jabs
: len
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%égrﬁnbung tined Dauptfoacs.  gon

(it gebe+ fonbern. 3 B. i 47 unb <7 dieBahl
felbft eineuley fey ;- einecfiebenmablige Wicderhos
fing der Einfeies und nue: die Einbei¢ verfdyies
Qen fey, in 47 Die bejabte 4 1., unbain:=7 die
Yerneinte —x. ;

X erroietere, Daf dodh bey allem algebrais,
fibent BVevfahren mit bejahen und -verneinten
Groffen, durd) Jablen die mit 4 unb= begeicha
net {ind, die Grofheit und Kileinfeie ver Groffen
und-daher aud ihrer Jablen, gegent einarder muf
fonnen verglidhen weedens und daf oud) immers
foet fo geredet und fo gefthioffen wird, als ob das:
gefchebe 5 su foldher Bergleichung aber durchaus
nothroendig ift, daff flie tie verglicdienen Givdfs
fen einecley YNlaapftab, alfo einevley Ling
beit gebraucht werde, 5 ¥ ¥y

§. 6. Audy Graudye man nur fire die befanna

tén Serfige, Daf goey gleichbeseichnete Sablen

einen bejabten, jwey ungleich begeichuete aber.
einen werneinten Producten oder Quotienten ges
ben, bie gerodhnlichen Bereife, wie fie unter Andern
audy von mir {chon vorgetragen find #), vor Augen
u nehmen, um eingufehen : diefe Berweife grimben
e ciagay ol ' ;
¥) Grfter Untetvicie in ber algebraifhen’ Aufldfung
arithmetifdher unb geometeifiher Aufgaben.  Sefiec
Theil. §0 493, .




gog . ity GHE Vi 20

10§07, bie Voranefesungt, dafi alle. Jablen,
bie verncinten eben fo woblals die bejabeen, gea
_¥ade nad) einer eingigen, bejahten Cinpeit folien
gemeffenserdens s 4 9300 o) i T Al et s

 oBenn man 3 B. aus ber Proportion
: CH) 1 t(=DR=1(=) b:d fd’)[;gﬁ; . baB bie

vierte Proportionale d=(+)a b feyn miiffe,
fo fagt manz fo wie aus (4)r die (—)a enificht,
eben o muf aus (=) b bdie d entjtehen, Damie
wird ja fdhon vovausgefest, daf der (—)a Ents

ftebung aus (4) 1 [oll gedache und angegebery -

~
{

- Sn ber T0at ift audh das Ungleichartige in
n den (4)r und (—)a gerabde fo befchaffen, daff
es durd) einen bequemen Ausdruct dev Entfies
Hungsace felbft, wiederum Fann vergiitet werden.
Nabmlich wenn die angenommene Einbeit (41,
amabl veveint, Das beift, ibramabliges Geraube-
feyn, Entnommenfenn, verfichert wird; o mads.
Das die vereinte Jabl (—)a aus. .

werden Ednnen! .

§. 8. Sidyerlich ift nun, daf alle Jablen,
die miteinander follen verglichen aerden,
auf einerley Linbeit 3u besieben find,
ein Goheves Princip guter Methode, als daf die
Definition von, Sabl, weldhe man fich gamadhe
Baste, eheman gn enegegengefete Griffen Da;btca'b,

G X GE auw .
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%egrﬁnbuné‘-éiﬂ'i& Hauptfoses, goz

arch vach Einfiigrung devfelben’ noch mifje beys
beDalten werbent . Was hinbdert uns nad) diefer,
Crweiterung des . avithmetijdyen Stoffes ;- licbew
aid) den Begriff von ZJabl zu-erweitern, o daff
Die Bapl nidye blof das Wielinapl des Hinfeend:
Der ‘angenomnieneri’ Einbeit, fondern qudy dasg
Wielmabl desWerneiriens von eben der Einbeie:
ausdriicken fanp 2ot wais Lo s

0§ 9. Wovaus denn fogleidh aud) folgt, dap.
Bey foldyem. erroeitecten Begriffe von Rapl, -ibre
Grofheit und Kleinpeit nicht blof von dem Wiels
mabl, : weldhes. fie: ausdrice, ; fondern uberdief
auch -von .der Are biefes Wielmahles abbangt;
b es nahmlic ein vielmahliges Dejaben, Hins
feen und Borhandenfepn, oder ein vielmahliges
Berneinen, Wegnehmen und Beraubefeyn der
angenommenen Cinbeit angeige. o L

v §erons Sa, esift der letere Peftimmmgss
gtund: gevade der libermwiegende;fo daf eine Sabl,
die bas Dafepn dev Einheit, nach welcher gemef«
fen werden foll, in ver ju meffenden Grofje vers
neint, eben dadurd) die Grdffe fiir Eleiner auss

. 8iebt, als es irgend eine andere ift, in der man

irgend ein Borhanvenfenn diefer Cinleit andeutets
und es wadyft fogar die Kleinbeic dey angedeutes
tenn Grdffe, je groffer Das Vielmahl des Bernein
nens.ift, weldhes gu ibrer Darftellung evjordert

wivd.

| Anm,
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aﬁm. Apten: ) e %um& ipevfiche Oldy,
m{; gebrochene Sahle, - . mabhl, Fmebl u, derghs;
deni andh- il die Deuchrediuung: , vud nahmentlidy:
fliv: bie dabey: vorfommende Recdhning vt den. fo ges,
samten: ‘gemijdten. Sablen .. wiejad , iff: esrm;in;&
Gradheens. efn weit Hdberes) Princiy. file.- bequeme;
Sedynung ; daf filr alle Sabler; die:man tieben elae

ander gebraudyt, einecley Linbeit angenoms
‘ten werde (a[fq fiie die 23 Elle die gemeinfdyafte

Ild)e Ginbelt elne gange ‘Gl ey ;e “fir vel wrudp
nut 3 mabl i nehmen if); ale dafman ¢frr¢n<~$a§lb
Begriff burchfesse , den man Blofi file “gange. Zahléw
eingevidyter atee,-(und fad) moeldent mn&f)allntm
tmitfite, dafi 3 eiwe giffere saI)l (3) fexy, ‘al§ e ZaB0
2, ufd o fiie diefe femteve die Ginleit 4ma[)l grifferfeyy
al8 bie Ginbelt von jener.) Audy Hier iff'es vdthiawer,
fieber benn Wegiff von ahl yu errveitern, daf ev -dudy
gebrochene Jablen, “obue diefen efne weve Einhelt une
recgufchieben , mic umfafie; unb- fo deny bequpmen

© Werfaheen in dee practifhen Rechentun(t. entfpredye,,

deffen fidy am Ende alle bedienen! -3¢ ﬂ': “bey e
scmnfage z

i Fing

mnn 5 @ tofen 6 €. - ,
!nfem:mh bc[;anbc[l; hl¢fm Anfak , a[ﬁ ob zfﬁ

: wie 2 gansef® und. 3 Dieteld ju betradyten,

und demnady auf bie Eleinfte Sorte yu veduciven’, walfo

cls 1 vtertelm ju betraditen feyen? Das gefdiiehe
ja

..fe"foffﬂ“z’i& : :‘.'; *e’;.fa.n- -




- Sebrfage fite Probucte un

Begrundung eiied Hanptfases. oy
ja idhts fondern- ‘imn e fe ke 'a,,,t_ligg’

8.t PQ(us bet PBorausfesun baﬁ
ﬁr&ﬁ%’-‘-“ﬁ’bas Maak fﬁr alle 8a§%§§f(sn aud)
aer ue;negntera‘ enn | fo[ p un ur au o

udfeiing folgen bie in &’f Ta‘jm%h% efithrten
otienten aus bejaby,
ten und verneintetl ablen, Da nad) biél'éﬁ’!é
fasen Jebz Babt, wenn fie burd; 1 multipjtclrt
b“bei’ tbidire tied, “getade fhre “Gegenzabt jum

Af vom Gargen @4

Producten vder S.uonenten’ glebt; fo*ﬁ‘d § han

aus bemi)eﬁbm gagen in 3 a%iﬂlﬂfh%
Wenn in a2t < b
— f a= A Hﬂfﬂpﬂéﬁ"t ober

_18%3&%?31:»“.._"3__&

fo ehalt man —a <’3“"b fﬁr Fﬂi"e ‘})robucéé}
ober bie Dtiotiertfen, - U0 Jemty gl
5 S .i

: ﬁén. Da Man femet‘ flatt ﬁe&rﬁlrnbﬂm
: bbef‘

otienten gerade i nfaches ‘ober |§te nex
Lbeile erb&lt, : ,r;‘.:r-'z,',_,
wenn in - a > < b

 Durdh s s --n mu!ttplww ober bis
mwmm:-u SRTERERE fo" 1weiff ot

audh, 0af <>nb feom muﬁ, e vl

'meu, af S Aot
NG g $ent JiHg 1|& .fL»d

*" unb

44
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mmmh ba%m-- <-~-—- tfh

Falis b F

: fepu iml

Da befﬁt, bie 6&52 vin;ﬂn ‘bameﬁeﬁ;-
ﬁi@m o, :?- ; By

?\1- {

m;ﬁ, —— von den Pros.
tl!usien,baﬁ —-an< bn lﬁc o e

p‘bez megn burd')‘. - n == ;x blblblt‘ _t;,
fo weif, Jman vog. e :

l,tqb qgn in a < b .
—fE e n.muttbpﬂcm-v ober
himbj tmgp«,_

1o, meq; man, baﬁ by o bn q'i,*von ben ‘J}r&s :

i)ucten,
Imb ’ﬁﬁ.ﬁ '- -—"> — ——m; Wn‘beﬁﬁuﬂ.

tienter. ol disg s

§ ¥4 Die oB:gen %emetfe.gelteh y es mag
g nbwb eine vememtanher.bmbtega@i, ober.atch
fonftige (ﬁpéﬁ'e fepni: , Dur-baben_es diefe Bes |
weife , ie alle andeve, mit dev Wahefeif deffer
Bidhe ju thun, was bep ipren @d)luﬂm fchon vots
dau qus

G ‘burcfi‘ —n = ~ 1 muﬁaphctrt wird, |f) -

s ‘.J.
THone e




- Begeinduing eines Hauptfases. 207

aus gefest wirh, Die Hidfigen Q?nfahdfegungm
gmt'u bald DR a ?é’ baiD daf a <b{ct), und

a Eonrite es gar wobl fepn, Ddaf bie Moglichteie
Diefer Worausfesuhgen felbff, durdy-bas Dejafjtx
nny: %érnmhrfmm von & und b etwas einges
fdjrant witede ; wie es fclgenbe %etmd)tunsm
witllid) zeigen,

14 'lIué ber Q}orausfegung im§. 7 baE
b% nath bét* ejabren b alle” @n%fm,
te verneifiren, su’ mefjen fehr follen;;* dus
bré{t'x.- fo mic‘;tlgen Bovausieptng fp!gr&ud), bafs
fiber- Das Gim er - oder ﬁitiﬁiﬁfé\'jﬁ ‘Ber' cinert
: S‘ﬂj! 'gegent bi¢ anbere b, 'gerade nermltte!ﬁﬂ?t
agten Citibeit ju entfd)etben - 11 ¢
mhrf) a2 b ju tiennen ift; woa bie Be: i
jabte Cimbetp 010 et
s (Y Soa iy éntmebermeprma@l alsb ent@a[ﬁ
PR S aOe mehlgermafgi aIBb verneint,
unﬁ a < b 34 nennen 1|}, 100 n it Be;abu
a =y i+ Einfyeit :
xentmeber memgermu[gl a[s b eutbnfr 55t
ober mebrmab! als b verneint.

- :!(-!'-' 3

§¢ 15 %Mgltcb fnnn man [)aben ) st
D> (4)b, undand) 2)(+)a <(+)b1
tesgleichen’ Eanii-‘mar bﬁfm‘ 5 il i LE
s)c—)a> (=), unb auh 4)(-—5a-é:6+)1: ‘.
R Eagegen

-

W 4
4
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- Dagegen-ift allemabl i = i

. 5) (4D ()b, aii iy 6) (=) <c+>%%
und (Ras> (Bb, aud) (Ha <(=b
fiad unwabre *%ebauprungen 5 voelche vba[gerfuis

mordusfegungen ime §. ra. gar md)t vor&mmm
- Ednnen und muiffen, .

: i,:miefe;; d nocb ehe wir uns bazcmf emgefcbta

§ 16 fDle be:)ben @a@e in § % ﬁnk bo qa

Batten, ‘Daf gevade nadh ber bejabren @m@
alles, folle gemeffen werben, Nachdem wie. very
wiselft Dicjev Cinfdyrantung. die fechs Falle im
vorigen §. erbalten babenj o Ednhen wiv quf {i¢
aud)-jeap:Sehren 9es §. 3. anmenpens A unb ba. Qg;
ben fie folgeubeﬁ. i1

' J)Diiﬁennﬁ-s a> (4)bj z) Wenn(+)a < (+i by

i (DS (Db, fo il ()a > (b
g)‘lBenn(—)a > (—-)’0 4)%‘enn () a<(=)b;
foif (—I—)a < (+§b F’ it () a5 b
§) Da @a> (-)b; ) Da (=2 < (@)b}
fomuf (—)sa, < ()b foriuf (4)a > =~ b

JJ .4'\»._ i ‘:ﬂ)ﬂ. arsy _,::a‘_\; - fﬂ)ﬂ.’:

3) und 4) fmb ‘bie 3n}gg;;feq von b 1) unb
i],l ble Sn\)erfe non 5) F) AR

NE S o
""\kf"‘d‘\ (&

; n_.:.L..re“ e 5 17




Beoriindung eined Hauptfakes. a9

§. 17 Man fieht nun- wobl, bdap: alles in,
Oronung ift, und mit einander ibereinflimmes;
_fo. ba man herghafe nady den ESdyranten fragen
fann, weldye fie Grofbeit-und Kleinbeie der y
© wdblenden ®roffen, aus den Umitanden, dee
. Aufqabe vorhanden: fevens - Daf folche ‘Fragen,
- ibren DNugen Hhaben, fonnen (chon die im Vieem,
SticFe  herausgebrachten . Regeln fir Vermis:
fchungsrechnung seigen, Aber in weldyen Wivrs
war wutde man daflie gerathen fepn, wenn man
3 D. gleich anfangs Dott unter B) e8 bey bem.
Sdyluffe gelaffen bacte: : :
i

baird'tm—.-l?—b > ¢= — c werde,
q o Wi |

‘ alfoaud)% (cr-“b) > c—m werbe

c—b

§. 18. Da id) oben auf mein' $ebrbuch der-
Algebra verwiefen Habe, fo mup ich nodyfolgende
Anmerfung berfeen. =)
| %‘genn (+)a > @pbift, foifi(-)a <(=)b.

(§. 150 ' :
Demnad) ift j. B. ju bebaupten, baf—8 <
— 6 ijt. DiejenSasp habe ich fhyon in jenemIebra
buche Tbeil 1. §, 109, dadurd) geredyfertigty
daf ood) 34— 8 nod) + 2 binsugethan werden
el v b F T R e 9 mﬁﬁgef

[} c i
fo m}xg-g- > - genomen werden !




216 0 0 SR VL

mifee, um'—6 juerhalten.  Genduer Betrachs
fet, liegt das Bindenbe biefer’ Redhtfertigung
dody aud) ‘darin, baf gerade bie 41 Dasgjenige
fey , nady voeldyerrt man bie Grofibeit und Kféin-
Beit, endy groifchen vevneinten ablen ju beftin.’
titer habe; - weldhes denn ebenfalls -auf ‘die Vo

. ausfegung binflibee, bag gevade nadh der bejah.

ten Einbeit aud) | die verneinten ©riffen ju-mef-
fen {inid.

_ Diefe Vorausfesilng, bie ‘man bey Behand-
lung ex bejaliten und verneiniten Griffen nie aus.

den Augen verlieven muf, fchien mir, als id
jenes Sefrbud) vor etwa 20 Sahren -abfofite,

eine gwar febr {dyicklich, doch nuy willEihelic)
ecgriffene Regel ju feyrn,  Der Hr. Prof. Kiigel,
weldyer jenen meinen evften fchrifeftellerifchen Vet
fudh in den Annalibus Helmftadien, febr gutig
und - woblivollend angeigte, erinnerte ‘Dagegen,
0 das niche willEBrTich fer. N flinme jese
Sbm barin bey, denn es Bange jene Boraus(ez:
gung mit jwwey, andern Gemwobnbeiten oder Nex
geln jufammen’s :

1) bafi dlle Rflecitbin genannte Qafen,

bie man fdhreibt, nody ebe ettoa an 3. gebacht wird,
und die das witkliche Worhandenfeyn der Cinbeic

. aufgablen, in fofern audh nadyber, wenn bejahre

unbd verneinte Griffen aufgefithre werben, getade
bas Beichen - erbalten und dagegen . 7
5 ! & 2) gerabe



: %eg‘rﬁnbu‘ng ¢ined Dauptfabes, 2r1x
2) gerabe Has Selc{)en-—— dasjenige ift, wels

hes unter den fhlechehin genannten Jablen ein [
vorgunehmendes Abgiehen andeutet,

MWenn man daher in, folgenden vier Proportionen

C @Bi(g)a = Hb: (D4,
aus denen die. befanntéh , gersbnlichert Sehren
fur bie Se:&)en Der: ‘pwbucte folgen, ftatt Dee
* ()t gerade die.(—) 1 ergieiffen wollte, weldhes -
dann fir die ‘J)roﬁucte geraﬁé ‘dle enfgegéngefepa
fen 3et en giebe; fo mi fite man, um ebénfalls
aud) in den gperariuneh Der Addition und Sibe
traction damit uBeveinfhmménb 30 weedén, in den
benben angefitbrten Gemwohnfeiten gerade + flase
—, und — ftact 4 gebraudyen, Die gange‘IBa
frepheit Fame alfo davauf hinaus, baf man file
bie bepden Jeichen + — ihre Bedeutung unttaus
fdhen fonne! Aber bas ware -eine Alternative,

~ die gar feiner Crwdhnung werth iff, ” 1

Aus diefem Grunde balte idh e&;egt fie febe -
gut bafi der Hi. Pr. Kligel damabls jene Era
innecung gemacht hats  wodurdh denn qudy miv, ; i
ben Der grofien Hodjachtung, Dbie id) fite feine R
mathematifdhen Einfichten Hege, die Sache gu [
fernerer Q(ufanerffamfett empfoblen rourbe, ahh |




