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ca della Cicloide , conformandomi appunto al piacere del
fopra celebrato Autore per le ragioni addotte . Ma fia per
ora farto fine a quelto ragionamento.

ISTROMENTO IIL

RPER LA LINEA QUADRATRICE,

E’ Sempre ftato, e credo che mai fempre fara un arcano
4 profondiflimo della Geometria I'arte: di dividere colla
fola riga, e compaflo un angolo qualunque in tante date par-
ti,e {pecialmente in tre; cosi pure {a maniera di quadrare
I'area di un circolo dato . Percié fin da pia alei fecoli fi ¢

inveftigata la ragione , che pafla tra il raggio e la periferia,
come quella che avrebbe potuto condurci allo fcoprimento

dell’uno e dell’altro miftero. Dinoftrato fiflando 'animo a
quetto doppio {copo invento la {ua linea Quadratrice ; la qua-
le fe fi potefle delcrivere geometricamente , manifeftando la
{uddetra ragione, {ciorrebbe li due (1) celebri problemis; ma

(1) Per moftrare come queRta cur-
va {oddisfi -alla prima intenzione dell’
Autore , che ¢ la trifezione dell’ ango-
lo, fuppeniamo per efempio ( Fig. 3.
Tav. 2.), che fia propofto I’ angolo
MCD da dividere in tre parti date.
Onde dal punto S, in cui il raggio CD
¥ interfcca con la curva MSBH (che
gid fi vuol fupporre defcritta) fia con-
dotta una SP perpendicolare 2l lato
MC. Di poi fi divida geometrica-
ente ,come far i pud , la retta MP
nelle e date parti,dalle quali tirate
altrettanee parallele aPS, per li punti,

OV€ Quefte tagliano la curva, {i menino
tre raggi dal cenero C, 1 quali divideran-
no | a“?;OIOIMCD nelle tre parti date.

Circa poi al fecando progetto , che
¢ la quadratura del circglog, qu:mdo

seometricamente fi defle, come in ve.

& non

ro non fi di,la precifa fituazione del
punto eftremo H ; e che CH bafe,
come fi dice della Quadratrice, fofle
rigorofamente data, moftrando Apol-
lonio, ed il P. Milliet (Lib.2. De In:
divife pro. 4. de Quadratrice linea) che
=+ CH. CQ, QM circonferenza del qua-
drante, dati i primi terminiCH, CQ,
fi confeguirebbe anche il terzo QM.
Onde poiche i {2, che 1'area d'un
circolo ¢ eguale ad un triangolo, di
cui fia bafe la circonferenza, ed altez-
za il raggio;ovvero eguale ad un ret-
tangolo , del quale un lato fia detta
circonferenza , e |'altro lato la meti
del raggio,l'area diun quadratoeretto
fopra una retta media proporzionale tra
la circonferenza data per mezzo della
Quadratrice yed il raggio , farebbe cgua.
le all irtiera area del circolo dato.
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non potendofi cio cosi confeguire, tenteremo almeno di de-
linearla per mezzo d’un Iftromento.

ARTICOLO PRIMDO.
Origine della Quadratrice, ¢ [ua defcrizione per punti.

PEr dare ad intendere I'origine di quefta curva, delcritto
; prima il quadrante MCQ (£ig. 4. Tav. 2.) figuriamgi
che il femidiametro MZ confervandofi {fempre ad angoli.ret-
ti del lato MC fi porti con un moto equabile verfo il la-
to CQ,ed ivi giunga a coincidere nello fteflo tempo , che vi
perviene,anche il raggioCM ,il quale ruotando equabilmen-
te intorno al centro C, fcorre tutti i punti DFQ_di detto qua-
drante . Imperocché allora tutri i punti d’interfezione del
lato MZ col ruorante raggio CM. prefi infieme forniranno
una curva MSBH, che ¢ la Quadrarrice di Dinoftrato, ma
in rigore mancante dell’ultimo punto H , il quale, ivi non
feguendo piu interfezione, {1 perde.

Si manifefta quefta tale origine anche dalla defcrizione
per punti della medefima curva . Imperocche divifo: prima
il lato CM in quante piu {i puo parti eguali MP,PG,GC ec,,
e I'arco MDFQ_in altretrante, conducendo poi ad angoli ret-
ti del lato CM le ordinate MZ, PS, GB ec. ed alla circonfe-
renza li raggi CM, CD, CF, li punti d’interfezione MSB ec.
faranno elementi della Quadrarrice, che intraprendo ora a de-
{crivere col feguente Iftromeato.

A R-
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ARTICOLO SECONDDO.
Deferizione organica della Quadratice.

L P. Milliet (1) fi lufinga, che la defcrizione organica di
quefta curva fia facile, ma la prova mi fa accorto del
contrario. Non oftante qualunque fiafi , propongo la prefen-
te, e m'immagino che KAEN fia (Fig. 5. Tav.2.) un telaro,
di cui nel lato NE {corra la guida ZO conuefla ad ango!i
retti col fello regolo oP. D’intorno poi ad un pivolo C fiflo
nel lato AK movafi un quadrante Cax, di cui il raggioxC
prolungato fia verfo D, e feffo eflo pure in una parte di fua

lunghezza; e carredato di.una guida S fermata ad uno ftilo,
il quale paflando per le feflure del raggio xC prolungato, e

del regolo oP, dilcenda {ul piano a defcrivere la curva.

Sia inoltre alla guida ZO attaccato un filo o catenella,
la quale piegandofi indi d’intorno alla carrucola E vada per
fine a congiungerfi col quadrante fuddetto nel punto x. Si
tilevi poi la circonferenza del quadrante ax col farlo girare
da Q verfo Z, come per defcrivere un .quarto di Cicloide;e
{i timova il punto O da Q verfo Z unofpazio QZ egualeal-
la fuddetra circonferenza ax. Coficché in principio di mo-
to PO coincida con MZ; il lato xCD del quadrante con
CM; ed il lato cit con CQje la catenella fia in quefta pri-
ma fituazione tangente in x. Perché poi con la mano pofta
nella fommitd D fatto volgere da M il regolo CD a deftra
fino in Q, avverri che giungendo CD a céincidere con CQ,
Pervenga Ca nella direzione CM, e la catenella diventi tan-
gente a detto quadrante in a. Eflendofi tanta quantici diel-
fF_l aVvolea {ulla circonferenza del quadrante, quanta fi ¢ ri-
tirata \da Z fino a Q; giacche per la coftruzione QZ=1%;
¢ pero anche i regolo Po verra tirato nel medefimo tem-

- o po,

(x) Lib.I1. De lndf«'viﬁb. prop. 1. Defcriptio linee ,Q\Madm.t:'ci:-'
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po, mantenendofi fempre verticale ad MC fino in CQs e lo
ttilo S dalli due regoli CD, oP determinato: alla defcrizione
della {uddetta curva. :

Quefto Meccanifmo (accrefciuto di una correzione omef-
{a a bella pofta, ma neceffaria per non perdere (Fig. 4.) i
primi punti della curva in M, n¢ gli ultimi in C di un’al-
tra curva MrC) regge ficuramente per confeguire una fola
Quadrarrice y di cui il lato ZQ, cioé MC fia eguale (Fig.5.)
ad ax circonferenza coftante del quadrante. Ma per foddif-
fare intieramente al Problema, e molto pit perche quelta
cutva entrarebbe nel numero delle curve utili, farebbe fta-
to meftieri, che, potendo modificare a piacere la circonfe-
renza del quadrante ax, [Iftromento defcrivefle una Quadra-
rrice di un lato MC qualunque dato ; il che non ¢ cosi fa-
cile, come pare al P. Milliet. Tuttavia {e fi {upponefle che il
quadrante Cax fuffe la bale di un quarto di cono, di cui il
vertice andafle perpendicolarmente a cadere nel centro C, fi

trebbero {ulla fua fuperficie prendere anche quadranti di
diverfe grandezze ; ordinande poi le parti dell’ Iftromento
in modo, che la carrucola E, ed il punto d’attacco o fi
poteflero portare- a livello delle differenti altezze de’ qua-
dranti preft d’intorno alla fuperficie del cono eretro {u det-
ta bafe Cax. ;

Un'’ oppolizione ancora potrebbefi fare a quefta macchi-
netea, ed ¢, che fi prende la ZQ eguale al perimetro ax del
quadrante, che {i meute in ufo; dunque nella coftruzione di

uefto Iftromento fi {uppone quel che fi cerca col beneficio

della curva da deflcriverfi. A che rifponderei, che {1 cerca
nell’ atto di coftruire I’ Iftromenteo, come nell’ atto di fabbrj-
care un compaflo di proporzione fi cercano le fue divifioni;
ma quando {i vuele adoperarlo, fenza altro tentare non fi
ha che portare il punto o nel Z gia determinaro.

A dir vero perd io era per quefta oppofizione in procinto
di rigertare I Iftromento, come non foddisfacente al Proble-

ma
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ma in modo perfetto. Ma nonoftante dappoi un nuovo ani-
mo mi fuggerl di pubblicarlo ;avvifando cofa onde fi fcemi
in parte I'oppofiziorie {uddetta, e porgafi-al leggitore di che
pafcere I"avida fua meate con nuova {coperta. Trovo adun-
que’ (Fig. 4.¢ 5.) che la ragione di ZQ comparato ad ax {1
ridice a tre cafi: ciot ZQ eguale ad ax; ZQ_ maggiore di
ax; ZQ minore di'ax. QuandoZQ=ax,il raggio percor=
re la periferia‘di tutto il quadrante MDFQ, mentre I ordi-
nata {corre per tutei i punti del lato MCj e nafce la MSBH
Quadratrice di Dinoftrato, che ha per bale CH. Quando ZQ>
ax, mentre il raggiorCM petcorrerebbe vatto il quadrante

NDEQ, I ordinata compifce per c-fempio ffoli del lato MC,

¢ nafce lacurva M F, laiquale non ‘puo mai giungere a
toccare il lato CQ,, appunto perche, now compiendo?ordi-
nata tutti ere i terzi del lato MC, non arriva nemmeno effa -
a coincidere con CQ; ma piu che fard maggiore lo {pazio
percorfo da detta ordinara {wdetto: lato MC, la ‘piegatura
della curva'in F {i fard maggiore e piw vicina al punto H,
dove cost a poco a poco difponendofi, anderd a cadere , quan-
do detta ordinata percorra tutto il detto lato MC, e la cur-
va {i trasformara nella Quadratrice MSBH , mentre {vanifce
una patte di fe confondendofi con la ‘porzione HQ del la-
to CQ. Quando ZQ < ax, allora mentre il raggio CM per-

corre per efempio-;- foli del quadrante MDFQ, T ordinata

compie intanto tutto lo {pazio MC, e giunge a coincidere con
CQ,, e quindi deriva la curva MrC, la quale fempre ticne
‘un’ eftremita nel centro C, e con ‘una’ piegatura ranto pit
Vicina al punto H, quant’ ¢ ‘maggiore I'angolo MCF, fi dif-
pone a rimanere finalmente in H; trasformandofi effa pute
nella Onadrasyice {uddecta MSBH , mentre {vanifce una par-

te di fe, perche i combina, ¢ fi confonde colla porzione CG
del medefimo lato CQ. '

Ora
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Ora queflti due ultimi cafi {oggetti alla macchinetta fono
cafi particolari di un altro, che comprende anche quello del-
la Qnadratrice-di Dinoftrato, ed altri nove .ancora, come qui
appreffo- offervaremo, e: che potrebbe in termini generali el-
{er efpofto cosi: Defcrivere una curva formata dai punti d'in-
terfezione «del raggio CM moventeli equabilmente in un
quadrante. MDEQ nterno al centro C, e 'dell’ ordinata MZ
pure moventefi nel: medefimo quadrante equabilmente, e
fempte verticale ad alcuno dei quattro lati di eflo quadran-
te. Quindi nel cafo che tantoil’ordinata MZ ; quanto il rag-
gio. C M {1 avvanzino verfo la medefima metd CQ, {i ponno
immaginare , fecondo la ragione delli {pazj rifpetrivi percor-
{i equabilmante , moltilfime curve; tutte perd {imili ad una
delle tre MSBH,, Mm E, MrC, per mezzo delle quali fi po-

trd fempre dividere in parti date un angolo dato, che non

" fia pero maggior di quello, a cui fono oppofte . La curva

per efempio MSBH ¢ oppofta all’ angolo retto MCH, € pet-
cio vale a dividere in parti date qualunque angolo, che non
fia maggiore di un retto. La.Curva MmF ed anche la cur-
va MrC eflendo per {uppofizione oppofte al medefimo ans
golo MCF vagliono a 'poter dividere in parti date un an-
golo, che non fia maggior del detto angolo MCE. In facei
{upponiamo che fia propofto I"angolo MCF da dividere in
dae date parti per mezzo di cialcheduna delle tre curve
{uddette . Onde volendo primieramente adoprare la curva
MSBH , fi conduca dal punito B d"interfezione di detta cur-
va, e del raggio CBF, che determina |’angolo MCF, {1 con-
duca, diffi , BG ad angoli retti del lato CM, indi dalla me-
ti di GM {t meni la. perpendicolare P S, chg il raggio CD
condotto per S dividerd I angolo MCF nelle due date parti.
Secondo, cost volendo far ufo della curva MmF, tirata Fb per-
pendicolare al Jato MC, e dalla mera di M condorta la ver-
ticale d m, avverra che il medefimo raggio CD condotto per
m dividera Iangolo MCF in due date parti. Terzo, prefa pure
alle
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alle mani la curvaMrC, e dalla mera del lato CM condot-
ta la perpendicolare yr ,ancor qui Lifteflo raggio Cb; che
paffa per r, dividera I'angolo propefto MCF in due parti da-
te . Onde tutei i punti d’interfezione S, m v dell’ ordinate
PS, dm, yr col perimetro delle cucve corrifpondenti MSBH,
MmF, MrC cadono nel medefimo raggio: CD, ¢ il dato
angolo MCE viene divifo nelle due date parti per mezzo
di qualunque delle tre curve propofte.

Non fo  veramente: {e quefte due: ultime curve abbiano
una. propriera fimile a quella, che tanto brilla nella Oua-
dratrice di Dinoftrato, cio¢ fe, ficcome in detta Quadrarri-
ce ¢ 2 CH. CQ. QM, cosi in quelle fi poflano fiflare
tre termini continui proporzionali, I'ultimo de’ quali fia una

orzione-della periferia di un circolo; ma io credo di no,
verche nella Quadrasrice un termine della proporzione ¢ la
Lafe CH , e abbiamo gid offervato , che la curva MmF
non ha bafe, perché non giunge mai a toccare il lato CQ,
cost My C non ha bafe ; perché va fempre a reftringerfi nel
centro. C. Nonoftante io concludo in favore del mio Iftro-
mento , che quand’anche le curve nate dal non' effere QZ
eguale ad ax non-fervifiero a rilevare la circonferenza del
quadrante MDFQ_per quindi definire la quadratura del cir-
colo, almeno pero foddisfano alla trifezione dell’ angolo
che fu uno dei progetti , cui Dinoftrato pretefe. di appli-
car' la {va celebre Quadratrice.

Finora, {uppofto il raggio CM ruotante da CM vetlo
CQ, mentre I'ordinata MZ fi avanza verfo la medefima me-
td CQ,abbiam: diftinti tre cafi; ma tre fimili cafi penno
Immaginare nel cafo che ( fempre ruotando il raggio CM
da €M verfo CQ) I'ordinata andafle da CQ_verlo MZ;
tre altri quando detta ordinaca progrediffe da CM verfo QZ;
tre cafl pure quando detta ordinata partiffe da QZ ver-
fo CM; onde dodici curve rifultano corrifpondenti a quetti

dodici cafi tutci comprefl nel cafo generale {ovra enunciato.
Di
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Di tutte‘quette “curve almeno: fei fonodefcritte per mez-
70 della mia ‘macchinetta. Imperocche primicramente fi ¢
vilto come fii faccia ufodi efla nel calo che ruorando il
raggio CD”(¢he fa” parcuri i raggi) da CM verfo CQ;
Potdinata “poi”( ciog “il* regolo Po, che fa per tutte le or-
dinate) ‘proceda da-MZ verfo CQ. Ma quando detto re-
golo dovelle moverfi da CQ_verlo MZ, la catenclla pal-
{ata fu la carrucola E facciafi paflare’ anche {fopra un’ al-
tra carrucold N prima di fermarla a-detto regolo Po; per-
¢he allora mentre il raggio CD da CM girera verlo CQ,
il regolo Do da CQ_ procederd verfo MZ. Se ‘poi la gui-
da 0Z col ‘regolo Po anneflo fi ceafporti nel lato del tela-
ro- KN, e la catenella pafli fopra le due carrucole: E, N;
allora effo regolo movendo il raggio CD da CM verfo CQ,

i avanzerd da CM verfo QZ .i:Se finalmente la catenella
paﬁéré fopra tutre tre le carrucol‘e, E, N, K, prima di ef-
{ere attaccata al regolo PO, che {i fuppone ora {corrente nel
lato KN, dico che procedendo il raggio CD tutravia da
CM verfo CQ, il regolo fi moverd da QZ verlo CM.
Pare che quefte curve, eflendo ambedue i mobili gene-
ratori affetei di moto equabile, flano per avere fra efle;un
qualche comune rapporto; e ben farebbe ftato l'indagare
le Pmpriet:‘t di cialcuna . Ma io lafcio per ora da parte tali
ricerche aliene in certo modo dal mio foggetto , accioeche
fe gli aggrada, ne vadino in traccia quelli, che fono in ma-
teria d’ozio e in valore d’ingegno pil di me felici -
Sarebbe qui il luogo ove riporre I'accennata Spirale d'Ar-
chimede, come quella'che'¢ nel numero delle curve antiche;
ma fi trova (1) altrove efpofta per eflere comprefa negli ufi

di un alcro Htromento.

ISTRO-
(1) Iftromento IX. P. IL Artic, X. :

*



