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PREFAZIONE.

mi Matemarici avranno travtata la materia de Poligont

rettilinei regolari , e faranno in effa iti tant oltve , che
per quanto puo’ la penerrazione degli womini 1roppo angufia
¢ limitata avranno difcoperte le lovo proprieta e narwra s [ic-
cht a quelli | cbe fono fucceffi dappoi, non alrro pia viman-
ga cbe fare in quefta parte . Ma non offante Jufingandoni
che in affave geometrico quefle figure non fiano forfe frase
per lo addietro coftrutte cosi, come vra da me fi fas e che
talvolta [i poffa [e non per avie, almen pev cafo incontrare
in qualche wveritd mon ancora intefa , 0 avvertita dvghi altri 5
guindi mi parve ben farto di cftendere queffe poche Offerva-
zioni , le quali abbenche la maggior parte frano nuove per
me , che non fono molto efperto in quefta forva di [cienze,
won intendo pero di [oftencre che lo fiano per altvis maffime
ancora perché , per chiungue fiafi , 4 afferir cofa nuova fa-
vebbe troppo remeraria imprefa ; non porcndoﬁ ragioncvolmen=
re fupporre, che un fol uomo Jappia quanto ﬁaﬁ ﬁritto per
le innanzi , ¢ molto meno quanto oggidi da tanri in vanre par-

i fi feriva,

l O tengo fermiffima bpinione , che in ogni fecolo valentiffi-

Era poi a dir wero Ja mia prima intengione di comin—

ciave dal Pentagono, come quello , che ¢ il primo, nel qua-

le dopo zero principia coll unisd la [erie delle differenze > cbe

(num.156.) paffano tra [ angolo vetro, ¢ gli angoli al centro
ed alla periferia di qualmngue Poligono ; ed ¢ pure il pri-
M0 5 di cui memrre prodotti i Javi s incroceiano , non puo non
prefentarf; qualche proprieta da offervare . Ma il Triango-
lo, ¢ i/ Quadrato mi trattennero intorno a cerie bagaselle s
che dopo le fezuenti Definizioni 2offo e¢/pongo.
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DEFINIZIONI

5. Hiamo primo affe di un Poligono(Fig. 8. Tav.29.)
la retta BQ, che coincide col diametro del circo-
lo circofcritto ad eflo Poligono.

2. Le ordinate {ono le rette YZ,GM ; PN,RT condotte
normali all’ affe fuddetto. ‘

Le GM, PN fituate dentro all’ area del Poligono f{i dico-
no ordinate interiori 5 ed efteriori fono le YZ,RT, perche
pofte al di fuori di derta area.

3. Le porzioni del fuddetto affe intercette tra un’ ordina-
ta e laltra, e determinate comunque , le chiamo affiffe,
quali fono Qc, cu,nm, ed anche #B &c. Delle due qffiffe
appartenenti ad un’ ordinata Pn , chiamo Qun affiffa mag-
giore , ed nB minore .

4. lo appello futtenfa una retta condotta da angolo ad
angolo per I’area di un Poligono ,quando la cc{nﬁ«dero'co-
me oppofta ad un qualche numero di lati di eflo Poligono.
Percio PN fard una furrenfa a due lati; NG [futtenfa a 3.5
GM a 4 &c. anzi qualche volta chiamo il medefimo lato
ﬁfttenﬁt- ad un lato, come impropriamente, ma con ragione
mi fono efpreflo al n.x58. nel titolo di quella Propofizione .

5. Pofte in fimili fiti chiamo alcune linee., o angoli, o
piani , che fono nel medefimo modo ordinate, e difpofte
intorno al centro della Figura. Avvertendo, che cio:che in
qualunque Poligono {i afferilce: rifpetro ad una linea, ango-
lo, o piano, tanto fi deve intendere di gualunque altra li-
nea ,-0 angalo’, o piano pofto in fimili firi della Figura.
Tuttocio per clempio<che ( Fig. 4. Tav. 29.) {i dird della
retta ZB, s'intende che fia vero dell’ altre tutte BE,EH &c-
pofte in fimili firi . Cid che ivi fi afferifce per efempio dell’
angolo GZA fard pur vero dell’ angolo AEM, MFQ &c.

ARTI-
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ARTICOLO PRIMO.
Del Triangolo.

PR QP08 21,08 E.. F

Alla  terza parte di ciafcun laro del Triangolo e?”’h'
tero nop ( Fig. 1. Tav. 29.) guidati i Jati di wn
Efagono bqe &o. , e di un altro Tiiangolo ¢Gbs
Jfavanno i due Triangoli prefi infieme eguali 4 e
Efagoni . Dico eGb +nop = 2bqe &'

2. B dovere, che preceda il valore degli angoli di que-
fto Poligono , non folo perche ferve alla propofta dimolira-
zione ; ma anche per non interrompere 'ordine gia prefil-
fo negli aleri. E pero

Ang. bce = Gr. 120 = gge
3
beG = Gr. 60 = 3%9
bece

Onde pdGe 25=
==

Nei quali valori v’e d’ offervabile , che I"angolo al centro
di un Triangolo ¢ eguale all’ angolo alla periferia di un
Efagono ; e reciprocamente I'angolo al centro di un Efa-
gono ¢& eguale all’ angolo alla periferia di un Triangolo .
Quindi ( coftrutra la Figura come abbiamo ProPo{’co) na-
fce , che eflendo il Triangolo bge="bce, | area di un
Triangolo fta all’ area di un Efagono infcritro nel medeﬁ-’
mo circolo , come 1 a 2. L’area poi di un efagono fta all
aria di un triangolo circofcritto al medefimo circolo, come

2 233 i che fpicca da fe nella Figura, e It deduceham
che
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che dal primo Teorema pubblicato ( 1 ) dal Chiariffimo Fran-
cefco Maria Zanotti . Onde effendo I'Efagono bge &c. in-
{critto nel medefimo circolo rifpetto al Triangolo ¢G b, ed
eflendo anche circolcritto al medefimo circolo rifpetto al
triangolo nop , fuccede che il Triangolo ¢G4, I Efagono
bge &c. il triangolo nop fi ritrovano ordinati in progre{-
fione aritmetica , come li tre numeri 1, 2. 3 5 onde ficco-
me I == 3 =22 ; cosl il Triangolo ¢G4 = crian. nop=
2 Efagoni bge &c. Come era da dimoftcare.

P:RO PO &EWZI N B ahils

Il quadvaro evetto [ul diametro di un Circolo circofcritto
ad wn Triangolo ¢ al quadrato eretro ful laro di effo

Bt Y, i 3

Tiriangolo , come 4 a 3. Dico qG. Ge :: U3

3. Benché quefta Propofizione fia gid dimoftrata dal P,
Tacquet (2), non oftante in grazia delle confeguenze che
ne deduco, fia lecito anche a2 me di dimoftrarla cos) . Poi-
che dall' eftremitd del diametro Gg guidate ¢b, ge, che
{aranno lati di un Efagono, sifultano b¢, by eguali tra di
loro, ed alle due ec, eq, avviene che la b taglia in d per
mera il raggio cg; e quindi Gd'=34d49; Gg= 4dgscg=zdg.

— ),

e 2 5 3 2 2 =
Onde d = bg— dg= cqg— dg =udg — dg=3dy
e pero cllendo be doppia di 6d, fara

-Z:i..: 4?(; = 12dg. Ma Gg= ro’dgz. Sara dunque

— D, o 3, )

p— 2,
Gy . be 16a’g 3 Izdg it 4.3 . Cid che era 8¢l
CoN-

(1) Lettera del fuddetto flampata in Firenze I’anng 1749.
2 ) Elem. Geom. Lib. IV. Prop. 15. nello Scoglio,

ST
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C ONGSEGUE:NZ &Rl

— % e ), =D, —, P— 7, — L

4. Poiché Gg = 16dg, be = 12dg, ed eq = 449 »
—— P P, o ), pmm— ),

li tre quadrati Gg , be , ovvero Ge , eg {aranno come
i tre numeri 16 , 12, 4, a flatre, 9ty 3

— —— ), T— ),

S— Y, ik
E perche me = Lige=libe = 3dq . e percio
‘ 4

2 2 2 —, — g e d .
bm = be — me = 12dg — 3dg = 9dq5 li tre quadeas

o ), — 2, — Y e ), —— ) —
ti be = 12dg; bm =odg; me = 3dg faranno efli pu-
re , come i tre numeri: I2. 9. 3-

CoNsEGUENZA IL

5. Poiché la fomma de’ quadrati formati fopra ciafcun lato
: — S T,
dell’ Efagono = 2dg ¢ = 6x4dg = 24dq; ed itre qua-

——2 — — —,  S— —_— 7 {,.
drati be = 12dg; bm = odg; me = 3dq prcﬁ infie-
Fr— 7, :

me fanno 24dg, ne fiegue che la fomma de quadratl for-
mati {opra ciafcun lato di un Efagono ¢ eguale alla fom-

2 -2 2
ma di derti trequadrati be, bm , me.

CONSEGUENZA Tl

6. Perchd primieramente la fuperficie della sfera fta a}!‘l
{uperficie curva del cilindro quadrate infcritto nella medefi-

ma




204 DerL TrR1IANGoOLO

ma sfera (1) come 2 a 1, o come 24 a 12 ¢ la fud-
—_— — —2,

detta fomma de’ quadrati 24dg fta a be = 12dg pure
come 24 a 12, ne fiegue che la fuperficie della sfera fta
alla fuperficie curva di detto cilindro, come la fomma
de’ quadrati formati fu i lati di un Efagono al quadrato
del lato be del Triangolo regolare inferitto .

7. Secondo. Che fe alla fuperficie curva di effo cilindro
infcritto aggiungeremo la fuperficie delle due bafi, allora
la fuperficie della sfera fta a tutta la fuperficie del cilin-

dro (2) come 4 a 3; ma be a: bm-fta ‘come 4ra it
Dunque la fuperficie della sfera fta a tutta la {uperficie del

Cm— ), e,

cilindro infcritto, come be a bm.

8. Terzo. Inoltre Gg = 16:;; fha s i aliccis 9-:{—;(:0;
me 16 a 9; ma la fuperficie o foliditd della Sfera fta al-
la f{uperficie o foliditd di un Cono Equilatero infcritto nel-
la medefima (3) come 16. a 9. Dunque la {uperficie o
folidita della Sfera fta alla fuperficie o foliditd di un Co-
no Equilatero infcritto nella medefima, come E;z ad -,-ﬂ-;

9. Quarto. Abbiamo ancora Gc = ;J-}Z, che fta a
Gii= 9dg, come 4 a 9. Ma la fuperficie o {olidita di
un Cono Equilatero fta alla fuperficie o foliditd della Sfe-
ra (4) infcritta nel medeflimo Cono, come 4 a 9. Dun-

- que

(1) Tacquet prop. 33. nell’ aggiunta al
Trartato della Sferas e Cilindro &’ grehimede .
(2) Tacquet prop.34. nel luogo f{opracitato.
(3) Tacquet Prop.39.nel luogo fopracitato.
(4) Tacquet prop.4o. nel luogo fopracitato.




ArRTicoLO PRiIMO. 205
que la fuperficie o foliditd di detto Cono fta alla fuperfi-

Resmas D, —— D,

cie o folidicd di detta Sfera, come Gc a Gd.

oo ¥, e

ro. Quinto. Finalmente cg fta a dg, come 4 a I; ¢
la fuperficie di un Cono equilatero circofcritto ad una Sfera
¢ alla fuperficie di un Cono equilatero infcritto (1) come

). — 2,
4 a 1. Dunque la fuperficie &c. fta come cg a dgq. Lo
fteflo fi deve dire rifpetto alla proporzione che & tra il
Triangolo equilatero circofcritto , ed infcritto nel medefi-
mo Circolo 5 e riguardo pure ad un Tetraedro circofcritto,

ed infcritto nella medefima Sfera.
ARTICOLO SECONDO.
Del Quadyato.

PROPOSIZIONE L

Tirate dagli angoli a,d di un quadrato ( Fig. 2.)
le aQ,dp fwrenfe a wre lasi di un ottagono 1n-
[eritto nel medefimo Circolo . Poi dal punto d inter~
fexione £ alla periferia condotta la te normale al

diametro bK , dico 1. Cbe-?f:éeguale all’ eceefJo

dell ottogono [opra il quadrato. 2.Che Ke ¢ eguale
all’ area di detro ottogono.

11. Effendo aQ_parallela 2 bd, e dp parallela ad ab,
rifulta Pangolo afd = ang. abd, e li triangoli afd:f’bd:
che hanno comune la bafe ad , pariment eguali. Guidara

Dd g

(1) Tacquet prop. 41. nel luogo fopracitato.
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poi nm ai punti,dove le rette 4 Q, dp {egano i lati ab,dg,
fono eguali anche i triangoli afd, dfm, mfn,nfa, perche
infiftono fopra bafi eguali af,fm, ed hanno la medefi-
ma altezza . Onde tutto il rettangolo nadm eguale a
detti quattro triangoli fara pure eguale ai quattro triangoli
bpa, abd &c. che {ono tutti infieme la differenza, o I'ec-
ceflo dell’ottogono fopra il quadrato adgh.

12. Ora poiché (eflendo i triangoli fopraddetti afd, abd
fimili, ed eguali) rifulca bo = o f = fc, eche bo = uK,
fard bo+ uK = bf = oc=an; e farda bK — bf = fK
— ha = ad. Percioil quadrato eretto fopra la media pro-
porzionale tra 6f, ed fK, cio¢ tra an, ed ad, fara eguale
al fuddetto rettangolo nadm , eguale , difli , all’ ecceflo
dell’ ottogono fopra il quadrato adgh . 1l che era in
primo luogo da dimoftrare.

2 ) 2
13. Finalmente per eflere Ke = fK =+ fe, ed eflen-

do ;_I-(z eguale al quadrato adgh, ed fe eguale al fud-
detto ecceflo , viene detto Ke eguale al quadrato adgh pin
il retcangolo madm ecceflo predewto, e per conleguenza
eguale a tutta I' area dell’ ottogono pabd &c. Cio che re-

ftava da &c-
ER:O P OSILZIEO NE IL

Le diagonali ab,gK'; cb,Kf; af, cg dividono
il quadrato (Fig. 3.) agbK in tre parti eguali;
una marcata a puntini , trateeggiata 4’ altva , e
bianca 1’ wltima .

1 4. Si guidi Qn per i punci d’interfezione Q_ed m, on-

de effendo le rette cQ, Kn parallele ed eguali, rifultano i
trian-

_ - .
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triangoli cQm; KQm eguali, perche hanno la. medefima al-
tezza , e la medefima bafe Qm 5 dai quali percio {e fi leva I
la parte comune Qdm , refta la parte bianca Qcd eguale 1
alla bianca dKm; ma il triangolo QcK ¢ pure eguale al i
triangolo QuK , dai quali togliendo via parti eguali : cioc
Qcd dal triangolo QcK , e dKm dal triangolo Qu#K, il ‘ N
refiduo cdK marcato a puntini rifulea eguale al refiduo
tratteggiato mKn+mdQ. i ‘if
1 5. Secondariamente percheé Quz,cK fono parallele com- i
prefe nel medefimo angolo cfK, € che per effer cf divi- il
fo per metd in Q, viene fQ.fc::1.25 percid abbiamo
ancora Qm.cK:: 1. 2. Ora eflendo , come difli, Qm,cK
parallele, rifultano {imili i triangoli Qdm ,Kdc; e quin- i
di ‘nafce ancora che dm. mQ::dc. cK ; ed invertendo |
mQ.dm::cK.dc, ed alternando mQ. cK :: dm.dc. Ma i
mQ.cK :: 1.2. Dunque dm. dc ::1.2. Pertanto i trian- i
goli cdK ,dKm , poiche hanno la medefima altezza , fa- 1
ranno.fra efli: come le bafi dmi,dc ;. cioé larannoicomerts: &5 ’
Onde il triangolo cdX fara doppio del triangolo dKm. Sara 1
dunque eguale alli due triangoli bianchi Qcd == dKm,che |
fono ftati moftrati eguali. E perche detto cdK ¢ anche egua- i
le ad mKn 4 mdQ viene anche Qod +dKm = m Ko mAQ. W
Dunque finalmente concludo , che cdK ; Qcd = dKm; ;
mKn 4+ mdQ_fono tre piani tra efl eguali, e cutti infie- |
me eguali a QcKn quarta parte del propofto quadrato |
agbK . Quindi moltiplicando per 4 ciafcuna di dette partt |
tre, verrd il quadrato agbK dalle fopraddette diagonali di-
vifo in tre eguali parti. Cio che era &c. t‘
|

CoNSEeUEN2ZA L h
it

16. E rimarcabile che fe fofle per d tirata una fettd Pa-
rallela Cd eguale a CQ (lueﬂa moﬁrarebbe le alrezze .de1 .\
triangoli mdQ, cdK, le quali {arebbero come 1%

Bd 2

- |
ché b
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chemd.cd:1.2. E perche i triangoli tra efli fono m
ragion compofta delle altezze e delle bafi; effendo pure le
bafi mQ. cK:: 1.2 ; verrebbe il triangolo mdQ_al triango-

lo cdK, come 1a 4. Ma cdK & '-;—- del quadrato QcKn.

Dunque mdQ verrebbe ad effere L {; 2, ciot _{1_2‘ parte
4 3
di detto quadrato QcKaz .

CoONSEGUENGZA IL.

17. Per la medefima ragione addotta il triangolo mdQ
fta al rriangolo Qcd, come 1 a2 2 ; a] triangolo mK 7 , co-
me 1 a 3; ed abbiamo offervato che fta al triangolo cd K
come 1 a 4. Dunque li triangoli mdQ.Qcd.mKn. cdK
fono ordinati in progreflione aritmetica,come i quattro nu-
meri 1.2.3.4. Da quali ben fi fcorge, quali eguaglianze.
de’ piani I’addizione produrrebbe . Che fe dalla progreffione
aritmetica {i levi via il terzo termine, cio¢ il triangolo mKa,
che corrifponde al num. 3, in tal cafo reftano gli aleri tre
triangoli ordinati in progreffione geometrica crelcente in ra-
gion dupla, come li tre numeri s.2. 4. E quindi rifalta-
no altre eguaglianze de’ piani per la moltiplicazione.

A}znomz{om I

18. Cio che fi ¢ afferito in quefte due Confeguenze re-
Jativamente alle parti del quadrato QcKn ¢ vero anche rif~
petto a tutto il quadrato agbK | quando {i moltiplichine
per 4 quelle di dette parti, che entrano in queftione.

Aimom(iom 11

{ ! ST ¥ e

19. Quefta Propofizione non & particolarmente vera nel

folo Quadrato, ma gencralmente fi eftende 2 qualunque pa-
rallelogrammo , o rettangolo dato.

ARTIE-

. '
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ARTICOLO TERZO.
Del Pentagono . sl

PROPOS‘IZION'E I

Trifezione geometrica dell’ angoloal centro di
‘detro Poligono.

20. Si prolunghino da prima i lati del propofto , o di
qualunque altro Poligono (Fig. 4. ) finché arrivino a quell
ultimo punto d’interfezione , oltre al quale procedendo an~
che all’ infinito , mai piv indi s’incrocciano . Ora eflendo
la fomma di tutti gli angoli AGP, GPQ &c. alla periferia
di qualunque figura rettilinea eguale a ‘due volte tanti an-
goli retti, meno quattro (i quali pareggiano la fomma di
tucti gli angoli efterni HGP, BPQ &c.) quanti fono i lati
della Figura, ed effendo pure gli angoli di un triangolo pre-
fi infieme ‘eguali'a Gr. 180", percio *quando a‘ggf““ge"do’
e quando fottraendo angoli gli uni daglivaleri,quelli di que-
fta Figura vengono a rifulcare , come flegue:

Ang. GPQ: Gr.108 3
. ; - £ RITIT
QPB=Gr. 72 = 5}-3 =MCQ ang,al centro del sgono-

. ;
QBP =Gr. 36= % =MGQ ang.al centro del rogono-

PB.: GP
: OnchBP:gi'-= -—'g

Effendo vero pertanto , che {ottraendo 36 da 6o angolo

-

: . ) i 4 s
al centro di un efagono, il refiduo 24 ¢ eguale ad 3 del

. 2 . %
angolo al centro di un sgono , eguale dico a . Percio

fe fatto centro in B con qualunque apertura BQ defcrivali

(il

L ]
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(il che.geometricamente fi pud fare) un arco QY = gr. 6o,

McQ .4 72
, €ioe — ';' = 24 angolo al

I'angolo QBY fard =

centro di un 15gono.

Annotazione.

2 1. Sé mai fofle utile anche la trifezione dell’angolo AGP
alla periferia del propofto sgono , ¢ facile il confeguirla.
Imperciocché tirate le MG, QG, I"angolo per efempio AGM

viene ad eflere -_E: dell’angolo AGP. Perché fottratto I'an-

golo MAG da due retti , cio¢ gr. 108 da gr. 180, Ia
metd 36 del refiduo 72 ¢ appunto il valore dell’ angolo
AGM = AMG = QBP; ficche dalle due rette MG, QG

detto angolo AGP viene divilo in tre eguali parti

PRGOS EKIZT O NE iR

A/ lato di un sgono [ta alla maggior ordinata , come
¢ffa maggior ordinata a turti due . Voglio dire che
= PO, GBI OM ;|\

22. Opportuna a quefto fatto trovafi nella Figura que-
fta proporzione BQ. QP :: BQ +« QM. MG ; ovvero
QP. BQ:: MG.BQ + QM ; ma ellendo ftato provato
(n. 21.) 'angolo AGM, ovvero AMG = QBP = AZG, fa-
rd anche il lato GZ , ovvero BQ eguale al lato GM . 1l lato
poi MQ ¢ eguale a PQ. Softituendo dunque PQ a QM,
ed MG a BQ avremo QP. MG :: MG. MG - QP . Ciod
~: PQ.GM .PQ= GM, che ¢ lo fteflo, ed ¢ cid che era
da dimoftrarfl.

Con-
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CONSEGUENZA L

23. Perche PQ. GM ::GM .PQ == GM, ne ﬁegue che fe
i prenda una linea PQ_=~GM compofta del lato PQ_del
sgono , ¢ GM ordinata maggiore , PQ_fard il fegmento
minore, GM il fegmento maggiore; e che nel punto do-
ve quefte linee unifconfi a formarne una fola, la retta re-
fta divifa media & extrema vatione.

Cio N s et EXNzZ-A, L.E

2 4. Eflendo ZE,PQ_parallele, faranno gli angoli alla me-
defima parte QPB, EZG eguali 5 ma AGZ ¢ per la coﬂ:rq:
zione eguale a QPB; dunque eguale anche ad EZG ; e peto
EZ = EG. Ora EG = GB pofta in {imile fito = PQ-+ GM.
Dunque EZ = PQ +GM. Sicche == PQ. GM.EZ; ovvelo
anche le fole meta < #Q.mM. xE.

CONSEGUENZA 11L

2s. Per la fimilicudine de’ triangoli PGQ, PZF fLIC'CCd%
che PG. GQ:: PZ.ZF; ed eflendo i primi tre termint con=
tinui proporzionali , il quarto termine ZF fard pure contis
nuo proporzionale a quelli . Onde <= PG. GQ. PZ.ZF; ma2
GQ = BP; ZF= ZB. Dunque facendo la foftituzione ri-
fulta anche = PG.PB.PZ.ZB.

Annotazione.

P, ) k

26. E’ fuperfluo il ricordare, che PQ x EZ = GM; ¢ CFS‘

che P(ix ZB = PB x PZ. Sono cofe che vengono da le,
€ percio faranno tralafciate anche in progreﬁ"o.

PR O-
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PROPEOGSPARII0 N4 2L
La qual ferve d’apparecchio alla feguente.

Dato un primo termine, trovarne un fecondo , al guale
cosi ftia il primo , come il fécondo a turii due.

2. Si divida (Fig. 5.) media & extrema vatione la retta
GP primo termine dato, fu la quale prodotra fi fegni Pe
eguale al {egmento maggiore , ed ¢B pofta in dirittura
eguale a tutta la data GP. Dico che == GP.PB.GB.

Pero con una medefima apertura PG defcrivanfi due ar-
chi, uno col centro in P, I'altro col centro in e; ed al
punto d'interfezione Q_fi guidine le rette PQ, ¢Q, che fa-
ranno ambedue eguali alla data GP, e fi unifcano i punti
Q, B con una retta . La eQ = GP fia come GP fimilmen-
te divifa in v, coficche »Q fia il fegmento maggiore 5 on-
de condotta Pr, rifultino rQy 7P, Pe eguali. Ora per la
decima d’Eucl. Lib. 4. li tre triangoli r¢P, ePQ, PQB ver-
ranno ifofcelifimili, e co’ gli angoli alla bafe doppj ciafcu-
no degli angoli al vertice; onde ficcome per la coftruzione
< er.7Q. Qe cosl pure faranno le bafi di detti tre trian-
goli =4 rewePiz Rd -

28. Si produca ora QP per la quantica PH = PB, e fi
congiungono 1 punti B, H, dai quali fiano condotte per
G, ¢ Q_fino al punto di concorfo E le rette BE, HE. Dico
primieramente , che li triangoli PQB, QBH, HEB fono fi-
mili . Imperocche l’angolo ePQ_alla bafe ‘del criangolo ifo-
{cele ePQ_effendo doppio dell angolo al vertice ePQ, vie-
ne = gr.72, il qual valore fottratto da gr. 180, refta 'an-
golo BPH = gr.108 . Quefto fottratro dal valor totale degli
angoli del triangolo BPH, refta ancora per tutti due infieme
g]i angoli alla bafe gh 72 ; meta de’ qua[i, cioé gr- 36,(0[10

il valore dell’ angolo PBH, il qual’ aggiunto all’ angolo QBP
Pufe
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pure = gr. 36, rifulea tucto I'angolo QBH = gr. 72+ Nel
medefimo- modo provafi che ¢ = gr. 72 anche I'angolo
BQHj, e non. altrimenti I'angolo BHG . Onde li tre trian-
goli PQB , QBH, HEB fono fimili. : Lot

29. Secondariamente dico, che detti tre fimili triangoli
fono ordinati nella medefima progreffione ; perché ficcome
il lato ¢P del triangolo 7eP fu bafe del triangolo ¢PQ,, ed
il lato PQ di detto. triangolo ¢ePQ fu bafe deltriangolo PQB;
cosi.ora il lato QB del triangolo PQB diventa bafe del tri-
angolo QBH ; il lato BH di detto triangolo QBH diventa
bale del triangolo HEB ; onde per la ragione addotta di fo-
pra ( notando fpecialmente che il triangolo PQB ¢ flato re-
plicato, ed ¢ ftato lultimo delli tre tri'a'ngoli reP,ePQ,PQB,
e qui ¢ il primo delli tre. PQB, QBH, HEB ) verranno le
baft =z PQ.QB.BH. Ma PQ =GPy QB ="PByBH =G B.
Softituendo dunque quefti valori avremo == GP. PB. GB.
Cio che era da dimoftrarfi. - i

PROPOSIZIONE IV.
Defcrizione geometrica del Pentagono. '

30. Pongafi mente, che in qualunque Poligono , di’ cui il

denominatore fia numero difparo, havvi fempre (Fig. OF

un punto-M, che perpendicolarmente fovrafta alla meta D

di un lato oppofto PG ; e che continuando due lati fra efli

maflimamente diftanti MQ, GP dalla parte a cui conven-
gono, havvi un punto d’interfezione B, in cui le linee con-
cortenti MB, GB fono eguali ; delle ‘quali due linee , le
partt QM, PG fono appunto due’ lati del propofto Poligo-
no maﬂflnarpenre convergenti verfo B, fe 1. paragonino a
due alt“_\lau QP,GP convergenti verfo P.

~31. Cio pofto , volendo defcrivere un Penta gono arbitra-
rio, cio¢ di cui non fia determinato il lato, fia primiera-

| E e mente
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mente una data BG divifa media & extrema vatione in P
e fe non fofle arbitrario , ma che fofle dato e determinato
il lato per efempio PG, fi cerchi per mezzo della terza Pro-
pofizione il fecondo termine PB,a cui fia il primo dato PG,
come il fecondo PB a tutti due GP == PB. Indi da G verfo Z
fi produca laBG per una quantiti GZ = PB parte maggio-
re; poi dalla meta PG parte minore fia eretta una perpendi-
colare DM . Finalmente col centro in B, e con l'apertura
BG defcritto un arco GM, dal punto B per M, dove l'arco
s'interfeca con la perpendicolare, fi meni un’altra BE= BZ,
e fimilmente divifa . Imperocché replicando cosi la medefi-
ma operazione fu detta retea BE, fi menara poi da E un’ al-
tra EH &c. fino al fine della propofta defcrizione.

32. Nel fuppofto della retta BZ divifa in P, e G, come
fi difle, fi potrebbe operare anche in altra maniera , cio¢
tirando da B al punto E d’interfezione di due archi defcric-
ti uno col centro in Z, I'altro col centro in G, e con una
medefima apertura eguale a PZ, tirando, difli, la retta BE;
indi coi centri in Q, e B, e con I'apertura {udderta , me-

nando EH al punto d’interfezione H &c. fino al fine. Per-

che rifulcando cosi li triangoli EZG,HBQ, ovvero EZB,BHE
{empre con gli angoli alla bafe doppj dell’ angolo al verti-
ce, la deferizione fi dimoftra cavata da quella affezione,
che & propria ed eflenziale di quefto Poligono. Ma o nell’
una o nell’ altra maniera , che quefta delcrizione fi prati-
chi, benché tragga I origine da quella proprieti che ¢ co-
mune anche alla defcrizione d’Euclide, o di Tolomeo, ciog
dalla fuddetta divifione di una linea media & extrema ratione,
pon perd fi puo dire che fia d’effa. Ella ¢ bensi egualmente
geometrica ,eﬁerché precifamente conforme a quanto {i ¢ di-
moftrato nelle due Propofizioni antecedenti. \

PRO-
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PROPOSIZFIONE?V.

La pin piccola ordinara fa alla maggior affiffa pofia
a lati della ordinata maggiore 5 come I affiffa mi-
nore di detta ordinata maggiore, fla all’ aggregato
di turte due le ovdinare. Cioé woglio dimoftrare,
che nQ.mr :: Am. mM + nQ..

33. Laonde fi rifletta, che dal numero 22, feguita che
= nQ. mM.mM 4«1 Q. Ma per la ottava d’Eucl. Lib: 6. fi
ha pure - Am.mM.mv . Dunque #Q X mM 4 nQ=Am X107
E perd ricaviamo nQ. Am :: mr.mM == nQ; ed alternando
nQ.mr 2 Am.mM == nQ. Cio che era &c.

PROPOSIZIONE. VL

1) vettangolo formato [u le due affiffe Jpettanti alla
minove ordinata [ta al vettangolo formato fu le due
[pettanti alla maggiore , come. Ja minove ordinata &
rutte due . Voglio dire,che Anr. Amy ::nQ.nQ+mM:

34. Poiché per la ottava d'Eucl. Lib. 6. =2 An.# Q775

ed anche che =% Am. mM. mr ; ed inolure eflendo iquadra-
S 2, U 4
ti in ragion duplicata de’ loro lati fard #Q_ad mM in fagton
duplicata di #Q ad mM. Ma nella {econda Propofizione ab-
biam vifto , che #Q_fta ad #Q_-+= mM in ragion dupllcata
: — —

di #Q ad mM. Dunque #Q. mM :: nQ. #Q =+ mM. Ora
perché #Q = rettang. Anr; ed mM = rettang. Amf 3 P;;'
cio faranno parimenti li rettangoliAnr.Amr::nQ.nQ-"m :
Cio che era &c.

Ee . : CON"
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CONSEGUENZTZA.

35. L angolo Q7P alla periferia di un rogono effendo
= gr. 144, la meta 72 fara il valore dell’ angolo QrA ;
ma quefto ¢ pur valore dell angolo McA al centro di un
pentagono . Dunque le rette Qr, Mc, perche egualmente
inclinate alla medefima retta »A, faranno parallele. Le rette
poi Mm,Qn fono parallele per la coftruzione ; onde riful-
tano {imili 1 triangoli mMc, nQr. Sicché nQ. mM:: rQ.cM;
e percio Anr. Amr :: ¥Q.rQ = cm. Vala dire, che il pri-
mo rertangolo fta al fecondo , come il lato di un 10gono
fta all” aggregato di eflo lato pin il raggio del circolo cir-
cofcritto al 1ogono e ggono ora propofto.

PSR -O*PrOCS 1% T OTINCE >V IE

I} rettangolo di turro il diametro nella minor affiffa
appavienente alla maggior ordinata mM fta af ves-
tangolo farro fus rurse due le affiffe larerali a detta
ordinata s come il lato del sgono fta alla fomma

di _} di effo lato, pis _E.. dell’ ordinata medefima .

In una parvola rAm.rmA :: AM 2Q 4 mM

i 2

36. Abbiamo efpofto (n.33.) che =2 #Q. mM.nQ-}- mM..

Ma per 'undecima del Tacquet in Archimede fi ha ancora
nQ == mM T

< #QX 2.mM. ———— Ora perche il lato AM effendo

doppio dell’ ordinata #Q, rifulea lo fteflo, che fe foffe detto

nQ moltiplicato per 2 ; percio foftituendo AM ad »Q X 2
M
Ver;\L it AM.mM. i

« E perche li quadrati fono in

ragion.

- P

S e e e Y
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ragion duplicata de’ loro lati fara AM. mM::AM.”Q-:m :

Commame 7,

Ma il rettangolo rAm = AM; ed il rettangolo rmA = mM:

”Q*mM- Cio che era &c.

Dunque r_Am .rmA :: AM .

PROPOSIZIONE VIIL

1] vettangolo fatto dalle affiffe [petsanti alla minore
ordinata fta al vertangolo farto di tmiro il diameiro

nella minove affiffa [pestante alla maggiore ordinaia,
come 1 a 4. Stanno, diffi, cosz: Anr.rAm::iI-4-

37. Effendo , come tante volte fi ¢ detto , i quadrati in
—— 2

—2,
ragion duplicata de’ loro lati , #Q fard ad AM in ragion du-

plicata di #Q ad AM; ma nQad AM =PQ fta per la co=

—),  —D

flruzione , come 1 a 2. Dunque faranno nQ. AM :t 1 .43

ma #Q = Anr; ed AM =rAm . Dunque Anr .7Am:: 1 i
Cio che era &c.

Annotazione.

- 38. Quefte tre ultime Propofizioni fono ftate appoﬂ:ata-
mente efpofte, perche contengono certe eguaglianze fuperﬁa‘
ciali, delle quali dobbiamo aver motivo di favellare (n.146.)
in altro luogo. :

PR O-
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PROPOSIZIONE IX

1l vetiangolo della minor affiffa , fpettante alla minoy
ordinata , nell’ intiero diamerro fea al retrangolo fatto
delle due meta di effo diametro ( ciod al quadrato del
raggio) come la minore ordinata fta all aggregaro della
maggiorese minore, In breve.Arn . Acr; : nQ.nQ-+ mM.

39. Poiche dal n.2 1. abbiamo < PQ.GM. PQ = GM, fa-
ranno anche le mewd % 4Q. mM. #Q+mM. Indi dal o, 3 5 rile-
vafi nQ. mM::7Q. cM; ¢ perd ficcome = 2Q. mM. nQ-=mM ;

—),  —
cost € =2 7Q. cM.7Q+cM; d’onde feguita , che 7Q . cM
P 3, s 7,
2 ¥Q. rQ+cM. Ma rQ — Am; cM = Acr ; giacche
Q. 1Q == cM :: 71Q. nQ o mM. Dunque pure avviene che
Arn.Acr :: nQ.uQeammM. Cid che era &c.

CONSEGUENZA L

e, e 3

40. Eflendo Q. cM:: yQ. rQ M. Dunque il qua-

drato del lato #Q_di un 10gono fta al quadrato del rag-

io cM del circolo , in cui ¢ infcritto , come eflo lato alla
i%mma del lato , e raggio fuddetto.

CONSEGUENZA‘ 1L

41. Giacché (num. 33.) nQ.mM:: mM . mM e nQ, per-
cio il feno #nQ dell’ angolo Qcr al centro di un 10gono fta

gono, co-

me detto feno mM alla fomma di decri due feni , ciot co-

me mM ad mM -th. ;

PR O-

.
|
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PROPOSIZIONE X.

Due raggi cQ,cG condosi dal centro ¢ a due angoli Q.G
maffimamente diftanti di un Poligono, comprendono
/' angolo QcG, angolo alla periferia di un Poligono di
denominasore doppio del denominaore del Poligono daso.

42. Effendo il Poligono dato per efempio un sgono
fara dico, QcG I'angolo alla periferia di un 1 ogono- Im-
perocche I"angolo McQ _al centro del sgono ¢ doppio dell
angolo del 10gono al medefimo centro ; ma I'angolo McQ
¢ doppio dell" angolo MGQ , perche I' angolo al eentro ©
doppio dell’ angolo alla periferia . Dunque facendo centro 18
G, l'anlgolo MGQ meta dell’ angolo McQ_ al eentro di un
sgono fara Fangolo di un rogono al centroG di eflo1ogono-

43. Ora quando dall’ eftremitd del lato MQ_al centro G
di un Poligono fi conducono due raggi MG, QG 5 la fom-
ma degli angoli eguali MQG , QMG ¢ cguale all’ angolfi
intiero alla periferia di detto Poligono ; onde fe di tutto il

-~ triangolo MQG, cio¢ da gr. 180 fi fortrae Fangolo al cen-

tro MGQ, il refiduo ¢ il valore della fuddetta fomma. Ma
gli angoli cGQ, cQG effendo eguali fra efli, e cialcuno eguale
alla merd di MGQ,, infieme uniti fono eguali all angolo al
centro MGQ_. Dunque fottratti quefti dal triangolo intiero
GQg, cio¢ da gr.180, rimaneQcG = ang. GMQq.ang.M(lG_-
Eguale, dico, all'angolo alla periferia di un 10gono, il di cut
denominatore ¢ doppio del denominat. del Poligeno Pf°P°&°‘

SAnnotazione.

44. La dimoftrazione ¢ la fleffa, ¢ la propofizione ¢ ve-
raim qtla'lunque Poligono’ e percia avrebgeﬁ dovuto I‘lme.t-

tcrla ad- altro hIOgo : Ma e ﬁatorneeeﬂ‘“io n'Poda- qlﬁ mn

PRO-

fervigio della feguente
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PR OPOSEZEO N TSI

Primo . Le vette EM , MG, GH fono rre lati di un xrogona
ordinati in-un civcolo, ¢he ba il centro in B, ciod nella
periferia di un civcolo circo [eritto ad un 5gono Z,H,B &re.

Secondo. Le verre poi BQ.QG .GH fono rre lati di ‘un 5 gono.

Terzo. di un 5gono infcrito entro di un ciycolo, che paffa
pel- centro c del sgono daro A,G,P &c.,e dicui il vag-
gio fta al raggio del circolo circoferitro al 1ogono [ud-
detto F, M, G, H, come cM ad MG. s

45. Primo. Le retee FM, MG, GH fono primieramente
eguali, perché (n.22.) GZ,ovvero BQ = MG .. Ma FM, GH
cialcuna = GZ -ovvero BQ , giacché fono pofte in fimili {i-
ti, dunque FM, MG,GH fono eguali. Secondo, gli angoli
da efle rette comprefi valgono gr. 144 angolo alla periferia
di un 10gono ;' perche effendo il triangolo FMQ_ fimile al
triangolo BMG, I’ angolo FMQ = QPB ¢ eguale all’angolo
BMG, e ciafcuno (‘num.20) = gr. 72 ; gli angoli dunque
FMQ =+ BMG = gr. 144. In terzo luogo i raggi HB,GB,MB,FB
fono pure eguali; perché (n.24) EZ= EG (=BG = BM);
ed EZ = BH= BF pofte in fimile fito. De’ quali raggi poi
perché il punto di concorfo B cade nella periferia di un cir-
colo circofcritto al Poligono Z,H,B &c. percio il loro centro
crovafi nella fuddetta periferia. Dunque le rette FM, MG; GH
{fono tre lati &c. Cio che era la prima parte da dimoftrarfi.

- 46. Secondo. Le rette poi BQ,QG,GH fono’ primieramen-
te eguali, per la ragion medefima addotra di fopra. Seconda-
riamente gli angoli da efle formati valgono gr. 108 angolo
alla periferia di un 5gono ; imperocché I'angolo BQP: :==QPB
e (n: z0) = gr.72. L'angolo PQG= gr. 36 ; turto L’ ango-
lo dunque BQG , che comprende detti angoli BQP , PQG
fard = 72 =36 = 108. Le rette dunque BQ,QG,GH fo-

- no
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no tre lati di un sgono. Cio che era I'altra parte. |

47. ‘Terzo . Giacché abbiamo frovato che QcG (0. 42)
¢ I'angolo alla periferia di un 10gono, quel circolo, che
circofcrive il sgono ; di cui & un lato QG, deve circofcri-
vere anche il 1ogono, di cui fono due lati Qc, ¢G. Onde
paffando per gli angoli di effo’ 1ogono, paffa anche per un
angolo ¢, che ¢ centro del sgono A, G, P &c.

48. Da ci6 poi che fi ¢ detto (n.42) nel principio del-
la medefima antecedente Propofizione feguita, che i raggi
di due circoli circofcritti a due Poligoni di un medefimo
lato , e 1'uno ‘di denominatore doppio del denominatore
dell’ alero, fiano, come cM ad MG. Imperccché effendo
McQ_angolo al centro di un sgono, rifulta ¢cM raggio di
un circolo circofcritto a detto ygono’, di cui ¢ lato MQ.
E perché MGQ_ ¢ poi I'angolo al centro di un rogono,
la retta MG viene ad effer raggio di un circolo circofcritto
a detto 1ogono , e di cui ¢ lato il medefimo lato MQ. 'Ora
non altrimenti quefti due altri Poligoni BQ, QG, GH &c.
ed FM,; MG, GH &c. fono eretti fu i lati eguali, ¢ fono
I'uno di denominatore doppio del denominatore dell’ altro},
dunque i raggi de’circoli ad efli circofcritti {aranno pari-

menti come ¢cM ad MG . Cio che in ultimo luogo refta-
va &c. 3

Annotazione.

49. Quefta Propofizione ha luogo in tutti i Poligoni di
denominatore difparo, e fe non fofle, che fi cangiano cer-
te circoftanze che hanno bifogno di nuova prova, {arebbe
foverchio il ripeterla, e molto pit foverchio , perché circa

all" effenziale fe ne dara altrove (n. 1 50) una dimoftrazione
generale . _

2 ARTI-
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ARTICOLO QUARTDO.
| Dell' Efagono -

PROPOSIZION E.

Un Efagono inferitto entro un circolo fla all’ Efagono
civcofcvitto il medefimo circolo, come 3 a 4.

so. Dalla coftruzione della Figura 6. ben {i vede , che
dhc & -3 parte dell' Efagono infcritto dhn, &c. ; e che

il trapezio dimhc ¢ —63' parte dell’ Efag. circofcritto fmg &c.

e rileviamo ancora , che il triangolo dmh ¢ la loro dif-
ferenza 5 ficch¢ devefi provare, che dhc ftia a dmhc,
come 3 2 4.

Percio effendo dh,fg parallele, avviene che md. mf::mq. me;
ma md.mf:: 1.2 per la coftruzione ; dunque mq.me 1.2,
Dunque mg = g¢. Ora gii (n.2 ) {i difle,che I'angolo dmh
alla Periferia di un Efagono ¢ eguale all’angolo deh al centro
di un triangolo equilatero dhc; onde i triangoli dmh, deh
faranno eguali, perché hanno la bafe dh comune, ed op-
pofta ad un medefimo angolo. Ma il triangolo dhc ¢ egua-
le a tre triangoli deh , e percio eguale a tre triangoli dm h.
1l trapezio poi dmhc quindi rifulta eguale a 3 + 1 = 4dmh.
Dunque il triangolo dhc fta al trapezio dmhc , cioe la fefta
parte dell’ Efagono infcritto fta alla fefta parte dell’ Efago-
no circofcritto, come 3 a 4. E perché in tutti ftanno come
le loro parti fimili 5 dunque anche un Efagono infcritto &c.
Cio che era da dimoftrare.

ConN-
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s1. Quindi poiché dhe = 3dmh, fard tutta area dell
Efagono infcritto , cioe ¢dhc = 18dmh. Cosi eflendo
dmhc = 4dmh, fard tutra I'area dell’ Efagono circofcritto,
ciod 6 dmhc = 24dmh . Pofliamo inoltre confiderare , che
il eriangolo fmg ¢ eguale a 4 triangoli dmh ;5 ed il trian-
golo fgP & eguale a 3 triangoli fmg. Dunque il triango-
lo fgP & eguale a 12 triangoli dmh ; e per una {imil ra-
gione ¢ il triang. cdh = dnh, ed il triang. dan=3 triang.
dnh. Dunque il wiangolo dan = 3 triangoli cdh; ma il
triangolo cdh ¢ = 3 triangoli dmh . Dunque il triango-
lo dan = 9dmh . Sicche il triang:olo dan 1ta all’ Efagono
d hn &c. come il triangolo fgP all’ Efagono fmg &c
cio¢ ftanno in quefta proporzione geomet. 9 . 18::12. 24

Clohy.sE G U B R 2 ALl

goni

s2. Li due triangoli prefi infieme fono ai due efa ﬁ
a

prefi infieme nella medefima ragione , che un triangolo
all’ efagono infcricto nel medefimo circolo, cioc come 1 2 2.

—————

In fatti 9 W= 12 = 21. 18 24 = 42 ::1.2. Perche poi
tanto |’ efagono, quanto il triangolo infericto fta all’ efagono
ed al triangolo circolcritto, come 3 a 4. Stard anche l'efa-
gono piu il triangolo infcritto , all’ efagono pitt il eriangolo
circofcritto, come 3 a 4 ; onde

Prame——————

9= 18=127.12%024=36:3.4.

Ff2 AR-
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ARTICOLO QUINTO.
Dell" Ettagam.
PROPOSIZIONE I
Trifexjone geometrica delf angolo al centro di detto Poligono.

L Prolungéti i lati dell” Ettagono ( Fig..7.) come fi fe-
ce quelli del sgono, il valore degli angoli di quefta Figu-

ra rifulea . _ |

0 = Gr |

Ang. ¢ po = Gr. 128 . |
0pD = Gr. 51 o é%e

ODP =Gr. 77
oDE= Gr.102

DEZ = Gr. 25

\llu \l_lO\ 3] = ~ v ECR S

Onde DEZ = 22D 202 —, oDE =g po
= 3 4 5
E perd volendo tripartire l'angolo al centro

dell’ Etragoner
fi offervi, che I"angolo 0Dp = gr. 75 — .Col centro dun~

que in D, e con qualunque apertura D p. fatto un arco di
gr. 60 (che geometricamente puo farfi)e quefto levato dall’

¢ , 3
angolo 0Dp, cio¢ da gr. 7-77}, reftano gr. 17.._1. = 51 7,
. _ ;

che viene ad effere I'angolo al centro dj yp 2 1gono.

Auno-
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Annotazione.

54. Se per avventura foffe meftieri di dividere in tre

parti eguali I'angolo alla periferia di quefto Poligono , fi 1610-,
" ti chel'angolo DEZ ¢ = 25 "_-;" , e la fua metd (EZ= 12 ';':

a cui fe fi aggiunge un angolo di gr- 30, che ¢ pure geo-
6

: : ; 6 .
metricamente poflibile , fard 30 == 12 — = 42 — valore ri-
74

7
cercato nella propo{’ca trifezione .

PERE=@:=p0:S:1.Z 1 O-N E 1L

Ee tre ordinate , una cfferiore ZD (che unifce i punti
di concor fo dei-due lati bh,po; ¢ delli due qp,ho
prodonti) e due interiori hp.bq fono cont.geom. propor.
Dico = ZD. hp.bg.

5 5. Efaminata la difpofizione della figura troviamo , che
Eb.bp::Eh.hD Eb.Eh::bp. hD

. ovvero A
Qb.bp::QT. To Qb.QT::bp.To
Ma To = hD pofta in fimile {ito.
E \ Eb. Eh

pero Qb.QT ,
medefima ragione , tra quelle quantitd, che hanno cof un
altra un medefimo rapporto ) faranno Eb. Eh:: Qb. QT 5
ma Qb = Eh; QT = EZ, perche¢ poite in {imili fici. Dun-
que Eb. Eh :: Eh.EZ. E pero - Eb.Eh.EZ. Ovyvero gio=
Vandomi(t)iuttoﬂ:o di difponere i termini. Cosi = EZ.Eh.Eb.
Dunque faranno anche - ZD.hp.bg, perche {ono paralle-
le , e comprefe nel medefimo angolo KEH. Cio ¢
dimoftrarfi.

Co N-l

$::bp.hD. Dunque ( giacche’ pafla una

he cra da

B SIS SIS e I
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CONSEGUENGZA I.

56. Le rette Dh, pb,¢Y condotta perd faranno pure tre
contin. geom. propor. perché e fono fra effe parallele, e com-

prele nel medefimo angolo KEH, e cominciano dai punti_

D, p, ¢ eltremi delle fuddette cont. geom. propor.ZD, hp,bq.
€0 N5 EGCUENZiAIL

57. Si potrebbero confeguire infinite alcre proporzionali
continue alle fuddette guidando delle altre rette intercetre
nel medefimo angolo KEH, e alternatamente parallele quan-
do alla bp, e quando alla 4g.

PRIOPOSTZTO'NE g%

Tirata bx parallela ad ho, fino alt’ incontro della
rerta GE, le vette oZ,oh (ovvero xh), xb [aranno
conin. geom. propor. , dico - oZ.oh (= xh).xb.

§8. Per preambolo a quefta Propofizione bifogna prima
crederne un’ alera 5 qual’ ¢ > che dati tre termini conti=
nui proporzionali , per elempio, EZ, Eh, Eb, il primo
fta al fecondo ( ovvero il fecondo al terzo ), come la
prima differenza tra il primo e fecondo, fta alla feconda
differenza tra il fecondo e il terzo . Sta , difli , EZ. Eh
(ovvero Eh.Eb)::Zh.hé. 1l che parmi non folo per fe
ftefla cofa vera , ma rifulea anche dalla Figura ; perché ef-
{fendo li triangoli hop, ZoD fimili abbiamo ZD.hp::0Z.0h;
dunque perché poi EZ. Eh :: ZD.hp. Seguita pure che
EZ.Eh::0Z.0h; maoZ = Zhk pofta in fimile fito 5 e per
la medefima ragione oh = hb. Dunque EZ. Eh ( ovvero
E[],Eb):: Zh.hb.

59.Sic-
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“"59. Siccome perd ZD.hp:: 0Z.0oh; cosi pure hp.bg:: xh

( parallela ad 0Z) .xb ( parallela ad oh). E Perché poi

ZD.hp::hp.bg , faranno altresi oZ. olis: 5o h. e b5 onde el
fendo oh,xh per la coftruzione eguali, perche Parallcle al-
le px,po rifpettivamente,faranno —_ oZ .oh (ovvero ach).acb.
Cio che era &c.

CONSEG U ENZA L

6o. Per la fimilitudine de’ triangoli ¢Z0,0hm (ovvero
mhx),xbn, de’ quali i lati omologhi 0%,0h (ovvero xch), xb,
ed anche ¢Z,mh,nb fi ritrovano contin. geom. proporzio”
nali, rifultano cali anche le affiffe , o fia [e bafl < co.om
(ovvero mx) . xn .

CoNSECGCUENSZA 1L

61. Dati tre termini continui proporzionali per efempio
2 6 18

= 1. 3. 9. fe fi trova una quantita 18, che fia terza pro-
porzionale alle due differenze 2 , 6 di derti termini, lag-
gregato di quefta quantitd 18 col terzo termine 9 fard un
quarto termine proporzionale alli tre dati 1.3.95 perche
le differenze di una ferie qualunque di termini contin. pro-
porzionali {ono pure continue proporzionali; e peto 1cco=
me determinate le due prime “differenze fappiamo qual de.b?
ba rifultare la terza , cosi determinati i primi tre termini
confegujamo il quarto, coll’ aggiungere la terza differenza
al terzo termine . Quindi nella Figura efflendo delli tre ter-
mini =: EZ.Eh.Eb le differenze Zh , hb, ovvero Zo; ohs
ed effendo pure per quefta Propofizione - Zo.oh.xb; per-
cid fard = EZ. Eh.Eb. Eb +xb. Ma la retta condofta da
9 per d in Y eflendo terza proporzionale delle due hD,bp,

fifla pure nella retta HE una terza proporzionale EY alle due
‘ ante-
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antecedenti Eh; Eb 5 onde =3 EZ.Eh.Eb.EY ; e quindi de-
termina nel medefimo tempo la HY eguale ad xb.

C 0:Nis Bog -FoEmaaat LT

62. Perche poi hD, hp fono eguali, perché oppofte ad
angoli eguali del triangolo ifofcele Dhp, percic Zh = hb,
cio¢ Zb, che per effer in fimile fito & eguale ad hD, fara
anche eguale ad hp; come non altrimenti fara hb+bY=bg,
cioé che -di due ordinate condotte mell’ area di un 7gono
da angolo ad angolo, la minore ¢ eguale all’ aggregato
della prima Pil\l la feconda differenza . La maggiore € egua-
le all’ aggregato della feconda piu la terza differenza del-
le quattro proporzionali {fudderte.

PROPOSIZIONE 1IV.

Delle tre proporzionali EZ,Eh,Eb, /a prima differenza
fta alla feconda , come tutte due le differenze alla
maggior ordinata . Stanno Zh.hb::Zb. bq.

63. Effendo le ho,bp parall. {ard zh.ho=2 hb::Zb.bp= bq.

Amnorazione.

" 64. E perché hb =+ bY (num. 62 ) = bg feguita che la
prima differenza fta alla feconda , come la fomma della pri-
ma e feconda fta alla fomma della feconda e terza , la

qual fomma ¢ hb = 0Y.

PRO:
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PR O PO:SLZLONE V.

Le tre proporzionali EZ, Eh, Eb fono tali, che il primo
termine ¢ a tutte due le differenze , come turte due dette
differenze alla feconda differenza. Dico che = EZ. Zb. hb.
Secondo. 1l primo revmine ¢ a turle due le differenze,
come Ja fomma del [econdo ¢ terRo termine a detto 1e7-

20 termine. Cio¢ EZ.Zb:: Eb+=Eh (= EI—I). Eb.

65. Per difporfi a ricevere la prefente Propofizione bi-
fogna prima provare , che una retta menata da T ad’ M
{ia eguale a TQ. Il che ¢ certiflimo; perche {oteratto L'an-

,golo ToM (= gr.128 ..;—) da gr. 180, valore totale degli
angoli del triangolo ToM, reftano gr. 5t %", meta de’ qua-

li, cioe gr. 25 72- ¢ il walore dell’ angolo TMo. Ma que-

fto per la prima Propofizione ¢ pur valore dell’angolo TQo,
ovvero DEZ , che ¢ lo fteflo; dunque i lati MT, TQ del
triangolo MTQ, perché oppoﬁ:i ad angoli eguali, faranno
parimenti eguali. x4
66. Cio premeflo ecco una nuova analogia oh. hp:: oT.Tl\t‘l;
ma oh = hb; ed hp (n.62)=Zb= OT,perché pofte in
fimili fiti; come anche TM = EZ. Dunque {oftituendo queﬁl
valori a quelli, rifulea == hb. Zb.EZ; ovvero ~= EZ.Zb. hb.
Cid che era la prima parte da dimoftrarfi. ‘
Inalrre oT. TM :: oF. FV; e perché oT = bZ; TM = ZE5
Eb = oF; FV = EH, avviene che 4Z.ZE :: Eb _EH. Ovve-
ro EZ.Zb :: EH. Eb. E per eflere EH = Eb - Eb rifulta

per fine EZ, Zb :: Eb =+ Eh. Eb. Cio che era I'alua parte

G Anno-

o
o
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Annotazione .

67. Ben f{i fcorge, che quando foffe poffibile la precifa
divifione geometrica di una data retta EHin b,ed h,co-
me efige la figura, farebbe rifolto il problema della defcri-
zione geometrica dell’ 7gono; giacche avreflimo poi due
differenti maniere di ftabilire la giulta pofizione della retta
KE rifpetto ad EH, per formare un triangolo ilofcele gEb,
ovvero KEH, del quale gli angoli alla bale foffero cialcu-
no tripli dell’ angelo al vertice, in che confifte appunto
tutta la difficoltd di quefta deferizione. Imperocche data che
fofle la EH divifa in & ed h,come fi ¢ detio, e (relativa-
mente alle due differenti maniere, che {1 tennero (n.31,32)
per la defcrizione del ggone).fofle dalla mera di 4h tira-
ta verfo ¢ una perpendicolare indeterminata; la retra poi
condotta da E per il punto ¢, dove la perpendicolare s'in-
terfecafle con un arco fatto col centro in E, ed apertura Eb,
definirebbe il triangolo 6Eq , che farebbe il propofto . O
pure data la medefima rerta EH divifa, come fi diffe, in
b ed h, baftarebbe ( per eflere H = HK , ed E& = bK)
tirare una retta da E al punto K d’interfezione di due ar-
chi: uno col centro in H, ed apertura Hb; I'altro col cen-
tro in b, ed apertura bE; perché K EH farebbe pur anche
il propofto triangolo. Dunque fe fi poteflero, trovare geome-
tricamente tre termini proporzionali tali = EZ. Eh. Eb, che

Parim'cnti' rifaltafle << EZ.Zb.hb; ed anche EZ.Zb::Eb -+ Eh
(5 EH).Eb. E che percio il problema riftrecro da quefte
condizioni diventafle determinato, cioe che li tre termini
Proporzionali' non poteflero accadere in niun’ altra ragiome
differente di quella che concerne alla figura , farebbe data
la divifione detla retta EH in b ed h, come {i richiede, ¢ la
defcrizione dell’ Ettagono rifolta.

Ma
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Ma quefto ¢ un affare, che non dobbiamo forfe afpet-
tarfi , che fia cosi prefto {pedito, e che lufinga tuctavia al- i
cuni , perché non ¢ ancora ftato dimoftrato impoflibile . i
Ragione per vero dire , che prova abbaftanza quanto a i
torto fi biafimino anche quelli, che procurano la quadra- L
tura del circolo, o la trifezione dell” angolo, pur che lo
facciano in modo , che non perdano troppo di vifta le al- 1
tre pit acceflibili {peculazioni . In fatti avrebbefi mai in ;ﬁ
Geometria fatta la {coperta di due Teoremi cosi importan-
ti, come quelli che in un tratto di penna ha dimoltrato
il Chiariffimo Francefco Zanotti (1) circa alle figure circo- 1
{critte al Circolo , ed alla Sfera, {e {gomentato dalle diffi- 3'5;
coltd, onde parevano circonvallati, non ci avelle penfato? 1B
Da Archimede fino a noi un fol Geometra entrato in que= |
fto campo aveva meflo la falce ad una fpica, ma era a |
Zanotti rifervato di mieterlo. Cosi fogliono andare le cole,
e le belle {i ritrovano di raro, non perché fiano rare, ma
perche per lo pit fi cercano per le vie difficili , quando_di
raro furono trovate belle, che non foflero anche facili. Un
celebre Francefe (2 ) egualmente dotto e faceto non dubira,
che non s abbiano un di a veder gli uomini 2 volare per
P'aria, come gli uccelli. Cio che ie ficcome non ardirei di |
affermatlo, cosi non farei tanto avverfo a quefto fatto , che f
condannafli colui , che tentafle di rendere alla {ocietd un
cosl importante fervigio 5 maflime quando con feliciflimo
fucceffo furono gid vilti come Cigni (3) a nuotare ne’ fiti i
pitt difficili del Danubio. Ma torniamo a propofito- it
G g2 PRO- :

(1) Lettera ftampata in Firenze  rité ce w'a pas éré un ol daigle , & il
'anno 1729. en a quelque fois coiité a c€S nowveanx
(2) M. de Fontanelle. Entr. fur la  opffeaux unbras on une jambe 5 Mars en-
pluralité des Mondes. Second. foire. On com- fin cela ne reprefente encore > 946 o Pri-
 mence deja avoler un peu s pluficurs per-  micres planches, que Lot @ mifes [ur L
fonnes differentes ont trouwé le fecret de  Uean, & quiont éxé le commencement de "'7.

\

3w A . : /
sajufter des atles, qui les fouticnnent en  la navigation.... 7’ art de woler 1e fait

Pair, de leur donner du mowvement ,&  encore, que-de naitre, il Je perfetionnera, | ‘
de paffer par deffus des rivieres , ou de & quelque jour on ira jufque @ la Lune: i
woler 'd” un clocher a un anire. A lave- (3) Atti di Lipfia 1691-P2%:37- ‘_'
|
i
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PER-O PuOes 22 O: N BeoVL L

1) rettangolo del [ato del 7gono nella futtenfa a due lati
¢ eguale af vertang. della [urtenfa a tre moltiplicata in
Zh , ovvero bS differenza del primo termine EZ al
fecondo Eb . Diciam breve bhp = Sbq.

¢8. Abbiamo gid (n.63 ) dimoftrato, che Zh.hb::Zb.bg .
Ma Zh = Sb; Zb= hp; onde $b.hb :: hp. byg. Dunque
61’11)::: Sbq . Cio che &ec.

Co“N'Ss B GUE'N Z A,

69. Dunque anche le fole meta bhm = Sbau. Ora effen-
do Gd. d¢:: Gb. bn, legue che d¢r x Gb = Gd X bn; ma
dt x Gb=bhm, perché ficcome nel rettangolo bhm tut-
to il lato bh ¢ ftato moltiplicato per la meta di hp; cost
per contrario nel rettangolo d# X Gb ¢ moltiplicato turro
hp =hD=Gb per la meti del lato bh = ds. Una fimil
cofa dite del rettangolo Gd % b rifpetto al rettangolo Sba.
Sono dunque dzX Gb, ovvero Gd x bn=bhm, ovvero Shn,
Dunque tutto il rectangolo bhp, ovvero Sbq a quello egua-
le fta al rettangolo dex Gb , ovvero Gd x bn ad effo egua-

le, come 2 a 1.

P RSO PRSI 2i @R ES YL

1/ vetrang. delle a[ﬁg’e [pettanti alla minima ordinara vd
fta al rettang. della terza diffevenza nella prima differenza
delle quattro proporzionali EZ,Eh, Eb,EY, come 1 a 4.
Diro pin chiaro cosi: rto.YbS i 1.4.

7o. Effendo - Y. bh.hZ; come pure =: 770.0h (= bh).om.
{aran-
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{aranno v 0.Yb :: hZ.om ; e pero il rettangolo rom = Y5S,
1% g
perche 6S —hZ . Ma il rettang. ¥zo fta al rettang. rom,

come ¢d ad oh; e I_J {ta ad ohz in ragion duplicata del-
le radici zd ad oh ; ed inolire ¢d.oh :: 1.2 . Dunque

——),  SE—— ),

td ool GiL.d Sicche rto.rom:: 1.4 ¢ fof’cirp\endo
YbS ad rom ritula finalmente 770.YbS::1.4. ClO che
era &c.

CONSEGUENZA.

71. Perché(n.61)bx= bY; 0Z = bS; fard il rettangolo
bx x 0Z=YbS. Dunque rto.bxx0Z:: 1.4- P§f\13 iRre
defima ragione eflendo anche Yb 3¢ hZ = YbS lara anco-
fa. rio.XhdehZ3::5.4:

PR P OB EZ: A INE: :NVilk

Primo. Le vette QT , TN, NV fono tre lati di un 14Z070.

Secondo. Le vette QT , TM,MA fono tre lati di un 72010 .

Terzo. Ma di un 7g0no infevirto entro un circolo, che paf-
[a Ce. come fi propofe anche nel 5gomo.

72. Le rette QT, TN, NV fono eguali , perche fi ¢ gid
(n. 65 ) dimoftrato, che TM = TQ. Onde anche TN po-
fta in fimile fito ¢ eguale a TQ, ad NV &c. In {econdo
luogo effendo gli angoli di qualunque trapezio QTNYV pre-
fi infieme eguali a quattro retti; ed effendo pure gli angoli
TQV, NVQ_eguali, come anche QTN eguale TNV ; L'an-

golo QTN fara complimento dell’ angolo TQV ad vn femi-
circolo. Ma Pangolo TQV (= DEZ} ¢ (n.'53 )ca imn 27—,

s N\ . i ;
quali pero fottratti da gr. 180, reftano gr. 54— valore

dell’
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delP angOIO QTN, Ma gr. 154 % ¢ appunto il valore

dell’ angolo alla periferia di un 14gono. Dunque QTN,
ovvero TNV fono angoli alla periferia di un r4gono; e
quindi le rette QT, TN, NV fono tre lati di eflo Poligo-
no. Cio che era la prima parte &c.

73..1I. Le rette poi QT,TM, MA primieramente f{ono,
come gia difli, (n. 65 ) eguali . Secondariamente effendo
il triangolo QTM, ovvero TMA ifofcele coi lati QT,TM,
ovvero TM, MA eguali, gli angoli a detti lati oppofti fa-
ranno parimenti eguali . Sottratti dunque TQM += QMT
dalla fomma di tueti gli angoli del triangolo QTM ; cioe

fottrattq_ gr.2y ...5.. =2y -2- = gL 51 2. da gr. 180, il refi-
Z 7 7

dao gr. 128 % fara il valore dell angolo QTM , ovvero

7

TMA . Ma per la prima di quefto Articolo quefto ¢ ap-
punto il valore dell’ angolo alla periferia di un 7gono.
Dunque gli angoli QTM,TMA fono angoli alla periferia
di un 7gono ; e percio le rette QT, TM, MA fono &c.
Cio che era la feconda parte da dimoftrare.

74. HI. La prova poi dell’ ultima parte , ficcome ¢ la
medefima, che fu addotta (n. 47.) per il sgono , cosi a

quella mi rimetto.
ARTICOLO SESTO.
- Dell* Ottogono-.
PROPOSTZ IO NE 1

Trifezione geometrica dell’ angolo al centro di detto Poligono.

25. Prodotti i lati dell’ 8gono ( Fig.8.) fino all'interfe-
zione
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zione ultima poflibile, gli angoli della Figura rifultano, co-
me ﬁegue:

Ang. MNB = Gr. 135§
BNT
PEN
BTN
BTE

gg
$ = Grogy = 3

$ = Gr. 90

; NB
BNT BTN ; BTE MN

Sl !

Onde PEN = = ;

3
Qe S . i detto
Volendo percio tripartire il 45 angolo al centro (i: Siiro-
Poligono fi fortragga dell’ angolo PEN = gr- 4§ il Kdus
to di gr. 30, pollibile geometricamente, che 1

i rebbe
grery fara I angolo ricercato , angolo, che f1 oteet
, ' io¢ dividendo detri gr. 3°© pet
anche pet alera maniera, cloe diviaen g

\
meta .

i 2 e

Annotazione L.

+6. Brilla in un tratro la trifezione dell’ angIO'dﬁljBé
ovvero FGP alla Perifcria dell’ 8gono ; perchc guI; P
recte GN, GD, quefte dividerebbero I angolo FGP 1 .
I s N A ’1
parti cialcuna eguale a gr. 45 = 3 ThoieE gli ango
1 1l
PGN , NGD, DGF farebbero eguali cialcuno a gr 4-5(; |
che & manifefto , perché fono tutti angoli, che avep

: i : o {u archi
vertice nel punto G della circonferenza , infifton o

eguali PBN, NMD , DQE; ed eflendo cialcuno di qé it
archi fotrefo da due lati dell’ 8gono, ciafcun arco

e O SIS oy s i cen-
gl 45 == 45 = 90) equmd’t', poxchc gh angoh al

ro fono doppj degli angoli alla Eerifcri.a , detti ‘ango lj'a 7
la periferia PGN, NGD, DGF lono cialcuno-di gt *

Anno-
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Annotazione 11.

27. E’ qui degno d’offervazione , che I'angolo al centro
di quefto Poligono ¢ una terza parte dell’ angolo alla fua
periferia s ¢ pero I'angolo al centro di un 8gono ¢ me-
dio proporzionale tra un terzo di detto angolo al centro,
¢ I"angolo intiero alla periferia. Coficché 15.45:: 45.1375;
OVVero == 1§5.45.335.

PR O POS 171 0NE I

Le tre ordinate, woa efteviore RT (che unifce i pun-
i di concorfo dei duc lati GP , NB; e delli due
MN, PB prodotti ), ¢ due interiovi PN, GM fono
cont. geom. propor. Dico == RT.PN.GM.

58. Menata la retta'GN abbiamo EG.EP::GN.PT; ma
perché (n. 76) fi fece vedere, che I'angolo PGN = ar. 45,
e pero ( n. 75 ) eguale all’angolo PEN , quindi anche i la-
ti NE, GN a quelli oppofti faranno eguali. Inolere ¢
NE#= PE poﬂ'a in {imile fito. Dunque anche GN = PE,
Ora foftituendo quefto PE ad NG rifulta EG. EP :: EP ., PT.
Ma per quella medefima ragione che ¢ PE= NG, ¢ an-
che PT = RE. E percio foftituendo RE a PT, wiene
poi EG - EP ::EP.ER, cio¢ =t EG. EP. ER . Ovvero con-
vertendo = ER.EP. EG. :

-9. Ma le ordinate RT , PN, GM, perche cadono dai
punti medefimi R , P, G delle proporzionali medefime ; e
fono chiufe nel medefimo angolo HEK faranno nella me-
defima propor. che fono anche quelle. Onde =z RT.PN.GM.
Cid che era da dimoftrarfi; e che fatta la coftruzione d’ in-
torno a quattro lati, abbiamo fimilmente dimoftrato nel
7g0N0 «

Con-
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CoNsEGUENZA L

80. Hanno qui luogo le confeguenze appartenenﬁ alla
{econda Propofizione dell’ 7gono . Imperocche le Parallele
TP, NG, ed MY, che paffa per F, fono pure contin. geom.
proporzionali 5 e ficcome ivi la ¢Y, cosi qui la MY definifce
nella EH un punto Y tale, che faranno =: ER.EP.EG.EY.

G3'0 N SEC OENZ A LE

81. Menata Gx parallela a PB {ino all’ incontro dell’ afle
EQ, che pafla per il centro C, accade che - BR.BP.xG ;
verificandoft in appreflo in quefta figura, quanto fi efpole
nella terza Propofizione del {uddetto 7gono ; con gutte tre
le Confeguenze ivi dedotte.

C 0 N 5:EyGsU; EoNiZe Agaddds

82. Reftringendomi folo a ricordare. 1. Che nel cafo del!’
8gono , RG in vece di effer eguale all ordinata PN, come
{uccede nell'zgono, fi ritrova folo eguale a PT; ¢ cosi PY,in
vece di effer eguale alla maggior ordinata GM, come 1V1
accade , qui fi ritrova eguale ad NG. Secondo, ¢ da cliet-
vate , che una retta YZ menata da Y parallela a GM pal-
fard per il punto Q, e {ard quarta proporzionale alle altre
tre. Mentre benche pafli YZ per Q, nonoftante refta pa-
rallela ad MG, cio¢ I'angoloGYZ {i manticne tuccavia egua-

le all’ angolo EGM = gr. 67 -:— ; perche eflendo YM paral-

lela ad NG, I'angolo GYF fard = EGN = gr. 455 ma nel
triangolo YGF anche I'angolo FGY ¢ = gr. 45" Banguc
anche i lati FG,FY oppotti ad angoli eguali {aran10 B
li, ed il triangolo ifofcele . Ora perché FY — FG, percio
H h fara
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{ara anche = FQ; ed il triangolo YFQ_ fara pure ifofcele ;
di cui I'angolo YFQ fari per la coftruzione compofto di
un retto YFA (= gr. 90 ) - AFQ (= LFG al vertice op-
pofto =t gr. 45 ) fara, difli, = gr.9o == 45 = gr. 1355 qua-
li detratti da gr. 180, che ¢ I'importare di tutti gli angoli

del triango]o {fuddetto YPQ salarar e 22 {" meta del refi-

duo 47, valpre dell’ angolo\FYQ; quale aggiunto all’ an-
golo GYF eguale, come fi ¢ dettoy ¢ gr. 45, rilultara I'an-
. I : :
golo intiero GYQ = 22 S 45 = 67 f—- valore dell’an-
golo EGM . Siccome poi la YZ ¢ menata dal punto Y, e
che TP, NG, MY fono tre contin. geom. proporzionali ;
cost effa YZ fard pure terza proporz. alle NP ,MG; e fara
quarta a tutte tre TR, NP, MG, giacche {ono anche compre-
{e tutte nel medefimo angolo HEK. Onde -: TR.NP.MG.ZY.

C 0 N' s 8o EoNT A ol Y,

83. Una retra ga menata per A parallela alla fuddetta
MG, e comprefa nel medelimo angolo HEK fard un’alera
contin. proporzionale alle f{uddetce . Perché effendo (n.738)
PT = ER, indi perché PT=RG pofta in fimile fito, fa-
i ER = RG, ¢ per(\) ER. EG:: 1.2 ; ed effendo pu-
re ER.EG::RT.GM; quindi RT.GM::1.2. E pero cosi
{ard anche EG.Ea:: 1.2 5 imperocché effendo per il fup-
pofto aA parallela ad MG, ed MA parallela a Ga per la
coftruzione, viene Ga = MA = GA ; ma GA = EG pofta
in fimile fito. Onde f{iccome EG. EG = GA :: 1.2 ; cosi del
pari fard EG.EG % Ga:: 1.2. Dunque anche GM.ag::1.2;
dunque - RT.GM.ag. Laonde eflendo PN media propor-
zionale traRT, ed MG, ed eflendo poi YZ quarta proporzio-
nale alle tre TR, NP, MG, anche detta YZ {ara media pro-
porzionale traGM, ed ag; ¢ pero = TR,NP.MG..AZY.ga.

1no-
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Annotazione.

$4. Bench¢ nella prova di quefta feconda Propofizione
non mi fia fervito del metodo praticato nella dimoftrazio-
ne della feconda Propofizione dell’ Articolo antecedente , che
¢ precifamente I iftefla , avrei nonoltante potuto farlo recta-
mente , fenza né meno introdurre nella coftruzione una li-
nea di pia. Di che ciafcuno, come vuole , puo farne da fe
I efperimento. '

PROPOSIZIONE IIL

La differenza , cbe paffa tra il quadraro di una fﬂm’”ﬁf
a due lati, ¢ quello della furrenfa a quativo (che ¢
diametro del circolo circoferitto all’ 8gono ) ¢ eguale
a due quadrati del lato GP pin due restangoli GPR.-

et 2, —— ), ———c 2, i
Dico PN =GM — 2GP — 2GPR. Secondarid~

mente dico, che PN . GM ::1.2.

85. Effendo I’angolo PRN retto, troviamo per la 47.

d&’Euclide Lib. 1., che E:Tzz -I;Ez-q- -1;T—Rz . Ed effendo, per

s— Y, a—

la quarta Lib. I, NR = NB = BR == 2NBR;

quindi PN = PR - NB =+ BR =+ 2NBR.

E perchéi PR + BR = PB.= GP; ed NB = GF:
— 2 s
ed NBR = GPR, percio rifulta * PN = 2GP -P_ZGPR'

p——
$6. Andiamo adeffo in cerca del valore di GM - LF}OH-
Hh 2
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de effendo I'angolo GNM retto per la coftruzione , fard

ats e — —2,

(;M2 — MN == NG ; ma perché ¢ parimenti retto l’ango*
lo GNE , e che (n. 78) GN = NE, il prodotto di tutca
Ja GE nella fua meta definita dalla perpendicolare NR ; ciog,
per la 2. lib. IL. Eucl. , il rettangolo GER riiolea eguale ad

s ), o

w3 % 2
NG. E percio GM = MN ==GER .Secondariamente avviene

— T,

M m——
che GER = GR = RE, cio¢ (perch¢ GR = RE ) GER = 2GR.
E per quefto GM — MN - zC_ilz.. Ora, per la 4. lib. IL

Eucl., -(:}T’\ = GP - PR = 2GPR . Dunque

o—— 2, — 2 T

E_Mz = MN a4 2GP «4 2PR + 4GPR . Ed eflendo poi
:{/FNZ = EI_’.: ed anche :..BE L':*_. E%n[-;1 finalmente rifulta

*a—\/{.z;—-_, 4.—51_11-»- 4 GPR ; dal qual valere {ottraendo ora
* ﬁ;}z= ,_-a: + 2GPR refta la differ. tra detei due quadrati

amscammm

. 4= 2GP 4= 2GPR. Onde concludo per ultimo, che

PNz: GM — 2GP — 2GPR. Cio che era da dimoftrarfi
nella prima parte, e che farebbe rifultato in un tratto per
alira via piu fpedita , fe avefli aggiunto alla figura due
rette, tralalciate per non confonderla.

g87. Come che poi la feconda parte di quefta Propofi-
zione rifulti dal folo valore de” quadrati fudderti, turtavia
la fi puo preftamente dimoftrare anche cosi. Poiche (n.83)
ER . EG :: 1.2 , abbiamo anche RT.GM:: 1.2 ; ma

;&TL, (?}EL::RT-GM. Dunque PN.GM ‘ 1.2. Che era lalira

D . =
partee CoN-

i
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C oM SEIC U E/N Z &

88. Quindi feguita, che RT X GM . PN x YZ::1.2

——, bty S
Come parimenti QB (= P»n ). QcB (= Gc ) 1.2, &

SR OPO:S1Z 10 NE Y.

1! vettangolo della differenza YG nella futtenfs &
guattro lati GM ¢ doppio del vertang. della dif-

ferenza GP “(lato del poligono ) nella  futrenfa PN
a dne lati . Dico YGM = 2GPN.

89. Poiché ( num. 80) ER.EP :: EG. EY fono anche
le differenze RP. PG :: PG.GY ; e componendo abbiamo
RP.RP+PG:: PG.PG+GY; cioé¢ RP.RG :: PG.PY ; ed ef-
{endo pure per il luogo citato RP = LG.RG="PT;PY= CfN’
viene queft’ alcra analogia LG. PT :: PG.GN. E pero il
rettang. GPT = rettang. LGN . Perché poi PN, GM fonc\;
nella medefima ragione di PT ad NG ; {oltituendo pel;cio
da una parte dell’ equazione PN in vece di PT, ¢ dall’ al-
tra parte GM in vece di NG, fara pure GPN = LGM.

Effendo ora ficcome =3 ER:EP.EG ;. cost le differenze
-2 RP.PG.GY . E perche il terzo termine EG ¢ per la
coftruzione doppio del primo termine ER , cosi la terza
differenza GY ¢ doppia della prima differenza RP, OV¥E

r0LG, cui ¢ eguale. Sard percio rettang. YGM = 2 LGM ;.

e.gerché GPN = LGM, fara per fine YGM = »GPN.
Cio che era da dimoftrarfi.

©C 0N SE GUENZ A L

90, DPerché fono =z ER.EP.EG.EY. Egq. ordinate nella
me-
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medeima proporzione, che < RT.PN.GM. YZ.ag ; per-
cio ficcome il rettang. YGM accade che fia eguale a due ret-
tangoli GPN. Cos! {ard GPN = 2PRT ; aYZ = YGM.
Onde in fomma {uppofto il primo rettangolo PRT = 1,
faras GPN = 23 YGM = 4; aYZ = 8 &c.

CorN ssr.c U Noa-. IL

o1. Effendo per la coftruzione divifa la HP per meta
in L, ficcome moftrammo ( n. 83 ) che la EG pofta in fi-
mile fito ¢ divifa per mewd in R, e rifultando dal n. 75
che LY = LG} quindi anche HY = GP ; e percié tucta la

—— — D,
retta EH = 3GP +~ 4PR . Onde HE = 17GP =+ 24GPR.
Quefta efpreflione fomminiftra il mezzo di comparare de-
gli aleri piani {pettanti alla Figura.

P R QPO S FZ T O TRV,

Le rette HG , GN, NV fono tre lati di un 8gone
. g b . SLLS . % CGH
ordinaro in un circolo , di cui il vaggio ¢ = Sk

92. Le rette HG, GN, NV fono in primo luogo eguali
per la coftruzione , e per il n. 78 . L’ angolo poi HGN,
ovvero GNV ¢ eguale all’ angolo HGE = FGN , cioe¢ all’
angalo PEN (= gr.45 )+ BTN (= 90) in tutto = gr.135
valore appunto dell’ angolo alla periferia di un 8gono .
Secondariamente ficcome fta il lato GP al raggio c¢G, cosi
& il lato HG ad una quarta proporzionale , raggio del

circolo circoleritto a detto 8gono HGNV &c. Onde: detto

cGH

raggio rifulta , quale fi propofe = €r Cio che erail

tuto , che dovevaft dimoftrare.

ARTI-

e .
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Dell’ Eunneagono.
PROP O SELILIONE"L
Valore degli angoli dell’ Enneagono.
o3. 11 valore degli angoli ( Fig. 10. Tav. 30.) formati

dai lati di un 9gono, che prodotti §’ inter{eccano recipro-
camente rifulta cosi:

Ang. De o = gr. 140
360
g (o) =1 gr. P oy i -;-—
eqo = gr. 100
eqgN = gr. 80
gNQ = gr. 60
gNE = gr 120
DEEA =—r 90
OndeNEA= 152 = A e eg N e 90 _9_1_\]_].2-:_2-52.
2 3 4 5 6 7

E quindi troviamo , che nei fuddetti valori quefto Poligo-

\

no non ammette la trifezione geometrica dell’ angolo » n¢
al centro, ne alla periferia .

PR O P08\ d-O N E: 4K

Le tre ovdinate una efteriore mQ ( che unifce i punti di

concor /o di un laro nD e di una [urtenfa a due lati Bes
poi di un_altro lato GB, ed un’ altra jwrmﬁt a due la-
ti-Do )y e due interiori BD, Gn fono contin. §eom:
proporzionali. Dico = mQ. BD. Gn.

9.4: Coftrutta la Figura come le antecedenti , rilevall che
7 - 6.
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EG.GD:3EB. BO! ; EG..EBi:GD i BQ:
RG.GD::Rd.de SIEED RG.Rd::GD.de
Ma effendo BQ = de¢ pofta in fimile fico , quindi
Il:i(é 1;7{3 } :; GD. BQ.; e pero-EG EB%: RG. Rd
Ma EB = RG per la coftruzione ; ed Rd = Em, {fuppofto
il punto m determinato da upa retta menata per Do, fic-
come il punto d ¢ determinato dﬂa una retta menata per ¢B
pofta in fimile {ito . Dunque foftituendo quefte a quelle
nafce < EG. EB. Em. Dunque fenz’ altro = Gn.BD.m Q.
Ovvero ~ mQ_.BD . GN. perché fono parallele , e compre-
{c nel medefimo angolo. Cio che era da dimoftrarfi.

€ 0 N:S E G urE:Ntz. Adl

95. Quindi fono continue geom. proporzionali anche le

= QB.DG.#ny, ed anche le == wQ.BD.Gn.ys. Come

aItL’OVC ﬁ ¢ notato in {imili circoftanze.
C'o M scie U E~N.Z.A ‘1L

96. Se folle condotta una retta da N ad I, in f{imil
modo provatebbefi, che quefta taglia la EV in un tal punto
per efempio x, che EA . Ex:: Em.EB. ovvero EB. EG.
Onde calando da detto punto x una parallela alle foprad-
dette ordinate Gn. BD &c. la qual fofle comprefa nel me-
defimo angolo VEK , ‘verrebbe parimenti Gn.BD :: detta
parallela condotta per x. AN,

PAR: ONPrOissr 2 OF N T 1L

GB fla ad AB, come GA ad AE, come EG ad EV,
cioc GB. AB:: GA . AE:: EG. EV.

97. Anche quefta Propofizione {i deduce facilmente dalla
coftru-
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coftruzione della Figura , perché primo EG.Gn:: EV.VK;
ma Gn = GD pofta in fimile fito , e quefta GD = GA,
perché I'angolo GAD eflendo eguale all’angolo gnQ= gr.60,
¢ effo 'pure = gr. 60, angolo alla periferia di un wian-
golo equilatero. Onde eflendo poi anche AG, AD eguali,
viene GD = GA, e pero anche Gn eguale al medefimo GA.
Cosi VK effendo eguale ad RE pofta in fimile fito,ed eflen-
do I’angolo RAE = gr. 60, fono i lati AR ;RE,EA egua-
li , onde ¢ VK = AE; e percio la fuddetra proporzione
fi trafmuta in quefta EG.GA :: EV.EA; ovvero
* GALAE = EG:EVuon :

98. Secondariamente abbiamo 0B Be:: oF. FZ 5 ma
0B = GB; Be = BA; perché BA = Ae, e |'ang. BAe= gl 60-
Cosi oF = GA pofta in fimile fito ; ed FZ= AE , impe-
rocché da gr. 180 fomma di tueti gli angoli del eriangolo
FoZ tolto via 'angolo FoZ = gr. 140 angolo alla perife-
ria- di un> 9gono ;-refta’ gr. 40, meta de’ quali gr.20 vie-
ne ad effere il valore dell’ angolo FZo; ma quelto € pur’
valore dell’ angolo FTZ , ovvero AEN pofto in ﬁmil.e-\ﬁtf),
e per la prima Propofizione = gr. 20 . . Eflendo percio 1n
queﬁ’ altro triangolo FTZ gli angoli FTZ, TZF eguaslit,-an-
che i lati TF, FZ ad efli oppofti faranno eguali’ E per-
ch¢ AE & pofto ‘in fimile fito di FT fara anche ad effo egua~
le, fara dunque eguale anche ad FZ. Softituendo dunque
nella: proporzione ‘quefti valori rifulta * GB.BA :: GA.AE.
Onde poiche avemmo poco fa * GA. AE:: EG.EY - Ora
finalmente troviamo GB.BA:: GA.AE :: EG. EV. Cio che
era &c. ;
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PROPOSIZIONE IV.

Cosi fla aG a GB, come aB a BD, come aA ad AE.
| Cio¢ aG.GB::aB.BD::aA. AE.

99. A prima vifta la Figura ci di go.0¢::¢B.BD:: gF. FH.
Ma incontriamo quefte eguaglianze go = aG; o¢ = GB;
gB = aB; gF =t aA; perche pofte ciafcuna in fimili fici del-
la Figura ; ed ¢ pure FH = AE , perché FH = FZ pofta in
{imile fito, e che per la ragione addotta nell’ antecedente &
eguale ad AE .: Dunque prefi in ifcambio quefti valori
4G.GB ::aB.BD:: aA . AE. Cio che era &c.

CoNSEGTUENZA

r00. Menata una retta da A ad E, potrebbefi quefta fo-
(icuire in vece del termine aA perche {ono eguali. So-

no poi eguali, perche dal triangolo ABF fotrratto I'angolo
ABE= Deo= (n.93) gr. 140, la meta 20 del refiduo 40
(giacché FB,BA fono eguali ) fara il valore dell’angolo AFB,
a cui fe fi aggiunge 'angolo BEa = QNyg pofto in fimile
{ito', e per il num. fuddetto = gr. 60, fara la fomma di
detti angoli AFB #=BFa, ciot AFa'= 20 = 6o = 80; ma
FaA = egN pofto in fimile fito, e per il luogo {opracita-
to = gr. 80. Dunque giacché AFa; AdF fono eguali, anche
i lati A a,AF a detti angoli oppofti {aranno eguali, com’ era
Propoi’co.

PR OPOSIZIONE: V.

Cosi fta SB ad SA , come BG ad AB.

1o1. Dalla coftruzione della Figura {i ricava che gui-
data
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data AN fianogo.oe::gA . ANS ovvero go. gA o€ AN.
Ma go = SB; gA = SA; oe = BG, per eflere poﬂie ciaf-
cuna in fiti fimili; ed AN = BA, perche eflendo AN pa-
rallela ad So, ed oppofta al medefimo angolo ABI\Q: fic-
come So ¢ per la coftruzione eguale ad SB, cosi AN ¢ egua-
le ad AB. Fatta dunque la foftituzione di quelte quantita
a quelle, la {uddetta proporz. fi cralmuta cosi SB.SA :BG: BA.
Cio che era &c. ;

PROPOSIZIONE VLI

Primo. Le rette TF, FH , HM fono tve lari di #n 1 $gono

Secondo. Le rette TF,FZ,ZY fono tre lati di un 980n0-
inferirto entro un circolo , che paffa pel centro c del
9gono interiore oBG &’c.

Terzo . ¢ tiene il proprio nella periferia dellefter. TRE O

parte di que&a

102. La prova della prima e {econda .
coli ante-

Propofizione ¢ la medefima che fi uso negli Arti x
cedenti. Circa poi alla terza parte bafta offervare, che 1 a;
di q“el 9gono TR ,RE,EY &c. fono egnali ai {ati TE.FZ sZ

di quefto.Onde dobbiamo pure aferire, che rifultino €872
li anche i raggi de’ circoli circofcritti a detti ggonts
di ficcome quefto paffa con la fua circonferenz
tro di quello,, cosi quello reciprocamente deve
paffare pel centro di quefto . E tanto bafti pe
prova di quanto era’ propofto.

e quin-
§ Pel cen-
con la fua
¢ Ja intiera
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Del Decagono.
PROPOSIZIONE I
-Triﬁezg'one geomesrica dell’ angolo al centro di effo Poligono.

103. Prodotti i lati di quefto Poligono farebbero ancora
an’ interfezione, come (Fig. 12, Tuv.30.) la fanno i due la-
ti AF,MBin S, e li due TA,BD in V, ma ne verreb-
be poi un rogono interrotto, e folo rifultante da due dif-
ferenti sgoni intrecciati infieme ad eguali diftanze. Inol-
tre non farebbero né men nuovi nella Figura gli angoli,
che ne verrebbero di piti; perché uno LSX, oyvero LVI
¢ =t gr. 36 = DBQ, che gii abbiamo anche lafciando la
Figura cosi; I altro aXS, ovvero mLV = gr. 108. & pure
eguale all"angolo BQD, come or ora ‘offerviamo.

Ang. ' MBD "= ori 144

?EBS%} = gr 36 = %%O

553 it i

El%}}g ? A |
Onde XSL = ~—= ._:EQX:QXE =BQD;aXS= Mib .

E perché abbiamo gii (n.20 ) veduto, come fi confegui-
{ca geometricamente ’angolo = gr. 24, la {ua merd 12

6
Gl =i1o eguale ad un terzo dell” angolo al centro del

102000 cioe eguale_a.ll.’ang‘olo al centro di un 3ogono. ]

Anne-~
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Annotagione.

104. E' da notare che 48. il doppio del {uddetto 1. 24.
fara eguale a S eguale, percio ad un terzo dell’ angolo

alla periferia del propofto Poligono.

PROPOSIZIONE IL

L we ordinate, unaefteviove xf (che unifce i pHnet
di concorfo di un laro AF, e di una ﬁmenﬁt a
due lati BE s poi di un altvo laro MB, ed i al=
rra [uttenfa a due lati FD), e due interiori FB ,AM
fono contin.” geoms. propor. Dico = xf. FB.AM.

105. Prodotta quinci e quindi in Y ed fla DF fut-
tenfa a due lati, e prodotta anche in % la BE pur futren-
fa a due lati; e menata poi la xf,EB, AB,AM abbiamo
SA . AB :: SF. Ef SA . SEi:: AB.Ef
VA0 ABA T VYL DR WERS i Vit ls 1A Bra Y D
ma ¥ DsEs L perché pofta in {imile fito. Onde
i;:VSYF} § AR Pf_; e pero SA . SF_ o ALY L -
Ma: VA== /SFE pofta in {imile: fito; ed V.Y = 5%, fup-
pofto il/ipunto x’ determinato da una retta guidata per BE,
ficcome il punto Y ¢ determinato da una retta menats. per
DF pofta in. fimile fito. Dunque. foftituendo quefti-term:-
ni a qu'e]l-i rifulea SA .SE::SF.Sxj oyvero &= SA.;SP-‘SU"’\-
E ‘quindi == AM . FB. xf, ovvero =3 & f. EB. AM,Pcrchc

{fono parallele, e comprefe nel medelimo angolo MSA. ’C_)i?)
che era da dimoftrarfi, e che (fuppofta la coftruzion® Ii 1({1_
a fe-

torno a cinque lati) ¢ quanto fi ¢ pur dimoftrato ne

PRO-

conda del Poligono antecedente .
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PROPOSEZHONE 111

Primo . Le e ordinate LX, FB, KN [ono contin.
geom. propor. fopo == LX . FB. KN.
Secondo. LX +«FB= KN;onde = LX.FB.LX +EB,

106. Le ragioni che principalmente abbondano in quefto
Poligono fono le medefime che regnano nel ygono.La mag-
gior parte fono linee rette divife media 9’ extrema ratio-
ne. Pertanto dobbiamo offervare: anticipatamente che i lati
LB, SL del triangolo SL'B fono egualiy perche oppofti agli
angoli DBQ XSL (n.103) eguali; ed anche FB effendo per
la medefima ragione eguale ad LB ‘viene ad efler eguale a
detto lato SL, che & eguale ad LA = FK, perche per la
fimetria della figura LA, LB, FK fono eguali. Non aleri-
menti FN ¢ eguale ad SF; ed NK ( perche per I'egua-
glianza degli angoli oppofti ¢ cguale ad FN') rifulta pu-
re eguale ad SE; ficcome per tale eguaglianza ¢ anche
LX & EP = ‘PCse ' A .

107. Effendo pertanto SF . FB :: SK . KN/; ovvero
FB.SF :: KN. SK ;ed effendofi erovato di {opra (n.106.)
FB.= SL3 ' KNu="SE; percioc SL. SF:: SF . §K; cigt
- SL.SF.SK. Quindi anche le ordinate cadenti dai pun-
ti L, F, K comprele nel medefimo angolo KSN'faranno
contin. geom. propor, cioé¢ faranno - LX . FB. KN. Cio
che era la prima ‘parte da dimoftrarfi.

108. MaLX = LF, come fopra fi-difle ; KN = SE,
Dunque avtemo =2 LF. SL. SF; ¢ la recta SE divifa me-
dia ¢ extrema ratione in L,ed eguale ad LF w SL. Per-
cio non alerimenti fard LX o« FB = KN. In faei i dimo-
ftrarebbe anche per altra via, che efla retta & cosi divifa in P,
che KP = LX; PN = FB. Dunque per fine
=+ LX.FB.LX » FB. Cio che era l'altra parce. .
PR QG-
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PROPOSIZIONE 1V.

L' ordinata BB taglia I affe ¢q (cioé la EP furtenfa a guat-
tro lati del 10gono)cosi, che =% en.nc. en we nc = €q:

109. Eflendo primieramente gli angoli EQX, EXQ. alla
bafe del triangolo XEQ_(n.103 )= gr. 72., ¢ l’angqlo al
vertice QEX = gr. 36 rifultano gli angoli alla bafc_dl det-
to triangolo XEQ_doppj ciafcuno dell’ angolo al vertice: Ma
perche {1 fcorge dalla Figura, che a quefto s fimile anche
I'altro triangolo: XGM, perche hanno due lati XE, XG;
ed anche XQ, XM coincidenti, ed i lati EQ, GM par
ralleli , quindi del pari ambidue avranno gli angoll alla
bafe doppj dell’angolo al vertice.

110. Ora quando {i meni una retta da X per D al cen~
tro C, perche quefta forma I'angolo XcM eguale agli an-
goli di detridue triangoli, ciog’ eguale a:gr. 72 (giacche
Xc M doppio 'dell’angolo DcB al centro di un 1ogono €
a gr. 72.eguale) percio taglia (n.27) il lato GM ‘%Cl 24
ang. XGM media & exrrema vatione ‘in C. Tagllera du_n-
que cosi anche il lato EQ in D del triang. X EQ, E quin-
di avremo ordinati in progrefﬁon continua  geometrica !1
triangoli XDQ, EQX, MXE, ovvero BLE; e non aleri-
meritt "l bafi =’ DO, QX LFY tma DQ = mF pofto
in fimile fito; QX = XD = DE per l’eguaglianfﬁa degli
angoli oppofti, ed anche eguale ad FA "pofto in {imile fito.
E per quefta medefima ragione LF = m A = AK. Dun-
que = mE. FA. mA ,ovvero AK. Onde le ordinate ti-
rate da detti punti nell’afle eg lo divideranno nella me-
defima proporzione, ed aviemo =% ¢m. nc.en = ¢ = 7
Cio che era &c.

CoN-
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111. Eflendo mK, DP per la coftruzione parallele e chiu-
fe tra le mD, KD parallele parimenti per la coftruzione ,
le mK,DP rifultano eguali. Onde ‘calata ‘git un’ ordinata
da F, il diametro DP del circolo circofcritto al 10gono fa-

ra da effa fegato cost =2 Do. oc. Do = oc = cP.
Coni§ B d BN 26" I'E

112. Conciofliacché abbiamo ‘avuto di fopra ( n. 107 )
D81 (=1L A)LSEY =LK).SK. e quivi (n.110) abbiamo
< mF. FA. AK; ed anche < DQ. QX.LF. alla qual
progreffione fi potrebbe aggiungere il quarto termine LA,
ficcome nella progreflione .de’ triangoli X DQ, EQX, MXE
fi potrebbe aggiungere il triangolo MXG, ovvero LAZ,
che ha per bale LA, onde verrebbero - DQ. QX .LF.LA;
quindi poi farebbero tucei 1i termini contin. propor. {chierati {u
d’una - medefima retta cosi = mF.FA (= QX).LF.LA .LK.SK..

C 0 Nis E;GWUsEN 7 &y Lkl
113. Eflendo {imili i triangoli aEe, aFn, aGrc, ed in-
¢ AL y sts N e
olere (n.110) = mF. FA, AK, cioe = aE. EF. FG,
Po[’ce in {imili {ici, faranno ancora -~ de.en.nc = an.

PROPOSIZIONE V.

Il quadram\ del vaggio 'del circolo circofcritto ‘ad un
10g0M0 ¢ eguale al rettang. del [no lato nella [ut-

| ag?
tenfa a tre di effi lati. Dico Ac = AFB.

114. Abbiamo trovato (n.1 12') = AF.FL (=LEX). LA;
ma FL, ovvero LX = Ac, prima perch¢ LX, AC fono
; : per
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per la coftruzione parallele , e poi fono anche intercetre
fra due alere LA, Xc parallele pure per la coftruzione
onde debbono eflere anche eguali . La retta poi Lk
(n.106) = FB. Softituendo- pertanto Ac ad FL, ovVve-
ro LX, ed FB ad LA, la proporzione {i trasforma cosi

_.’_

= AF. AC. FB. Onde viecne Ac = AFB. Cio che &c.

CO.NSEGUENTZ A

t1y. Poiché Am, mD,Dc fono ciafcuna eguale al rag-.

gio Ac,e che I'angolo AmD ¢ eguale all’angolo A ED, po-

trebbefi al quadrato AT SRl fothbo <A mD'cy edal
{uppolto rectangolo AFB il romboide AEB ; onde verreb-
be il rombo AmDc = AFB romboide ; ¢ levando a tut-
ti due la parte comune AFoc reftarebbe coB = FmDo.

116. Ora deriva dal n. 110, che FB ¢ divifa media &
extrema ratione in o; fard dunque per la 30. Lib. 6. Eu-
clide co = 0B; onde fia cD x 0B = BoD = coB. Ma
¢D % oB= AFoc; indi coB= EmDo} fara dunque la fo-

fticuzione rifulta AFoc = BoD - FmDo = mFB = EB % 0D.
Quindi perché oc.oD :: nc ., ne feguita gentilmente che
Acx¥Xcn= FBxne¢;onde tutta AM X ¢n.FB x#ne:: 2 I

PROPOSIZIONE VL

1! vettangolo di una vetta guidara dal cemtro G della
Figura fino all’ wltima inver[egione S wmolriplicatd P7
BH furtenfa a due lari del 10gono inreriove ¢ eguale
al vetrang. di wna NG furtenfa a 4. lati del 105010
efteriove moltiplicara per la verta condotta da detto ©
alla feconda inerfezione a. Dico CS X BH = NG x¢ca.

257 Av'vegnaché quefta Propoﬁzionc porti in fronte una
: — cert

(.

il
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cert’ aria recondita, non lafcia di noneflere fempliciffimay:
er non' dire ridicola. Baftava dire che ca = BH; e che’
cS = NG; d'onde veniva tofto 'ca. ¢S:i BH. NG, e
quindi ¢S X BH = NG % ca. <

Le rette ca, BH fono eguali, perché fono due paral-
lele intercette fra due altre parallele LZ, FN, come chia-
ro appatilce dalla fola~ fimerria della Figura'; “dalla quale
pute , ¢ da quanto altrove (num. 106. ) {i diffe rifultan-
do SF = FN; FB= FK; SB= KN ; e non altrimenti
Fc = c¢B; FG = GK; e tutte le Fc,cB, FG,GK egua-
li, fiegue che cS; GN fiano pure eguali per eflere dia-
gonali di due trapezj SF¢B, NKGF fimili ed eguali, per-
ché formati dalle {uddette linee rifpettivamente eguali.

PyR O RLOS:1E: 21 T IO-NEN W&

Primo . Le vette KF, FB, BN fono tre lati ordinati
nella peviferia di un 5gono. -

Secondo. Le yerre LF, Fc, ¢B,BX, XL fono cingue
lati di un sgomo pevfetto.

Terzo. I/ di cui centro ¢ fituato nel punto d' inter[ezio-
ne delle due [uttenfe BE, DF.

118. L. Primieramente le rette KF, EB, BN fono (n. 106.)
eguali . Secondariamente da gr. 360, fomma di cuc
gl’angoli d_cl trapezio FEDB fotracti- li; due alla periferia

di un rogono FED,EDB, cio¢ gr. 144 =+ 144 = 288,
e divifo per meta il -reﬁduo 72, {ard gr. 36 valore dell’an-
golo EFB, il quale fottratts’ da turto I'angolo EFK = gr. 144,
refta_gr. 108. per I'angolo BFK. Ma quefto ¢ valore dell
angolo alla periferia (n. 20) di un sgono. Dunque per
eflere anche gli angoli KFB ,FBN eguali, le rette KF, FB, BN
{ono tre lati &c. Cio che era la prima parte.

119. 1. Le rette poi LF,Fc;¢B, BX, XL fono.(n.106.)

egua:
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eguali, e facilmente fi rileva, che gli angoli da ?[f_e com-
preﬁ fono cialcuno eguali a gr. 108 valore dell’ ang. al-
la periferia di un sgono. Dunque le retee LF, Fc &c.

che era 'altra parte da dimoﬁzrarﬁ} :
120. III. Facilmente trovafi anche che il centro di que-

fto pentagono fia collocato nel punto d’ interfezione delle
due rette BE, DF fenza trattenerfi.con difaggio . .una
pofitiva dimoftrazione ; onde fuppohgéﬁ:'ga foddisfatto an-
che a queft’ ultima parte.

ARTICOLO N ONO-
. Del - Endecagono - | -
PPRIOIPIO ST ZAO'NETE

Tyifexione georn. dell’angolo al centro dell’ Endecagono.
) efpotti

121. Ecco preventivamente (Fig. 130, Tav. 3%
i valori di quefto Poligono.

Ang. hb‘a- =gl 147 I%- g,
ab'Q =ioigraiae 1%—- = 3;?
bQa = gr. 114 I%-_-.
aQA =igr 6y Ivs?
L5 QAD= ogte 83 i%- \_
QMR ge. o8 f;-
3
SRA = gr 49 I.I?.,-::i:lf _
K k 2 SRX

R TR T R
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10
SRX = gr. 130 =
4
RXE = gr. 16 — =
ab SRA 2 Q QAD AR
Onde RXE = Q:..-' = = '——-'::.‘9——-
3 “ 5 6
bQa  SRX. ‘hia
Quindi bafta forcrarre un angolo, come geometricamente fi

1o

pud , di gr. 120 dell'angolo SRX = gr. 130 77, ‘che il

8 e o
refiduo gr. 32 /= fara la terza parte dell’ angolo al centro

del 11gono, e fard I'angalo al centro. di un 33gono.
Annosazione 1.

122. La trifezione geometrica dell’angolo alla periferia
di quefto Poligono non puo eflere piu felice, perche I'an-
3

—

I gl g o
go]o SRA = gt. 49 ;‘.é appunto = 75 ciog eguale ad

un terzo dell’angolo hba alla Periferia del 11gono.
Annotazione 11.

123. Notate che il valore degli angoli RXE,SRA, héa
3 come 1. 3. 9.ciocin tripla proporzione geometrica. Cost
ancora gli angoli 46Q,4QA, SRX fono come li tre nu-
meri ordinati in proporzione dupla geometrica 2. 4. 8.

PR O-
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PROPOSIZIONE IL

Le tre ordinate , una efteriore rq (che unifce i punti
di concorfo di un lato ab , e di una [uttenfa a tre
lati nh; poi di un altro laro mn, ¢ di un’ altra
[usttenfa a3 lati be),e due inteviori nb, ma Jono
contin. geom. propor. Sono dico = rq- nb. ma.

124, Coftrutta pertanto la figura , come gid fi fuole, ri-
leviamo che Fm.mb :: Fn.nq B Em.En:: mb. nq
; B conbes 1By dbo O 2 B Basit 48
Ma dh = ng. pofta in fimile fito della figura . Dunque
g?; g’;}:mb. ng; e pero Fm. Fn:: Bm. Bd. Ma ab-
biamo Bm = Fa; Bd = Fr, {uppofto il punto ¥ detet-
minato da una retta condotta per be ficcome. il pun-
to d fu determinato dalla retta hn prodotta € pofta in _ﬁ-
mile fito . Softituendo dunque queﬁi termini a quenla vie-
ne Fm. Fn:: Fn. Fr ; ovvero - Fm. Fn. Er. D’ onde
per confeguenza rifulta = ma. nb. rg perché {fono pa-
rallele, calate git dai punti m, #,7 comprefe nel mede-
fimo’ angolo m Fa. Dunque poiche ¢ lo fteflo = yq.nb.ma
cio che era da dimoftrarfi.

CoNSEGUENZA

12 5. Per' la medeflima ragione -3 nq. mb. yas & &
lata da y la y¢ abbiamo pure = rq. nb. ma. yt-

Annotazione 1.

?
126. Non d’altra maniera provarei, che Fc; FV ed un

alera comprefa tra F ed un punto fu la FV determinato pex
una




',. 5 I
— |
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una retta condotta per /N , farebbero tre contin. geome-
triche proporz. ficcomie anche di leggiero’ fi {corge che
Fm.Fn ::Fc.FV :: Fx ({uppofto il punto x determinato
da una retta, che ‘fofle guidata per gG). FT.

Aunotazione 11

127, Le eguaglianze lineari che occorrono in quelto Po-
ligono fono T = ub = ng; TK == KH; TB= TL;
£ =0p¢ condotta che foffe; oP = PZ; NV = Va; e
forfe ve ne faranno dell’ altre da me non avvertite, tut-
te rifuleanti’ dall’ eguaglianza degli ‘angoli ai quali rifpetri-
vamente fono oppofte. Percio puo chi vuole foftituire que-
fte ad altri termini, che fono nelle proporzioni regnanti
in quefto Poligono, il numero delle quali proferiremo 2
{uo ( n. 144 ) luogo, non avendo 'voglia :prefentemente
d'inoltrarmi di pid. |

P RYO*P O48 PYET O NYE ' 1EL

Le verre ZM, MH, H& fono tre lati di wn 22gono.
Le rette ZM, MR, RX fono ere lati di un 117010
deferitto in wn civcolo &e. come fu ennnziato altrove.

128.- Abbiamo detto poco. fa (n.127.)che TB= TL;
ed ¢ TB = ZM = H& pofte in {imile fito 5 cosi pure
TL = MH = MR pofte in fimile fico. Dunque le ret-
te ZM, MH,; H&,ed anche ZM, MR, RX fono egua-
Ji. Che poi gli angoli ZMH, MH& fiano eguali, ed
angoli alla periferia di un 22gono; e che gli angoli
ZMR, MRX fiano alla periferia di un 11gono, fi rile-
va nella medefima maniera che {i tenne ne’ Poligoni an-
tecedenti . E cosi nel medefimo modo fi' dimoftra che que-

fto “Endecagono ¢ infcritto entro un circolo, che pafla &c.
‘ : AR-
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ARTICOLO DECIMO..
Del Dodecagono -
PROPOSIZIONE L
Valove degli_angoli di_ quefto Poligono.

139. Elaminato il valore degli angoli di quefto Poligo-

no (Fig. 14., Tav. 32.) lo troviamo quale {egue
Ang. abd. . = gr. 150 ,
bdq } — gr. 30 = 358

HED o 12
bgd
B?‘IF} — gl‘. 120
drB -5 -
BIGkSE=. 8 59
rGD, __ .
Onde HFD = éii_. drB;BDG  1GD; By S 54‘{53115_. f._';_d
T XL O gl T Y 5

Se per quefti valori fofle poffibile la trifezione geometrica
dell'angolo di gr. 30 al centro di quefto Poligonos ovve-

ro di gr. 150 alla periferia, farebbe data anche Ja delcri-
30

zione geometrica del 9gono. Perche aggiungendo 8 73

cio¢ gr. 10 al medefimo 30, verrebbero gr. 40 yalore dell’
angolo al centro di detto 9gono . Cosi pure {ottratto da
gr. 90 un terzo di gr. 150, ciod gr. 5o, reftarebber® PAF
anche gr. 40 per il fuddetto angolo al centro di detto - i

Ma non abbiamo né l’uno ne I’alrro . Pel‘ché vcramente
' que[’te

e oo 2 Ly 5
Y 3 B s, b
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quefte tali delcrizioni dipendono da un’ arte tuttavia in-
cognita di dividere la periferia di un circolo in parti date.

PROPOSTZTONRE 1L

Le tre ordinate, una cfteriore X p (cbe unifce i punti
di concorfo di un lato la, e di una [ustenfa a tre
lati ob 5 poi di un altro lato go, ¢ di un’ altra
Jurtenfa a tve lati ac), e due interiori oa,gl fono
cont. geom. propor. dico =i Xp.oa.gl.

130. Guidate le linee neceflarie alla coftruzione quali
fono in figura abbiamo
Fg.uga':: Fo. 0 } Ee .~“Eov: @ yep:
Maa ot KN Np  Overo Kg. KN :: ﬁa.N’Z.
Ma Nb = op pofta in fimile fito; onde
Egiv ko
Kz. KN °
Ma K g = Fo pofta in fimile fico della Figura . Siccome
KN = FX, {uppofto il punto X determinato da una rec-
ta condotta per a¢; ‘come il punto N ¢ definito da una
retra menata per b o pofta in fimile fico. Onde fatta la fo-
ftituzione rifulta Fg.Fo :: Fo. FX; ovvero~: Fgz.Fo.FX;
e quindi anche le parallele comprefe nel medefimo angolo
= Xp. oa. z/. Cio che era da dimoftrarfi, e che ( fup-
pofta la coftruzione applicata d’intorno a fei lati ) abbia-
mo precifamente dimolftrato anche nella feconda del r1gono.

}::gd. OP; epcr6 viene Fg - Eioki=s Kg. K N.

PR O-
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PR OPOSIZIED N E 1Ll
Sta Fg ad Fo, come Fm ad FG. Cio¢ Fg.Fo :: Fm.FG.

131. La Figura ci prefenta tofto da offervare , che
Fg.ga::Fm. mqovvero Fg.Fm::ga.mQ.

Kz.ga::Kn.ng Kz .Kn::ga.ng.
Ma mQ = ng pofta in fimile fito ; onde
Fg.Fm

Kg Kn} e ga.mQ; ¢ Pel'(‘) Pg.Fm::Kg,Kn;
ma Kg = Fo pofta in fimile fito; Kn = FG per la ftefla

ragione. Dunque abbiamo Fz.Fm::Fo. FG; ed alternan-
do Fg.Fo:: Fm.FG. Cio che era &c.

C-o0:5 B G UE N-Z A,

132, Sicché qualunque parallele cadenti dai punti g2 m, G
comprefe nel medefimo angolo aFg, faranno pure propor-
zionali, come per efempio le g/, 04, una reta condotta
da m a quelle parallela, GQ.

PR:OE O8I 21 QN E 1V

Determinato [# la Fg il punto y per una vetté
condotta da Q_per B. Dico che = Fm .FG.Fy.

133. Determinato {u la Kg il punto x da una rettd gui-
‘data per BG , abbiamo
Fm.mQ_:: FG. Gf

Fm. FG :: mQ. Gf.
Kn.ng  Kx.xB

ovvero
Kn.Kx::ng .xB.

Ma ng = mQ; xB = Gf perché pofte in ili fici . Dunque
. 8 Fm

=
1 o

i A
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ke K} mQUGF 5 ¢ petd Fm .FG = Kn . Kx.
Ma Kn = FG pofta in fimile fito; ¢ Ko = Fy, determina- f
to il punto y da una rerta guidata per QB, ficcome il

punto x fu determinato da una retta guidata per BG, pofta

in {imile fito. Dunque fatta la foftituzione Fm. EG :: FG. Fy.

Ovvero = Fm. FG.Fy. Cio che era da dimoftrarfi.

CiawN: '8 G U'E N zian

134. Qualunque parallele comprefe nel medefimo ango-
lo gF/ cadenti dai punti m,G, y faranno pure &c.

Annotazione I

135. Eflendo (n. 129.)['angolo gDa = BDG = gr. 60;
‘ed i lati Dg, Da eguali, il triangolo Dga ¢ equilatero ;
onde Za = gD. Ma gD = DE, perche gli angorli DaE, DFa
eflendo per il num. fuddetto eguali, anche i lati Da, DF
a quelli oppofti fono eguali. E quindi rifulta F g doppia
di ga;Fo doppia di op; Fm doppia di mQ_&e.

Anotazione 11. |

136. Le eguaglianze poi lineari, che s’incontrano in que-
fta figura fono molte. Imperocché effendo, come ho pur ora
detto, il triangolo Dga equilatero, quindi ciafcuna retea pa-
rallela ad uno de’ fuoi lati ga, e comprefa nel medefimo
angolo gDa, ha le fue eguali. Onde 0b = bDsmg= ¢D;
GB = BD &c. Inoltre perche gli angoli (n.129)#GD), oyvero
yBD; ed rBg fono retti, e la metd dell angolo GyB (= bqd
= o 120); cioc I’angolo D7 B = gr. 6o, ¢ eguale all’an-
golo drB pute.= gr. 60, feguita che DB, Bb lati oppofti
ad angoli eguali fiano eguali; ficcome pure per la mede-

{ima
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fima ragione feguita,che fia Dr = vb; De = ¢eb; Do = 0b;
Dh = hb; DS = Sh; DT = Tb; {upponendo gia defcric-
te le linee che mancano in figura. _

Si rileva pure, che il raggio ce del circolo circoff:rltto
ad un 12g0no fia eguale ad e¢b futtenfa a due lati di det-
to 12gono, perche effa diventa lato di un Efagono-

Si ritrova ancora nell’ antecedente modo, che Dt = 7Cs
De = ¢c; Dm = mc; Dn = nc &c., cosi non alrimen-
ti KV = VD = DP. Non deve parer né men ftrano,che
Vs e %?-; giacch il triangolo oBD & fimile al tr1an-
golo Fag; onde ficcome il lato di quefto Fg I'abbiamo
trovato doppio del lato ga,cost il lato fimile Do di quﬂl-
lo viene ad efler doppio del fimile lato BD.

137. Tutte quefte eguaglianze diverfe fi fono annove-
rate , accio, volendo, fi poffano foftituire in luogo d’al-
tri termini comprefi nelle proporzioni {pettanti a queﬁo

Poligono, e delle quali {i produrri il numero (2 145)
a {uo luogo. ‘

PROPOSTZTONE: V.

Primo. Le vette FQ,QZ, ZR [ono tve lati di un 128080

Secondo. Le rvette FQ, QM, MV _[bno' tre latt di
un Efagono.

Terzo . Inferitro entro un circolo che paffa &

138. La dimoftrazione di quefta Propofizione ¢ & Uf
di preflo la medefima, che le altre cofe pari, fu ProPo-
fta negli Articoli antecedenti. Perché dette retre fono €gta-
li; e percio che riguarda gli angoli fra efle intercettl; €
prime comprendono un angolo di gr. 150 alla periferia
di un r2gono; le alere di un angolo di gr. 120., 130"

lo alla periferia di un 6gono &c.
e AR-
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ARTICOLO UNDECIMO.

Offervazions fopra li Poligoni in genervale .

Tracreniamoci ora alquanto d’intorno a certi rapporti,
o convenienze, che occorreno née’ Poligoni in generale, e
che occuparono gia la mia attenzione, e non dovrebbero
niente meno foddisfare la curiofitd de’ Filofofi. Come fa-
rebbe o rifpetto al valore degli angoli,o al' numero del-
le interfezioni, che {i generano producendo i loro lati,
o pure rifpetto al numero delle ordinate conducibili da
angolo ad angolo ; cosi al numero delle contin. geom.
propor. ¢ ad altre particolarita, che proporrd d’elaminare
nelle feguenti P ropofizioni. Onde

PROPOSHEZ O N E -]

Gli angoli formati dai lati prodotti di un Poligono tan-
10 pin [ono acuti , quanta pitt fono diftanti dal cen-

tro della Figura.

139. La ragion di cio fpicca da fe, né puo avvenirne
alerimenti, perché nel 1:gono per elempio immaginando
che il lato oc, rifpetto al lato 0g {uppofto immobile, muti
luogo, ¢ pafliin de,poiin bd, indi in b &c. gli angoli
compreft tra quefli due lati prodotti cog, dmg,bGg, aDg &c.
fi devono fare pit acuti, perché fecondo che detti lati oc-
cupano fu la periferia un punto pit I'uno dall’ alero diftan-
te, il lore puato d’interfezione s’allontana, finche pervenuti
detti lati @ due fitvazioni diametralmente oppofte, e mafli-
mamente diftanti, quali fono le due go, #/, fvanifce il
punto d’interfezione , e detti lari prodotti fono arrivati
nell’ infinito , e percio diventati paralleli ; dal qual ftato

PL’O—
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progredendo innanzi ritornano, e diventano anche conver-
genti dalla parte oppofta, come #3,02, che s'interfecano
nel punto R.

C.o0:rN$S-B: 60 ENZA.

140. Non v’ ha dubbio percio, che un laca 5 il q’ua'le.
come tangente muovafi per tutti i punti della Pgriferla di
un circolo, non formi, rifpetto ad un altro lato prodot-
to ed immobile, tutti gli angoli appartenenti ad infini-
ti Po]igoni. "

"

Annorazione.

141. DPer fapere poi con qual legge detti angoli {cemi-
no pit che dal centro fono rimoti, notaremo principal-
mente che (trafportata per efempio parte della Fig. 1o
del ggono nella 11. Taw. 30.) ne’ Poligoni di denomina-
tore difparo I'angolo al centro (che ¢ eguale all’ angolo
efterno QDe) fta all’ angolo alla periferia ¢eD# fempre
come 2 al numero denominatore meno 2 : nell addotto
efempio come 2 2 7 =9 — 2. Ne’ Poligoni di denomi-
natore pari detto angolo al centro fempre fta all’ angolo
3”3 periferia,come 1 alla parte minore di due Pﬂf[l 1mne-
guali maffime poflibili del numero denominatore: nel $g0-
no per efempio come 1 a 3 (=8 — 5) pare minore
delle ‘due parti ineguali maflime poflibili 3, e 5 Cio
che {i rileva anche dalla prima Propoﬁzione {pettante 2
cialcun Poligono, ¢ da una Tavola, che or ora (ﬂ-.ISG-)
produrremo , che comprende la ragione appunto di detro
angolo al centro, all’angolo, alla periferia. :

142. In fecondo luogo offervate cio che ¢ coftante 1n
tueei i Poligoni, cioe che li due angoli alla bafe di cial-
cun triango]o defcritto in Figura BEN, oNQ, ¢QD lfire'
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fi infieme, fono eguali all’angolo ¢Dn alla periferia ; on-
de BEN = BNE = eDn : cio¢ ( fegnati i numeri, che fo-
no i minimi efponenti del valore rifpettivo di ciafcun dif-
ferente angolo , che occorre in figura ) 1 4= 6 = 7. Cosi
ancora ONQ == OQN = ¢Dsn : cio¢ 3 w 4 = 7. Réfta
eQD -+ ¢DQ = ¢Dp: cio¢ 5 = 2 = 7. Gli angoli poi di
ciafcun triangolo prefi infieme fono eguali al numero. de-
nominatore, perche eflendo I'angolo elterno fempre egua- |
le a2, rilula 1 & ¢ + 2 =7 a2 = g; ¢ glialui
3 o 4 W2 7 e 2IN95 € a2y 2,

143. Finalmente per venire a quanto appartiene in par-
ticolare a quelta Annotazione, fi deve riflettere, che ne'
Poligoni di denominatore difparo, gli angoli pit che fo-
no diftantt dal centro della Figura decrelcono dalla me-
defima parte a deftra de’ lati prodotti , e dalla medefima
parte a finiftra crefcono per il binario; coficché decrefco-
no come 7. 5. 3. 1 a deftra; ovvero crefcono a f{iniltra
come 2. 4. 6. Nei Poligoni poi di denominatore pari
decrefcono per la medefima parte a deftra, e crefcono a
{iniftra per unira .

P RO PPO:S IO “TT:

Le diverfe [ferie de’ tevmini proporzionali , che tro-
wiamo nella figura di wn Poligono coftrutta come
fi ¢ fatto, fono rante, quante [ono le inter [ezio-
ni diverfe 5 che in effa occorvono fopra wna me-
defima linea. ' \

144. Quefta Propofizione ¢ evidentiffima, perche fe per
determinare il principio ad una ferie di termini proporzio-
nali fi flamo in farei prefilli di voler prendere un punto
di ftazione in ogni diverfa interfezione che occorra fu la
medefima retta , il numero delle dette ferie non pud non

eflere




ArTicoLo UNDECIMO. 267

eflere eguale al numero delle interfezioni. Quindi (Fig..
Tav.29.) nell’ Ettagono per efempio 3 eflendo detti diverfy
punti d’interfezione E, Z, h, {ono 3 anche le ferie. La pri-
ma rifpetto al punto E, cio¢
EZ.ZD :: Eh. hp :: Eb. bg:: ES. SN :: EH . HK.
La feconda rifpetto al puato Z, perche ‘
Zh. ho 12 Zb.bp :: 25.SM:: ZH. HV : »#Q> QE.
La terza rifpetto al punto h. Onde
hb. bo 22-hS. SD:: hH.HA:: hT.TZ:: hE«FE.
145. Ma cio che molto piu importa d’offervare; ¢ che
vi ha un certo numero di termini ( fono 1o nell addotto
efempio) per ciafcuna ferie, dai quali rifultano diverfe egua-
glianze de’ pieni prodotti da detti termini proporzionalt mol-
tiplicati infieme. Supponiamo che detti termini flano
W Braage st 6 * 3138:8. 4 % AO. F.
Onde avremo prima quefte eguaglianze
IX4=2X252X6=4X3;3X8=6X%X4;4x10=38 X J-
E poi queft altre 2 3¢ 5 = 1 X 105 4 X 4 =2 X i
cio nell’ 7gono fono 6 eguaglianze per cialcuna feric, e fo-
no 18 per tutee infieme. La Tavola anneffa prefenta 1o un
tratto il numero delle interfezioni , e ferie di ciafcun Poli.
gono; il numero de’ termini di ciafcuna ferie ; ed 1.1 nu-
mero delle eguaglianze prodorte dai predetti termint mol-
riplicati infieme.

TA-
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$ ol K0 L.

Del numero delle Interfezioni , ¢ Serie , Termini, ed Egua-
glianze de’ piani comprefi in quefsi Poligoni.

3g01’l0 i

4gono I

sgono 2 6 3 X2 = 6

SEOD et IRV a5

7gono S 5313 R A 6. .53 .53 18
Nel 8gono efozl;;e 3 SR 10 Egual. Geid g =3:1 8

9gono 4 14 9 X 4 = 36

10gono 4 14 9. Kog =36

11gono 5 18 r2idlis islibo

12g0no 5 18 12 § = 60

240

Si vede dunque che il rogono per efempio ha 4 inter-
{ezioni, e per conleguenza 4 ferie di differenti proporzio-
ni; ciafcuna delle quali ferie ¢ compofta di 14 termini;
da quali fi creano 9 eguaglianze diverfe di differenti piani.
Quefte egL\laghanze eflendo 9 per ciafcuna ferie, moltipli-
cate percio per il numero delle ferie 4, rifultano 36. La
fomma poi di tutte le eguaglianze di tucti i Poligoni com-
prefi nella :I'a‘fo[a prefe infieme afcende a 240. Delle qua-
li negli Articoli antecedenti io non ne ho moftrate che po-
chiflime , © perché non mi parve che avellero una certa
aria d’eleganza, o ancora perché io era perfuafo, che altri
potefle di legg.iero ripaflarle fotto a’ {uoi occhj da fe, {ofli-
tuendo anche in efle que’ termini, i quali foflero (come ab-
biamo avvertito alcuna volta ) trovati in figura ad alri cet-

mini eguali .

PR O-
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PR Q:iP 051 Z1:0:N:E ~ELE

Le ordinate condotte dai angoli di un Poligono af
diametro del civcolo, in cui & inferitto, producono
un numero di piani comparabili eguale alla Jomma
di una progrefJione crefcente per unita, meno /ul-
timo termine, che [empre ¢ eguale al numero delle
ordinate moltiplicato per 3.

146. E' da offervare in primo luogo, che a qualunque
ordinata, perché fa nel diametro due affiffe; hanno relazlo=
ne tre quadrati, o 3 rettangoli, de’ quali comparandOh it
fieme, fi potrebbe indagarne il rapporto. Nel sygono pet
efempio ( Fig. 4. Tav.29 ) all’ ordinata Mm appartengono

2 2% 2 4
3 quadrati AM, mM, Mr. ovvero li 3 retcangoli €qui
valenti #Am, rmA , Arm; all’ ordinata Q7 fi afpettano

2 2 2 SRR
li 5 quadrati rQ, »Q, AQ, oppure li 3 equivaleljtl.;et—
tangoli Avu, Anr, vAn. Ora nel pentagono, come ben
fi vede, le ordinate fono due Mm , Qu bifogna dunque
moltiplicare quefto numero 2 dell’ ordinate per il 3 nu-
mero de’ piani, che appartengono a cialcuna ordinata » €
verry 6 , ciot 6 piani, o quantita fuperficiali, o termint
che {i vogliono comparare a due a due.

Supponiamo dunque che que-

fi fei termini fiano per efempio a. b. ¢. &bl
ed efaminiamo quanti binarj ne ab. be. cd. de. ef
rifultino. Ben fi vede, che fono ac. bd. ce df
123 g =15 =alla ad. be. cf.
lomma di una progreflione cre- ae. bf.

fcente per unitd meno 6 ultimo af.
M m ter-
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termine eguale, come {i ¢ moftrato,al numero dell’ ordinate
moltiplicato per 3. Cio che era quanto dovevafi dimoftrare.

Annotazione 1.

147. Lo {copo dunque di quefta Propofizione ¢ di mo-
{trare primicramente quanti piani appartenghino per que-
fto folo riguardo ad un Poligono dato. Secondo quanti ca-
fi di comparazione di efli piani contenga: cio¢ quanti bi-
narj, giacché non fi potrebbe fapere il rapporto di effi pia-
ni, fe non {i paragonaflero infieme a due a due.

Per altro non ¢ bifogno di andare in cerca del fopraddet-
to numero 1y col formare tutta la piramide; ma bafta opes
rare fecondo la regola per rilevare la fomma di una pro-
greflione, di cui fofle I'ultimo termine per efempio il 5 nu-
mero difparo, e folle pure 5 il numero de’ termini , come
nelle progreﬁioni crefcenti per unita accade. Onde fuppo-
nendo l'ultimo termine = a; il numero de’ termini = §;
la fomma de'termini = M; verrebbe M ( nel noftro ca-

xﬁ_r Que I
= g I X —— e
= 15) :

—

= B fe il numero d¢’ pia-

ni invece di effere 6, fofle per efempio 9, coficche I'ulti-
mo termine della progreflione rifultafle 8 numero pari, in

a
tal cafo farebbe M (-'-'--"' 36 numero cercam): awi= 1 x-;: &

Anotazione 11.

248. Non mi pare cofa fuperflua di produrre una Tave-
la, che contenga il numero delle Ordinate di cialcun Poligo-
no; il numero delli Piani, che fi devono comparare a due
a2 due; ed il numero de’ Binarj, che rifulta da eflo nume-

ro de’ piani.

TA-

_
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T AV O LA
Che contiene il numero delle Ovdinate 5 il numero de’ Piani [per-
tanti ad effe Ordinate 5 il numero de’ Binarj, o [ia de
caff di comparazione a due a due.

3gono 1 | 3 3
4gono 2 6 15
§gono 2 6 1y
6gono 3 9 36

Nel gggg‘z Ordinate : Piani 13  Binarj zg
9gono g 12 66
10g0N0 5 1y 10§
11gono 5 5] 10§
12.g0No 6 | 18 & 153

584

@i aleri che
non caricar-
he farebbe

Di wueti quelti 584 Piani non ne ho efpo
tre nel sgono ivi gid (n.38.) rimarcati, per
mi di wn efame fenza fine, e perche fors’ anc
ftato difficile o impoffibile I"additare nella figura li elpo-
nenti del loro rapporto. Laonde bafti per ora di aver €O
nofciuto , quanto per quefto riguardo, e per quante 1€
moftrato nella Propofizione antecedente, quanto dift, avre
befi a fare in un folo Poligono qualunque, di cui VeR! .
2 taluno in animo di darne un minuto ragguaglio-

Mm 2 PRO-
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PR i@l O Skl QN Eold .

Defcrivendofs i Poligoni nella manieva da me infegna-
ta, intorno atlo fteffo centro, intorno a cui fi deferi-
ve un Poligono di dato denominatore d, fe ne deferi-
ve rante volte un altro di dato denominatore a, quan-
te wvolte d contiene as talmente che fe d = na, i/
Poligono di denominatore a fi defcrive intorno al cen-
tro dell’ altro Poligona di demominatore d numere di

wvolre n.

149. Supponiamo % = 2; a4 = 4; quindi fard il nume-
ro denominatore d =7 x 4 = 2 X 4 = 8, e la Figura fa-
ri un 8geno, il quale ( Fig.8.Taw.29.) nell’ effer defcrit-
to fa nafcere appunto 2 quadrati ¢eTdh, LRAI. Ma non
potevamo gi?l alpetrarfi alerimenti , imperocche trovandofi
di 4 lati PB, NM, DQ, FG,due PB, DQ,e poi due
aleri NM, EG alternatamente difpofti I'uno dirimpetto.
all’altro e paralleli, prodotei poi anche che fono fati, per-
chg “percio non {1 guafto la loro: fituazione, non poterono
che formire un quadrato ¢Tdh. Cosi degli altri quattro
lati ancora GP, BN, MD, QF, perché due GP, MD,
indi ‘due altri BN, QF fono pure paralleli e ordinati fac-
cia a faccia , prodotti che fiano, formano un altro qua-
drato LR&I1.

Nel 1ogono (per addurre un altro efempio ) fi trovano
i lati ED, BM, HR, PT, AF vicendevolmente inclina-
ti con un angolo eguale all’angolo DQB di gr. 108 an-
golo alla periferia di un sgono; e percio prodouti che fiano
formano un sgono mQg &c. Per la medefima ragione
prodotti poi che fiano i lati DB, MH, RP,TA,FE for-
mano un altro sgono apb &c. perché appunto nel produs-

re

| _’
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re effi lati non perd fi guafta la loro reciproca convergen=
za+ difcorfo che, le altre cofe pari, milita per qualunque
alero Poligono .

PROPOSIZIONE V.

Defcrivendo ‘alla mia manicra un Poligono di denomi~
natore difparo , [i deferivono anche 3 lai di un al-
tro di-doppio denominasore , ¢ 3 di un altro di de-
nominatore eguale .

ti Po-

che la

a

150. Nell’ ultima Propofizione di cutti li anteceden
ligoni di denominatore difparo abbiamo dimoftrato,
cofa fi pa[Ta in fatti cosi , come abbiamo propoﬁo:
non abbiamo addotto piﬁ p-recifamente il perche cost deb-
ba veramente {uccedere, e ci0 ¢ appunto quanto, produ-
cendo una dimoftrazione non gid particolare, ma generds
le, intendo ora di fare.

- Trafportata dunque per maggior chiar :
la Figura 7.2 per elempio nella 9.* torno a ridire (Fig- 7:
¢ 9., Tav.29.) '

Primo. Che le rette QT, TN, NV, indi QT, ™,

MA f{ono eguali. ‘ :

Secondo . Che I'angolo QT N ovvero TNV comprefO_
dalle prime ¢ angolo alla periferia di un poligone di
denominatore doppio del denominatore del Poligo-
no bda &c.

Terzo . Che 'angolo QTM , ovvero TM A COm_meo
dalle feconde ¢ angolo alla periferia di un Poligono
fimile al Poligono dato bd,a &c.

151. Perd circa al primo capo effendo la linea TM p3-
rallela al lato da prodotto in V, le due TM, dV fanno
alla medefima recra QV gli angoli TMQ, JvQ fempre
eguali ; ma I'angolo dVQ ¢ eguale all’ angolo MQT;l po-

e77a Parte del-

T e T b T s e e e . ‘qi - ——— ———— — = = “a
ik 2 T S g T . IS
e ra———— = - BT ; Rt N o ¥ oL !
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fto in fimile fito della Figura . Dunque fard I'angolo
TMQ eguale all'ang. TQM. Dunque faranno pure egua-
li ilati TM, TQ, e per confeguenza tutte le altre rette
pofte in {imile fio MA, TN, NV.

152. Circa al fecando capo ¢ da fapere, che mefla una
recta TN oppofta all’angolo TdN angolo alla periferia di
un Poligono dato bda &c. in modo che il triangolo TN d
fia ifofcele, I'angolo efterno QTN fard fempre angolo alla
periféria di un Poligono di denominatore doppio del de-
nominatore del Poligono dato bda &c. E cio petche (n.20.)
eflendo I'angolo TdN alla periferia pit I'angolo al centro
di un Poligono eguale alla fomma di tutei gli angoli del
triangolo TNd, ed eflendo poi I'angolo TdN eguale per
il fuppofto all’angolo alla periferia, li due angoli dTN, TNd

refi infleme faranno eguali all’ angolo al centro, ed un
folo d TN (cio¢ la mera di detto angolo. al centro) {ara.
I'intiero angolo al centro di un Poligono di denominatore
dOP io del denominatore di queft’ alero Poligono bda &c.
Ora effendo I'angolo al centro pin I'angolo alla periferia
eguale a due retti, fara I'angolo QTN complimento a
due retti dell”angolo dTN; e per5 fard angolo alla’ peri-
feria del fuddetto Poligono di denominatore doppio del
denominatore del Poligono. dato bda &c.

1g3. Per il terzo' capo bafta avvertire, che per effere
TM parallela ad ad, e pero. facendo ad una medefima
retta Q4 gli angoli QTM, Qda cguali, deve rifultare il
Poligono eretto {u il lato QT,ovvero TM, fimile al da-
to poligono bda &c. Dunque defcrivendo un Poligono &c.
Cio che era in tutto da dimoftrare.

PRO-
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PROPOSIZIONE VL

Primo . L angolo vetto fta all’ angolo al centyo di gué-
lunque Poligono, come il fuo denominarore fta al 4 nu=
mero coftante.

Secondo. L angolo vetto fta all’ angolo alla perifevia di
qualunque Poligono, come il [uo denominasore fia ot
denominatore 5 pie la diffevenza di effo denominatort
al 4 uumero coffante .

154. Quelta Propofizione ¢ comunemente ricevuta, ma z
non fo che fia dimoftrata. Quando percio io ho detto, che
l’angolo retto fta all’ angolo al centro di un Poligone (f1a

per efempio un pentagono ), come fta il fuo denominatore
I

al 4 numero coftante , era lo fteffo che dire , che ';di un

5 I p .
circolo fta ad ~» come § 4 4. Ma cid & evidente per-

cht & CHE Rat 5 E perché poi qualunqué fia
4°5  "20°30 ption 4 P

il Poligono dato abbjamo f{empre da una parte dell’ ana-

; . 4 . : 3 ogkd z
logia per primo termine di comparazione — , cioé un an

golo retto , cosi dall’ altra parte avremo fempre Pef ulti-
mo termine un 4.

155. Per prova poi della feconda parte di quefta Prepo-
fizione & da riflettere che (Fig 4., Tav.29.) I angolo alla
periferia GPQ piﬁ I'angolo efterno QPB (oyver© MecQ,
al centro, cui ¢ eguale ) di qualunque Poligono effendo egua-
le a due retti, ed eflendo pure un reto aggiunto a.fe ftef-
fo eguale a due reti, I'angolo retto {i ritrova medio art-
metico tra 'angolo al centro, e I’angolo alla pefifc“f” 53
quindi per la natura delle progre(lioni aricmeriche 1a diffe-

renza
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renza tra l'angolo al centro, e I'angolo retto rifulta la me-
defima che pafla tra detto angolo retto, e I'angolo alla
periferia. : ‘

Cio premeflo I'angolo retto, piu la differenza di detto an-
golo all'angolo. al centro, fard eguale all’angolo alla peri-
feria, cio¢ fard = 5 4 1 giacch¢ nel medefimo efempio
del sgono abbiamo offervato, che I'angolo retto fta all’
angolo al centro, come 5 a 4, onde la differenza rifulea
= 1. Ma il numero denominatore ¢& ; . Dunque I'angolo
retto (= 5 ) fta all'angolo alla periferia (= § = 1), co-
me il denominatore 5 {ta al medefimo denominatore 5 + |3
differenza 1 di eflo denominatore 5 al 4 numero coftante.
Un tal difcorfo fuilifte, le altre cofe pari per qualunque altro
Poligono; onde s’intende dimoftrato, quanto era propofto.

Annotazjone. I.

1 56. Una Tavola efibita () dal P. AndreaTacquet moftra
la ragione, che nei Poligoni pafla tra 'angolo retto, e I'an-
golo alla periferia, accio per efla fi pofla fopra un dato la-
to ergere un qualunqpe dato Poligono . Io qui inerendo a
quanto contiene la prefente Propofizione ne produrrs un’alera,
la quale non folo rapprefenti la fuddetta ragione, ma anche
quella del medeflmo angolo retto all'angolo al centro. Perche
quindi in un ClrF?lo dato fi poffa defcrivere un qualunque
Poligono, non gia tentando la divifione fopra tutta la pe-
riferia del dato circolo, ma fopra un folo quadrante. Ay-
vertendo che i comuni divifori adoperati nel coftruerly
non fono fempre i maflimi, accid piu chiaro apparifca

quant’ ho propofto.

TA-

(1) Elem. Geom. Lib. 4.; Prop. 16.; Prob. 2.

R



ArTicoLo UNDECIMO. 277

V@, R R
Ang. al| Ang.| Ang. alla |
ng 8 g b‘{:a DI&‘:
centro | retto |  perif.
4gono |90 90 90 4] 4| 4]o
jgono |72 | 90 108 4¥9 OB i
6gono |60 90 120 A 156 812
.. 7gono 51—1 190 T2 8= g4 1. 7. 1018
Nel 8gono 4% Dildgorl 13 ¢ 1t 8] ia ]
9gono (40 90 1490 s lod 911415
10gono |36 g 190 | 144 1 1oL LERG
11g0no 32 — | 90 147..2. t:|lg41 11| 18})7
128000 (30 |90 150t 4!1:. Jo b3

Notate che quefto fegno :: fignifica, che li tre nume-
ri antepofti al fegno fono in proporzione ordinata , come
li tre numeri pofteriori . Onde trovando nel 7gose Per

elfempio 9o0. 128 .g. ::77 . 10 = 7 = 3, vuol dire, che

; 4 At e
langolo retto go fta a 128 - angolo alla periferia di un

ettagono , come il denominatore 7 fta al medefimo deno-
minatore 7 == il 3 differenza di detto 7 al 4 numero co-
ftante ; fta, difli, come 7 2 10. Onde divifa la Periferla
di un ‘quadrante in parti 7, ed aggiunto un arco di3 al-
tre di derte parti, fard tutto detto arco mifura dell’ angolo
alla periferia del propofto 7gono. Se per il medefimo elem-

pio fi confideri, che nella Tavola v'¢ 513, g0 ::4: 7:

fignifica che divifo un quadrante di un circolo dato in par-
ti ferte, I'arco eguale a 4 di effe parti {ard mifura dell an-
golo al centro del medefimo 7gono.

N n An-




278  DEGLI POLIGONI IN GENERALE

Annotazione 11

157. Nella medefima Tavola fi vede ancora, che I'an-
golo retto ¢ medio aritmetico tra I'angolo al centro, e l'an-
golo alla periferia, ficcome abbiamo aflerito di fopra ; per-

che nell 11gono per efempio ftando i numeri 4. 11. 18,

come 32 7. 90. 147 %, dall’ addizione de’ piccoli efpo-

nenti 4 == 18 = 11 = 11 {i rileva molto pit prefto che
3 3

anche 32 et (90 Libal Da quefta Annota-

zione feguita poi, che noto I'angolo al centro {i viene in
cognizione dell’angolo alla periferia, e reciprocamente. Co-
si nel 9gono per efempio noto I'angolo al centro 40, avre-
mea 9o == 90 —~ 40 = 140 angolo alla periferia - Sicco-
me 90 == 90 — 140 =t 40 angolo al centro di detto 9gono.

PeRuO PL.OSHZT O NiE VI

. Qualunque numero (maggior del 3) di lati eguali or-
dinati nella periferia di wn civcolo dato (Taw.33.) puo
fornive. tite. contin. geom. propot. mp, bq, dg 5 delle
quali la prima mp unifce i punti dj concorfo di due
lati PTOdOU" db, g9, ¢ di due qa, bn pro,dotte pu-
re, ¢ furtenfe ad 1 lato, fe nella Figupa i dati. fono 4
(Figixs)s a2 latiy fe i lati fomo 5 (Fig. 16)5 a
3 latiy fe i lati fono 6 (Fig.17), e le altve due
bq, dg wunifcono le eftremita di due lati nella Figy-
va maffimawente diftanti.

158. Ora non vogliate gia afpettare la proyva. di quefta

. : TR =
eleganrlmma Propofizione, perch¢ ¢ la medefima generalif-
{ima adoperata nelle feconde degllArticoli antecedenti. Sap-

pia~

2
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piate piuttofto, che efla contiene in fomma non folo quan-
to {i enunzid nelle feconde Propofizioni fuddette . Ma pro-
pone inoltre che dette feconde Propofizioni fiano Vere in
qualunque altro Poligono {uperiore . Cio¢ che la feconda
per efempio del 7gono fia vera non folo nell’8gono, come
fi dimoftrd n. 783 ma in qualunque altro Poligono fuperio-
re 9gono, 1ogono &c. quando fi reftringa la coftruzione
dintorno 4 tanti foli lati, quanti fi adoperarono if detto
Ettagono ; che furono 4, cio¢ bh, ho,op, pq c{)mpf‘f{l n.el
triangolo- b E¢q. Onde qualinque Poligono fia, per efeﬁ}}_JlO
la Fig. 15, bafta che in efla fi reftringa la coﬁruzionc..d in-
torno a 4 foli lati per ottenere 3. contin. geom: oy
mp,bq, dg nel medefimo modo, cheé fi ottennero per Mmez=
zo dell’ 7gono . Cosi {e tutce le Figure della Tavola 33 fol-
fero fempre un 17gono, fecondo che la coftruzione verfal-
fe d’intorno a’lati 4, 5, 6 &c. di eflo 17gono, le propor-
zionali mpy, bq,dg rifularebbero bensi di ordine differentes
ma fempre come nelle Figure 15 , 16, x7 &€ —
geometriche .

159. Di pia {e i lati della data Fig. 15 ovVvere o
non foflero né meno parti aliquote di un qualche Poligono:
e qualunque fofle grande 0 piccola la periferia, fu la guale
fono ordinate (purché non fi dilataflero oltre la merd di el-
{2 fe non di un mezzo lato, come occorfe in tutte '€ €7
conde - propofizioni de’ Poligoni di denominatore difparo)
la Propofizione mai percio farebbe meno ficura. Laonfl‘? G
vandola io st bella e st éftefa mi duole a dir vero affai, che
non {orgendo effa che pur ora da una fola arida fP?C?‘Ia‘
zione, le fovraggiunte mie occupazioni prefenti nop I ab-
biano permeflo di recarla a qualche folida utilita, 0 almeno
di fpingerla un poco pit innanzi e dilatarla infieme con
Paltre poche offervazioni 5 che fono anzi un aborto, €€

un. parto dello fecarfo mio ingegno .

16 &c:
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ARTICOLO DUODECIMO.
Defcrizione organica di detti Poligons.

160. Avvenga che io abbia gia applicato a quefta de-
{crizione due altri Iftromenti, uno chiamato PENNA Geo-
METRICA , 'altro Compasso Loxopromico, e benché pure al-
ui fi ufino, e che porrei proporne anche degli altri forfe in
pratica migliori, nonoftante m’induco a produrne uno , il
quale, {fe non altro per una tal quale {ua vaghezza , merita
qualche confiderazione . Egli ¢ (Fig.21. Tav.34.) compofto
di 6 volte tanti regoli, e 3 volte tanti pivoli, quanti {ono i
lati della Figura. Cinque di effi regoli ad, de, en, ag, gm
debbono eflere eguali, e mobili d’intorno a pivoli , coi qua-
i ftanno infieme connefli, ed un alro regolo am deve con-
cepirli mobile d’intorno ad un pivoletto ¢ comune a 4 di
detti egual-i regol.i ; e nelle due feflure una da ¢ verfo m i
faccia, che riceva il pivolo m, che puo dentro per il lun
go {drucciolare da m fino ad ¢, e che connette due rego-
li; e nell’altra feflura da ¢ verfo 4 riceva il pivolo @, che
ne congiunge quattro, e che puo feorrere liberamente da ¢
fino ad a. L pivoli poi a,m,n,d, e turti g_[i altri pofti in
fimil luogo della Figura {1 dilatino un poco in cerchio dal-
la parce inferiore , e per di fopra fiano coftrutti a fpira con
la {ua vite, accio poffano tenere i regoli infieme uniti. I
pivoli ¢, g, b, e tuti quelli che ftanno alla medefima di-
ftanza dal cenwo della Figura f{iano non. folo fabbricati 1
queft’oggetto come quelli , ma per di fotro lunghetti pitt
di quelli terminino in una punta, aceid toccando effi foli
al piano, poflano marcare un puato fu la carra. |

161. Da una tale coftruzione parmi di dover afpettare un
efferto , che ¢ grande ardimeato Vaflferitlo fenza averne an-
ticipatamente fatta prova. Cioé che Jevando via i pivoli

13
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m, ¢, a, ed aprendo 'ordigno in fuori, reftino tuttavia i
lati dh, hK, KL &c. fempre ordinati nella Periferia di
un maggior circolo, di cul 1 regoli dn, u#h &c. ne rap-
prefentino i raggi. Come per contrario tolta via una par-
te am, dn, ovvero due am,hu, e reﬂ:ringendoloa i lati
che reftano rimanghino difpofti nella periferia di un cic-
colo minore.

162. Cid mi par vero, perché non poffo concepire mof-
fo per efempio un regolo am, che nel medelimo iftante
anche tuui gli aleri regoli non fi muovano aleretfanto pet
caufa della vicendevole loro conneffione ; coficche parm?
che non pofla muoverfi un regolo am, che gll_ ango-
li mad, nda alla periferia non rimanghino guttavia egua-
li . Dunque dovendofi anche gli aleri regoli muovere 2l
trettanto , anche gli angoli circa effi alla periferia rimart-
ranno parimenti eguali; e quindi i lati ad, dh &c. lem-
pre coftituiti nella circonferenza di-un circolo unica cHi=
va che, come notammo anche altrove, fempre inclini, e
{empre egualmente alla. medefima parte.’ GY

163. Volendo pertanto defcrivere un Poligono magglo=
re del 12gono rapprelentato in figura , bi{bgnerebbe ag-
giugnere all’ iftromento tante parti, quante per il nuovo
Poligono occorreffero . E volendo delcriverne un minore
avrebbell a rtagliar via le fuperflue; perche poi e nell’uno,
e nell’altro calo premendo alquanto i pivoli ¢, 3> b &e.
lafciaflero f{ul piano della carta impre{ﬁ tanti Punti: el
ti foflero i lati del propofto Poligono. Ma fi avvert © e
detto iftromento non potrebbe eflere diminuito, fe non di
due fole parti, e pero fornire un 1ogono. Perche 1 pun-
ti di conneflione m,n, # e tacti gli aleri fimili fi trova-
rebbero in tal cafo pervenuti fino al centro ¢, dove gli
regoli pur ivi concorfi facendo a fe ftefli intoppo» "O%
potrebbero paffar pit oltre . Tuttavia I'iftroment© s
o al 12gono {fomminiftra anche la delcrizione del trian-

golo 5
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golo, del 4t0, dell’ 6gono,, lafciando andar vani dei fe-
gnati punti, 4 nel primo. calo, 3 nel fecondo, 2 nél ter-
zo alternatamente . Ed occorrendo il pentagono {1 ordini
liftromento al 10, o al 15gono, o ad altro Poligono
di denominatore multiplo del denominatore del | propofto
Poligono, lafciando poi alternatamente andar vano un pun-
to si e l'altro no nel primo cafo; due si ed uno no nel
{econdo &c. E cosi fi proceda anche per I'ygono, ed il
9gono; aggiungendo all’iftromento tante parti,quante ab-
bifognarebbero per un Poligono di denominatore multiplo
del denominatore del Poligono dato. :

Annotazione. .

¥64. Da quanto fi efpofe in propofito del 1ogono facils
mente {i'deduce, che, ordinato l'iftromento a detto Poligo-
no, madn diventarebbe un triangolo, di ‘cui i lati am ,dn
rifulvarebbero divili media- ¢ extrema vatione in g ed e pi~
voli connettenti li regoli rifpetcivi.
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