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COMES ILLUSTRISSIME!

DOMINE
GRATIOSISS PyE

‘Nxercitationes hafce, Comes II-
E luftrisfime ! in confpectum
Tuum prodire, Tuumque
judicium @quisfimum non tam po-
ftulare quam potius implorare jusfi;
fingulari Tuo, quo profequeris
(33 {cien-




{cientias, favore commotus, nec
non gratiofiffima Tua in me vo-
luntate.

Pro tot enim benevolentiz mi-
hi fatis comprobate documentis,
gratiffimam meam mentem aliqua
ex parte declaraturas;  hec {cien-
tiarum principia, Genmetriz Eu-
clidex fuperftru&ta, Tibi, fumma
animi mei devotione fubmittere,
convenientiffimum effe cenful.

Hofce conatus meos, fi Tu,
qui fupra vulgus hominum longe
elatus es, Comes Hluftriffime! fe-
rena fronte adfpicere, eosque @qui
bonique confulere, dignatus fue-
tis; maximo letitie gradu perfu-

{us,
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fus, majori Academicorum {tudiis
inferviendi, ducar cupiditate.

Certiffimam in Tua erga {cien-
| fiarem cultores humanitate {pem
ponens; Libi, Domime Gratio-
fiffime! operam meam fufceptam
non prorfis ingratam futuram effe,
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confido.

i Deus, fapientiz omnis auctot,
TE, Tuamque Gentem Muftrif-
imam in fumma fervet incolumi-
rate, Tuaque negotia, que ad
Reipublice falutem tendunt, gra-
viflima, fortunata effe jubeat.

Patrocinio autem Tuo, quo
haftenus fum fruitus, me & in po-
(*) 4 {terum




{fterum comple&are,  fisque per-
fuafiflimus ;  me in eorum effe nu-
mero , qui virtutum Tuarum
excellentia perculfi, ad dies vi-
te usque TE venerantur & admi-
rantur.

Lipﬁm d. 20 Jun,

Ao, 1752,

Pietas juflit hafce literas Me-
cenati meo -fuperftiti dica-
tas, DUPEr Vero ex terrena
{ede ereoto, memorie caufy
relinquere,
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s dgredior jam notiffimam illam fub
Metaphyfica titulo odiofam difci-
plinam a Reffauratoribus, CAR-
=X TESIO, LEIBNITO,  L0-
CKTO de TSCHIRNHAUSEN, L. B.t de
IWOLEF &', a neevis repurgatam; fed ab alis
denno  vocum  abffrufiffimerum caterva® proh!
dolory obfcuratam,

In hoc obfeuritatis Afylum, fagh ulbum in Re-
ligionis fidvigue Chriftiance masimam cladem, im-
petum & irruptionem quandam facere vifum eff,
ut tandem aliguando Metaphyficorum latibula,
terminorum objcuriffimorum farragine quafi fe-
pta, neming non intwer: liceat,

¢S 12
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Et foer eft: inflitutum hoc, logomachiis
) ; 98

mumero fere infinitis, vixisque in Philofophia
vagis atgue tmutilibus viam guodmmmodo por-

S q q !

fumgque preecludens, non provfus ingratum fore
a5, gui fimplex, naturale, {incerumque pro-
Jtentur verum 5 pregfertim cum vident: rations
humance veritatibus in ordinem redatlis; ~ Reli-
gionis Chyiftionce, aliorumgque difciplinarun pu-
vitatem atque fimplicitatem obtineri.  Qui ad
res ipfas, negletta forma externa, attendere affue-
i funt, iis facile onmia probari video, nec ipfos
[peroy @gre laturos effe, tam multa paucis ex-
poni.  Vale Leflor!  meisque conatibus fave,

Scribebam Lipfiz
d. 20 Jun.

17§32




MONITUM AUCTORIS.

@bf@l‘ves , velim: numerum fi-
gurarum @ri incifarum refpondere
ubique numero Propofitionum ;
unde cum in Textu Euclideo figu-
rarum numerus non expreflus
fit; hacinre Leftor, facile fibi
ipfe confulet.
Scribebam Lipfiz

d. 3 Januar,
1756,

JO. JAC: HENTSCHIUS.
ARGU-
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ARGUMENTUM
ELEMENTI TERTI EUCLIDIS.

Continet Liber tertius circuli proprie-
tates :  lineasque plurimas & intra ejus-
dem Peripheriam, & exira ad eandem ductas
inter fe comparat.  Circulorum etiam fe
mutuo interfecantium, & {ic mutuo, aut li-
neas rectas tangentium affectiones explicat.
Angulos etiam, five ad centrum five ad cit-
cumferentiam pofitos inter fe componit.
Breviter prima Geometrice Pradlice elementa,
circulorum adminiculo potiffimum innixa,

eXponit.
ARGUMENTUM
ELEMENTI QUARTI EUCLIDIS,
“I
EJ& quartus Elementorum liber 7iigono-

melrie  utliflimus. Circulo enim poly-
gona

A T T
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gona infcribendo, tabulas Chordarum,

Tangentium & Secantium' fabricare dilci

amus: quarum ope figurarum & corporum

magnitudines menfuramus.  Neque abs-

que eo ftellacum Afpefius; quos vocant,

nartilem nempe, Sextilem &c. rite diftin-

guimus: utpote a polygonorum in circulo
. infcriptione omnino pendentes. - Neque

fane Circuli aream five Ruadraturam quan-
dam aliunde, quam ex polygonorum innu-
merorum circulo inferiprorum & circums-
{criptorum. areis five Quadraturis colligere
poﬁhmus. Et haud aliter circulorum ad fe

" invicem rationem duplicatam, e duplicata

polygonorum iisdem infcriptorum aut cir-
cum{criptorum ratione colligimus.  Archi-
tectura vero militaris polygonis circulo in-
{criptis toties utitur, ut pre aliis omnibus
cientiis ; huic libro folidum fere deberi
videatur.

ARGU-
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ARGUMENTUM
ELEMENTI QUINTI EUCLIDIS.

(éf_.t_fﬂtm Elementorum liber demonftrar«
dis libri fexti propofitionibus omnino efk
neceffarivs.  Do&rinam quam  continet
frequentifiime uftirpamus,  Argumentandi
VEro ratio, ¢ proportione Geometrica peti-
ta, elt plane fubtiliffima, folidiffima, bre=
viflima. ~ Cujusmodi ratiocinandi metho=
do, tanquam Logica quadam Mathematica,
Geometria , Arittmetica, Mufica, Afironoinia,
Statica, & relique omnes Mathefeos pat=
tes maxime utuntur, utpote quz propor=
tionibus quibusdamn inter {e connexis fere
totx nituntur 5 modosque ‘de proportio-
nalibus  ratiocinandi e Jibro hoc quinto
mutvaxi folent! ' Geometria quidern ' pra~
Jice que linearum, figurarum atqué cof-
porum menfuras complectimur, e propora
tionum  dodtrina  plerumque  derivatut.
Regule drithmeticr ad unam  omnes ex hu-

julce

e e b i b
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jufce quinti libri propofitionibus, fine fe-
ptimo, octavo, nono de numeris ex pro-
feffo traGantibus, demonftrari = poflunt.
Antiquorum Muficam proportiones Geome-
tricas Sonorum modulamini applicatas rite
dixeris :  quod 7dem fere de Statica, cor-
porum ponderibus applicata, poffis affe-
rere. Ut rem totam paucis compledar,
{i proportionis dodtrinam ¢ Machefi abitu-
leris, nihil fere praclarom aut egregium

relinques.

ARGUMENTUM

ELEMENTI SEXTI EUCLIDIS.

Incipit Liber Sextus egregiam illamy de pro.
portione Geometrica Doctrinam in Lib. V.
expolitam, ufibus variis, planeque pra-
ftantiffimis applicare: & a triangulis, figu-
rarum {implicifimis exorfus, eorum latera
& areas, prout ad {e invicem proportione
quadam refpondent, inveftigat. Deinde

lineas
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lincas proportionales & figurarum augmen-
' . ta aut decrementa proportionalia definit: &
quo easdemmodo in ratione data augeamus
aut minuamus, oftendit, Regulam etiam,
Auream f{ive proportionalem, totius arith-
metice palmariam aperit, ‘& in rectangulo
triangulo non tantum quadratum fed pen-
tagonum, hexagonum, & univerfum po-
lygonum quodcunque ab hypothenufa de-
feriptam , @quari quadratis , pentagonis,
hexagonis vel quibuscunque polygonis fi-
milibus a duobus lateribus defcripeis, de-
monftrat.  Poftremo facillima certiffima-
que tam lineas tum fuperficies tum  corpo-
fa menfurandi principia, in omnibus Ma-
thematicarum {cientiarum partbus
utiliffima’ proponit.
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ELEMENTORUM
LIBER TERTIUS,
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T, A;Equa!es circuli funt; qvorum diametri
g funt =qvales, vel quorum qve ex cen-
tris funt @qvales,

2, Refla linea circulum contingere dicitur, qvae
contingens circulum & produéta ipfum non
{ecat.

3. Circuli contingere fefe dicuntur, qvi contin-
gentes {e mutuo non fecant.

4. To circulo zqvaliter diftare 3 centro reCte li-
nez dicuntur, gvando a ceatro ad ipfas pex-

endiculares dufte funt =qvales,

5. Magis autem 3 centro diftare dicitur es, in
quam major perpendicularis cadit,

6. Segmentum Circuli eft figura, qve reftalinea
& circuli circumferentia comprehenditur,

=, Angulus Segmenti eft, qui refla linea & cir
culi circumferentia comprehenditar,

g, Angulus in fegmento eft, quando in circum:
ferentia fegmenti fumitur aliqvod punttum,
atqve 2b if fo ad terminos lingz ejus, qve ba-
{is eft Segmenti, re@e linez ducuntur, angu-
lus 4 dudtis lineis comprehienfus,

9, Qvando antem comprehendentesangulum re-

. A 2 She




EUCLIDIS ELEMENTORUM

Qz linez alflamunt circumferentiam , illi infi<
ftere angulas ‘dicitur,

10. Se&or Circuli eft, qvando angulus ad cen-
trum conftiterity; figura contenta reéis lineis
angulum comprehendentibus & circumferen=
tia ab, ipfis allumpta,

1 1. Similia circulorum fegmenta {unt, qve an-
gulos capiunt ®qvales: vel in qvibus anguli
funt inter fe @quales,

PRO!?! Ifz PROBL.
Dati circuli Centrum invenire,
Siz datus circulus ABC: oportes civenli ABC
& nEvUI IHVEmIYe,

Conftru&io.

1. Ducatuy in civculo guedam redalinca AB pt-
cunque & inopunio D bifaviam fecerur (per 10,
1)

2 fl) puntlo avtem D ipfi AB ad iedos angulos
ducatur DC (periinii1);

3, Reila CD producatur in B, bifaviam fece-
tur in F, Dico pundfum I effe centrum civoul:
ABC, { !

Demonflratio,
Si F non eft centrum cireuli, fit alind punétum

G centrum, & ducantur redte GA, GD, GB: erunt

tete GA, GB, @qvales (pet 1§, 'def, 1.) refiz

vero AD, BD funt zqvales (per conftruct.) s re-

&a deniqve DG & utrigve triangulo ADG, BDG,

commune,

Due
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Duo igitur triangula ADG, BDG habent duo
fatera mqualia, lacus nempe AD = lateri DB, &
DG commune, habent praterea & bafin AG =
bafi BG3 Ergo & angulus ADG erit = angulo
BDG (per 8. 1.)3 cum autem hi anguli dein-
ceps fint. & zquales, re@us eft.uterqve equalium
angulorum; ergo angulus ADG eft re:ius {per
10.def, 1.); fed & angul, FDA eft refus (per
conftruct),

Ergo angulus GDA = angulo CDA, pars fcie
Yicet toti zqualis foret, quod fieri neqvit (per
9. ax.). Similicer oftendetur neqve aliud efle
prater ipfum F,
~ Ergo pun@um F centrum eft circuli ABC,

Ouvod erat Inveniendutils
Corollarium,

Exhoc perfpicuumeft, i in circulo re@a linea
re@am bifariam & ad angulos reQos fecer, circu-
li centrum effe in fecante,

PROP. iI, THEOR.

Siin eircumferentia circuli duo quelibet pun-
&a fumantur, qve ipfa conjungit recta linea in-
tra circulum cadet,

Siz circulus ABC, & in circumjzrentia ipfins
[umantur duo quelibet pyntfa AB: Dico vefam
fineam, que a punido 4 ad Bducizar, intra ¢iv-
euluin cadeve.

Conftrutio,
1, Tnveniatur circuli ABC centrum

R {(per1 3.5
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2, Ducantur re@z AD, BD, & ad qvodvis alind
punétum E refle AB:ducaturireéia DE, It

Demonftratio,

Rea AD = BD (perxy, def, 1.): Frit igi-
tur angulus DAB = angulo DBA (per §.1,);

Eft aurem angulus DEA major qvam ang,
DBA (per 16..1.);

Ergo etiam ang, DEA major eft qvam ang,
DAB, ideoqve refta DE minoribus angulis A &
B fubtenfa minorefl rectis AD, BD (per.19.1,):
Hoc eft reéta DE & centro circuliin gvodvis pun-
&um, qvod in re@a linea intra punéta A & B fu-
mitur, cadens minor eft qvam circuli femidias
meter AD, vel BD, ac proinde re&a, & punto
A ad punfum B dudla, 'intra circulum cadit,

Duvod evat deinonfiv,

PROP. Iil. THEOR.

Si in circulo re@a quedam linea per centrum
du@a reQam lineam non dufiam per centrum
bifariam fecer, & ad angulos retos eam fecabit ;
qvod fi ad angulos re@os ipfam fecet, & bifariam
fecabit,

Y. Sit circulus ABC, & in ip [0 wa’a linea per
centrum dulte CE velam lineam AB non dy-
Gam per centvum bifariem fecer in punifo F:
Diso quod etiam ad angules vedlos ipfam feces,

2, Quod

'S
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2, Qvod fi refla CE reclam AB ad vellos angu-

los feoer: Dico quod etiaim bifariam ipfam fe-
get, hoe ¢fty quod AL ipfi FB aqualis fiz,

Conftructio.

Sumatur circuli ABC, centrum D (per'1.3)4
& jungantar DA, DB,

Demonfiratio,

y. Sit latus AR = lateri BF (per hypoth.), &
DFE commune ; bafisvero AD = bafi BD ( per
35, def, 1,): ergo angulus DEA = angulo
DFB, (per 8. 1. ); cum.autem anguli DFA,
DFB deinceps funt & &qvales, uterque €o-
rum re@us erit (per 1q. def, 1),
Orod Imo evat demonfir.

9, Sint anguli DFA, DEB redli (per hypoth. )3
cum vero redlz DA, DB funt zqvales, etiam
anguli A & B =qvales erunt (per 5. 1.)5 la-
tus preterea DF eft commune urique triangu-
JoDFA, DFB; duo igitar hac triangula habent
duos angulos duchusangulis zgvales, & unam
latus uni lateri egvale, commune {cilicet DF,
gvod utriqve angulorum zqvalivm fubten-
ditur §

Ergo & reliqua latera reliquis lateribus mqva-
lia habebunt (per 26, 1.)3 zqualis igitar
eft AFipti BF,

Qwad Hdoerat demonfir.
A 4 PROP,
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PROP. 1v. THEOR.

Siin cireulo duz re@e linez, non du&t eper
centrum, fe invicem' fecent$ fefe bifariam non
fecabuar,

Sit civculus ABCD'; € in'ipfo due vedle linee
AG, BD, #101 dulle per centrum [¢ invicem [ecent
in Ifzmér'a E: Dico eus fefs bifariam non fecare.

Dewmonftratio,

Sienim AC, BD, fe@z effent bifariam in E,
reCta FE, dufta ex centro F eflet perpendiculatis
ad utramqve, & anguli FEA, FEB. «¢flent @qva-
les 3 hoceft, pars FEA effet toti FEB xqualis ; quod
eft ablurdum (per 9, ax,). Nonigitur AG, B
fele bifariam fecant, Quod erat ool 7

PROP. V. THEOR.

Si duocirculi {& invicem fecent, noneritipfo-
rum idem centrum,

Secent [e mutuo dua civculi ABC; CDG, in1 pun=
&is B, C: Dico ipforum idews sentram non effe.

Demonfiratio.

Si fieti poteft, fit punGtum E, commune utri-
usque circuli centrum, jungaturque EG, & EFG
daucatar UCCUH(]‘VE

Qvoniam igitur E eft centrum eirculi ABC,
erit recta EC = reflz EF: rurfus qoniamE eft
centrum circuli CDG, EIEC recta EC = re@zEG
{per 15. def. 1.): Ergo re@s EF = re@zEG,
hoc eft, pars toti equalis eft, qvod eft ablurdum
(pers, ax,) Qvare fi duo circuli fe invicem

fecent, non erit ipforum idem centrum. DOvod
erat demonflr,

PROP,
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PROP, VI THEOR,

Si duo circuli fefe intra contingant, ipforum
idem centrum non erit.

Duo circali ABC, CDE fefe intia contingant
in pancto C: Dicoipforam non effe idem centrum,
Demonfiratio.

Sit F commune utriusque circuli centrum, fi
fieri poteft; jungaturqve ¥G, & ducatur utcun-
qve FEB,

Qvoniam igitur F eft centrum circuli ABC,
etit reGta FB = re@z EC; & qvoniam F eftcen-
trum cireuli CDE, exitre@ta FE = recle FC (per
15, def.’ 1) ideaqve, redta FB = redte FE
(per! 1.7ax) 3 hoc eft tora FB fue parti FE ®qva-
lis erit, quod fieri nen poreft (per o, ax,). Qva-
re fi duo circuli fele; intra contingant, non eft
iplorum idem cenrrum,

Ovad erat demonfi.
PROP, VII, THEOR.

Si in cirenli diametro aliqvod pun@um fumas
tur, gvod non fit centrum circuli, & abeoin cir-
culum cadant gvedam re@e linex 3 maxima qui-
dem eritin qva centrum, reliqva vero minimas
aliarum autem fempet propingvior ei, qve per
centrum, major eft remotiorey duzqve rantum
xquales ab eodem punéo in circulum cadent ex
utraqve parte minime,

Sit civeulus ADBI, ejus autem diameter [it AB,
& in ea fumatur aliquod puniinm By quod #0 fiz

Ag cen-
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centrum civeuliy Sitantem civouli centrum E, &9 &

puntto Fin civculum cadant vedlalinea FGFD, FG,
Dico 1, maximam effe AF, que per. centrum

E: vanfit; 2, veligvam -diametri partem FB effe

pHAImAN § 3+ eliarum vero majoren ¢ffs eam,

qve maxime AF propior; z. neque plures, guan:
duass ex ditte pundo F ad circumferentions duci
poffe @quales,

Demonftratio,

1. Ducatur ex E centro re@®a EC, Quoniam EC,,
EA zquales funt, addita communij EF, erunt
ECEF, & EATEF (hoc eft AF)zqvaless Sed
ECTEF fant majores qvam CF (per 20, 1.)s
Erco etiam AF major qvam CF, Eodem mo-
do oftendetur AF major gvavis alia FD, FG,
FH, Fl, & fic porro,

2, ¢ Centro dufta EG wqualis eft recte EB 3 Sed
EG minor elt, qvam EFfEG.

Ergo EB etiam minor eft qvam EF{EG;
Commune auferatur EF

Relingvetut FB (five EB~ EF) minor qvam
EG (per §. ax.).
Eodem modo oftendetur FB, minor qvavis
alid,

3. In triangulis FGE, FDE, latera DE, EF eqvan-
tur lateribus GE, EF} angulus vero DEF ma-
jor eft angulo GEF: Ergo bafis FD mojor eft
bafi FG (per 24. 1.)- AR

Eadem ratione qvevis alia relta, qva maxi-
me AF proprior cft, femper major erit re-
motiore,

4, Due
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£, Duz reflz FH, FG, € punlo F dullz fint
zquales: cum vero aliz quavis reQz, que ab
eodem pu'ﬂé‘:o F in circumferentiam ducun-
r;u:, vel fint propiores maximz AF, vel abea:

em remotiores, erunt itagve \elms’*mcs xcf
sninores duabus illis reiis FE; FG, ut pate

_ ex precedente 3tia parte hujus demonitratio-
nist Qvare non plures gvam due reCe =qva-
les ab eodem L"J”L;O F in circulum cadent ex
utragve parte minime, Quod erat demonfirs

PROP. VIII. THEOR.

extra circulum aligvod punéium fumatur,
atqve 2b eo ad circulum ducantur gvedam reGe
linex, qarnm una per centrum tranfeat, reliqva
vero utcungye, Earum gvidem , quz in conca-
vam: ciccumferentiam cadunt , maxima eft, qva
er centrtim: tranfir: alisrum aurem {emper pro-
pingiot, ei, gV per ceneram, major eft remoti-
ore: earum gutem, quE in convexam circumfes
reptiam cadunt, minima eft, qve inter pundlum
& dizmetrum interjicitur: aliarum autem femper
qve. propingvior minime minor eft remotiore,
dl.llqi’e antum Tqv“les d ‘!L]‘l I'D ll} (dlcillﬂﬂa.
cadunt ex utragve parte mnIMT,

Sit eirculus AGB, &5 extra. ciyculum [umatuy
aliquod pundlum D ab eo autem in circubium du-
cantyr vedle lines D/I DE; firgue DA pex. cei=
i’,i’{f:“fi_( ’Juh,

Dico: 1, Earum quidem, que 1 AEC concavam
plreuim-
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, €rrcumnfeventiam ma’w:t‘, Waxima qﬁ DA, qua
per centvun: t# /mu,

2 Bz que prop? fmuf(), (’[’ 7 \qile per cetifriin, /E’m-

Lex e *fwujm remotiore, videlicet DE IZ&'(Z.‘"P DCy

3 E’J‘} Z:'J?,l' AHLCIE, q!ﬁﬁ ?FI CORVEXAM t’:.l'r LHH{[ ereil=
tiam cadunt 5 minima eft DI, qua. inter pune
dwm D & diametrum BA interjicitur ;.

4. Qve minime DI propingvior DF, minor ¢ft
vemiotiore DG,

§. Duzque tantun agvales a punio D cadynt i
circulumn ab utraque pavte minimae DI,

Demonfiratio,

I, E Centro K du@® KE = KA, addita commus
ni DK erunt KEtDK = DA ;fed KETDK majores
funt qmm DE (per 20. 1,)¢ Ergo etiam DAY
major eft qvam DE.

Eodem modo erit DA major qvavis aiad puns
¢lo D inconcavam eircumferentiam du@a,

2. E centro K du@a KC = KE; ideoqve trian-
guli DKC duolatera DK, KC, zqvalia funtduo-

bus lateribus DK, KE alterius trianguli; An=

gulus vero DKE major eft angulo DKGt Ex-
go DE major eft qvam 1C (per 24, 1.).

3. Ecentro Kdu&ta reCtakF;erunt DFHKE majores
qvam DIYKI, hoc eft quam DK (per 20, 1.)t
ablatis’ igitur zqvalibus KF, KI, relinqvetur
DI minor, qvam DF,

Eodem modo DI minor erit qvavis alia.

4. Dudtaredta KG 4 eruntrete DF{FK minores
reéis DGtGK (per 21, 1) ¢ Ablatis erguzqva-
libus FK, GK, relinqvitur DF minot.qvam
DG, : :

5. 51
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4. 81 ad punéum K conflitwatur angolus DKB
= angulo DEF (per23, 1.): ervnteriangu-

li DBK, duo latera BK, DK qvalia duobus

lateribus FK, DK, alterius trianguli DFK; &

qvoniam angulus DKB eft zqvalis angulo DKF,
etitDB =DF (perg. 1.); omnes vero redle,
gve funt a minima DI, remotiores, gvam DB,

DF, erunt eisdem majores; qvz autem mini-

mz propiores, erunt minores, ut patetex pres

cedenti 2da & 4ta parte demonitrationis,

Non igitur plures qvam due re@z ex pundto

D in circuli circumferentiam, five concavam

five convexam, duci poflunt zqvales,

Duod erat demonfir,
PROP.. IX. THEOR,

Siintra circulum fumatur aliqvod puné@um,
atqve ab eo in circulum cadant plares, gvamduz
reétz linez ®qvales, punétum, gvod fumitur, eric
centrum circuli,

Sit circulus ABC & intra ipfum fumatur puna
dum Dyab hoc eutem punto D in civeulam ca-
dant plures quam dus vede linew zquajes DA,
DB, DC: Dico affumptum panétum D centrum
effe circuli ABC., ‘

Demonfiratio,

Si D non fit centrum, fieri fi poteft fic E, &
jun@ta DE producatur utringve in F, G+ Ergo
FG eft diameter circuli ABC, Itaqve qvoniam
in 'FG, diametro- circuli ABC fumptum eft ali-

qvod
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qvod pun@um. D, gvod non eft centrum citeulis
maxima quidem efit DG, major autem DC gvatn
DB, & DB major quam DA (per 7.:3.) ¢ Sed
DC, DB, DA, zqvales funt (per hypoth,) . non
eft igitur E centrum circuli ABG,

Similiter oltendetur negye aliud punétum gen-
vrum efle preteripfum D2 Eritigitur,D centrum
circuli ABG. Q. e, d.

PROP. X, THEOR,

Circulus circulum in plaribus 'quam daobug
pundis non fecat, .

Demonfiratio.

Si enim fleri poteft, circalus ABC circulum
DEF fecet in pluribus pun&is qvam duobus,
nempe in B, H, F4 & circuli ABC centrum fu-
matur, qvod fit K3 & KF, KG, KB jungantur,

Qvoniam igitur intra circulum DEF fumptume
eft pundum K, & gvo in circulum DEF incidant
plures qvam duz reQx linez zqvales KB, KF,
KG, punétum K erit centrum circuli DEF (pex
9 34)5 .

Eft antem K centrum circuli ABC (ut fapra)?
duorum igitur circulorum, qvi fefe {ecant, erit
idem centrum K, gved  fieri non poteft (pex
5+ 3:): .

Quare circulus circulum in pluribus qvam duos
bus pundtis non fecat, Quod erat demonflr,

PROP. XI, THEOR.

Si duo circuli fefe intus contingant, & fumans

tur centra ipforum; re@a linea ipforum centra
cons

TR

Rk
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conjungens, i producatur, in cirenlorum conta-
&um cader, 2 _
Duo civeuli ABC, ADE fefe infus contingant
in pundo A, & [(umarur civeuli quidems ABC ceit.
trum, quod fit. F, circuli vero ADE centrum G.
Dico refam lineanr a punio F ad pundum G do.
dam, [i producatar, in puniom A cadere,
Demonftratio.,

Si negas, fieri {i poteft, cadat ut GFC, & pro-
ducatur in direGtum ‘CFG ad punétum H, juii-
ganturqve AG, AF,

Qvoniam igitur AG{GF majores funt, qvam
AF (per 20:1.),& AE = CF = FH (per1y,
def, 1.)35 communis i auferatur FG: reliqvaAG
erit major reliqvd GH 3 fed GD = AG(per15.
def, 1.): Ergo GD major erit qvams GH; hee
eft, pars toto major, qvod fieri non poteft (per
9.ax.), Non igitur 2 pun&o F ad G duda re.
€ta linea extra contalum A cadet: gvare in
iplum cadat necefle eft,

Quod evat demonfTr,

PROP, XII, THEOR.

St'duo circuli fefe extra contingant, refta fi-

nea lpi:c-rum centra cenjungens per contafum
tranfibic,

. Duo civculi ABC, ADE fife extra concingant
v pundto As 5 sivenls: avidem ABC

2¢ punifo Ay ) [umatur circul; quidemn ABG ceie
?’fm, quud fit 5 civendi wero ADE centvum G
dvo relam lineam, qued puncto F ad G dui
cuvper contaibum o tranfire,

DE-
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Demonftratio.

Si negas, fleri fi poteft, cadatut FCDG, & AF,
AG jungantur, :

(Yvoniam . igitur F centrum eft circali ABG,
eric. FA = FC, rurfus qvoniam G'centrum eft
ADE circuli erit AG = GD, Oftenfa eft autem
& FA = FC; funt igitur FA, ACipfis FC, DG
eqvales: ergo tot FG major eft qvam FA, AG,
qvod zamen fieri non poteft (per'20- I.).

Quare refta linea 3 pun&o F ad punttum G °

duita per pun&um contactus A tranfeat, necefle

eft.
© Quod erat demonfle.

PROP, XIlI, THEOR.

Circulus circulum non contingit in pluribus
punlis qvam uno five intus five extra contingar.

Demonfiratio,

Si enim fieri poteft, circulus ABDC, circulum
EBFD contingat primum intus in pluribus puo=
tis qvam ‘uno, videlicet in B, D. 5

Er fumatar circuli gvidem ABBDC centrumG,
cireuli vero EBFD centrum H, (per I. 3.)-

Ergo redta linea, qve 4 puntto G ad H duci-
tur, utringve produéta cadet in punéta B, D
(pet 1T 34)5 & gvoniam G eft centrum circuli
ABDC, erit BG ipfi GD &qvalis: Major eft igle
tur DG qvam HB, & DH qvam HB multo na-
jors Rurfus qvoniam H centrum eft circuliBB

ED, =qualis eft DH ipfi HB, Atqvi oftenfaeft
ipfa

:'-":

SER B
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ipfa multo major; Fieri ergo nen poteft, ut cig-
culus circulum intus contingat in pluribus pun-
&is qvam uno.

Dico etiam fecundo, qvod circulus circulum
neque exerain pluribus qvam uno pundo con-
gingat: Si enim fierd poteft, circulus ACK cir-
culum ABDC exira contingat in duobus pundlis,
videlicecin A, C.

Quoniam igitur in circumferentia circutorum
ABDC, ACK fumpta funt duo gvzlibet puncia,
A, C4 refta linea, que ipfa conjungit , intra
ucrumque ipforum cadet (perz. 3.); Sed qve
intra circulum qvidem ABDC cadit, extracircu-
lum ACD cadet, quod abfurdum: Circulus igi-
tur circulum neque extra contingit in pluribus
punétis quam uno,

Qvod erar demonfir,

PROP, XIV, THEOR,

In circulo =quales reftz line® =qualiter di-
flant a centro, & quz zqualiter diftant a centro
funt inter {e ®quales,

Sit civculus 'ABDC, & in ipfo equales veffe
imee AB, CD: Dico primo eas a centro aqualiter
diftare.

Conftructio,

I, Sumatar circuli centrum, qved fitE}

2. A Centro E ad AB, CD perpendiculares
ducantur EF, EG, & jungantur AE, EC.

B Demon-
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Demonfiratio.
1, Reétz AB, CD per lineas pelpendicu!;u’es s
centro duftas EF, EG bifariam fecantur { per
. 3.); fed AB = CD(per hypcth) Earunt
1mtur mmldl'e fant zquales, fcil, AR = CG
(per7.ax.) ideoqve qvadr, rez AF = qvadr.
rez CG, Porro re@a AE = re@te CE (per
15. def, 1.); ideoqve quadratum redte AE
zqvatur qvadrato re@lz CE: & qvoniam {va-
d"‘tum refte AE == qvadr. re@e AF | qvads.
reéte EFY qadratum vero reétz CE = qvadr.
refte CG quadr, reGz EG (per 47, 1) Ergo
quadt, rc&ac AF T qvadr. retz EF &% qvadr,
re@z CG T quadr, re@z EG, {

Eft autem quadr. reftz AF = qvadr, re@tm

CG (ue fupra)s his igitur ablatis, reiingveras
quadr, 1 re&te EF & qvadr. rechw"u; ac pro-=
prerea refta EF zqualis ef re@te EG.

Cftenfum que eft, quod te&z EF, EGa
cencro E, ad ipfas AB, CD perpendiculares das
&, fints qval.,;,csva;e re«.hAB, CD =qualiter a
centro diftant, (per 4. def, 9.)

. A centro aqualiter diflent duz velle AB, (6/5)5

i:m ofty fit BI' equalis ipfi EG: Dicwo 4B ip jz

CD zqualem ¢ffc.

Tisdem, ut fupra, Lonﬂtu&ls, fimiliter often-
detur AB duplam efle ipfius AF, & CD duplam
ipfins CG & quoniam AE = 1p[' EC, erit &
qvad.’atum recte AE =2 qvadrato re@z EC; fed
quadratumrecte AE = qvadr. re@e EFt qads, re-
&z FA, quadratum autem EC = qvadmto redte
EGtqvadr, re@t= GC (per 47, L): Ergo qvadr,
recte
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re@tz EF T qvadr, re@e FA = qvadr, refte EG {
gvadr. recte GC,

Quoniam  vero qvadr, re&tz EF = gvadrato
re&e EG (qvia EF = EG perhypoth.); reliqvum
igitur qvadi tum ;ef‘x FA = religvogvadr. u&a
Cn_..:) ergo re¢ta FA = refte GC; Sedrefta B
eft dupla ipfius FA, & CD eft dupla ipfius CG:;
Quare AB ipli CD zqualis eft (per 6,ax.)

QOvod evat demonfiv,

PROP. XV, THEOR,

In circulo maxima quidem eft diameter: alia-
rum vero, femper propinquior centro eft major
remotiore, ]

Sit civculus ABCD y cujus diameter AD, cen-
srum E; & propinguior quidem centro E fit BCy
yemuorioy vero FG : Dico primo AD maximaii effe ;
& fecundo BC majovems quam FG,

Conftructio,
1, Ducantur a centro ad BC, FG perpendiculares

EH, EK
2, Ponatur 1pﬁ EH qualisEL, & per L ;pn EK

ad retos angulos du@e LM proﬁucatur in N,

& jungantur EM, EN, EF, EG,

Demonfiratio. ]
Ie 1« ia LL = EL, ideoque BC = MN (per
g8
'7mf Q\founm AE = EM, & ED = EN:
erit AE 1ED, hoc eft, AD = EM § EN$ Sed
EM{EN ma,owviunr qvam MN : Ergo & AD
najor eft gvam M Ny ac MN= BC!: eﬂ igitue
AD major gvam BC.
B 2 2,Qvos

'\a
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2, Quoniam duz ME, EN duabus FE, EG fune
zqvales, angulusque MEN majorangulo FEG 5
Bafis igitur MN bafi Fé& major erit (per24.1.):

Oftenfa autem eft: MN = BC : ergo & BC
major eft qvam FG.
Quare maxima eft diameter AD, & que centro
propinqvior BC major eft remotiore FG,
Onod crat demonfirs

PROP. XVI, THEOR,

Re@a diametro circuli ad recos angulos ab
extiemitate duca cadit excra circulum ¢ & in lo-
cum, qui inter re&tam lineam & circumferentiam
interjicitur, altera re&a noncadet: & {femicirculi
angulus major eft quovis angulo re@ilineoacuto,
religvus autem minor,

Sit civculus ABC cujus centrum D> Dico
5, Refan lineam AE, que @ puntlo A ipfi AB

ad angulos refos ducitur exira circulums ca=

dere ;

2. In locum, qui inter vedam lincam AE & civ-
cumfferentiam inserjicicuryalteranm vellam linean:
#on cqadeve,

3. Praterea angulum [emiciveuli, qui a veda linea
BA & circumfferentia CIA comprebenditur
guovis  angule acuto redlilineo majovem effe s
zeliquum vevo comprehenfum @ civeumferentia
CIA & veffa linea AE quovis angulo acuto
vedilince effe minorem. :

Deimor-

s o e S
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Demonftratio,

. Ex.centro DD ad qvodvis pun@um F in recta
AE i ducarur recta DF erit DE fubtendens
angulum reGum DAF major qvam DA, acuto
angulo DFA fubtenfa _{pe;-f 1o, £)4 1 Sed DA
tantum pertingic ad circumferentiam : Ergo
DF ultra circumferentiam porrigitur,adeoqve
punéum Fextra citculum eft,

Eadem ratione oftendetur qvodvis aliud pun-

Qum redtz AE extra circulum effe Tota igitur

2.

-

o]

a
€

reda linea circulum contingit in

AE extia circulum cadit,

Siin circumferentia prater punétum A fumatur
alind gvodvis puo&um C, recta hzec duopun-
&a conjungens AC intra'circulum cadet ( per
2.3.) qvare in locum, qviinter rectam lineam
AE & circumferentiam CIA interjicitur, altera’
re@a non cadet,

. Iraque fequitur, angulum femicirculi, qui a
recta BA & circumferentia. CIA comprehen-
ditar , gvovis angulo acuto re@ilineo BAC
majorem efle; religvum vero angulum, com-
prehenfum a circumferentia CIA & refta linea
AE, gvovis angulo acuto redtilingo effe mi- .
norem,

Qriod eras demonflyandun,

Corollarium,

Fx his manifefium eft, quod reQa linea , qu=
d re@os angulos ducitur diametrd circult , a0
ingit: &quod
anico fantum
B3 puntto,

xtremitate ejusdem circalumco
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pundto, Qvoniam qve circulo in duobus pune
s occurrit intra ipfum  cadere oftendebatur

(per2.3.)
PROP. XVII. PROBL.,

A dato pundo rectam liseam ducere, qve
datum circulum contingat,

Sit datum punlsm A, detys aniem civeulus
BCD : oportet a puntdo A vedam lineam ducere,
que circulum BCD cantingaz,

Conftructio.

1. Sumatur centrum circuli E & jungarar AE ¢
2, Centro E, intervallo EA circulus AFG defcri-
batur$ & a puncto Dipfi EA ad angulosrectos
ducatur DF, jungantarque EBF, AB:
Dico a punéio A duftam effe AB, quzcircu-
lum BCD centingit,

Demonfiratio.

Quvoniam E eft centrum circulorum BCD,
AFG, erit EA = EF, & ED = EB; duw igitur
EA, EB, duabus EF, ED funt equales, & angu-
lum communem continent qvi eft ad E! ideoque
DF eft zqualis bafi AB, triangulum DEF zquale
triangulo EBA, & reliqvi anguli reliqvis angulis
zquales (per 4, 1.): Angulus itague EBA =
angulo EDF 3 reftus autem eft EDF, quare &
EBA eft rectus, Porro refa EB ex centro du-
cta eft, ejusque extremitati infiftens refa AB
retum facic angulum ABE : Ergo circulum
contingit refta AB (per coroll, 16, 3+): A'dato

igitur
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igitur puntio A da@a eft refa linea AB que cir-
culum BCD contingit,
Quod crat facieid,

R ?‘f b A B
.-EQ.L & .{.xs ii. ’I Liﬁ@ﬁa.

Si reta linea circulum contingat ,a centro au-
tem ad con m z'ec‘h linea ducatur ea perpen-

dienlaris erit tangentt,
Sit DE contingens circulum ABC

in punito C, & [umatur civeult centrum I a quo
ad C ducatur FC; Dico FC perpendicularem off
adipfam DE,

Demonftratio.

Si FC non fit perpendicularis, ducatur 3 pun Ha{e
F slia quevis ad DE ¢ ndicularis FG,

Qvoniam angulus I*U\_, reQus eft, eric GCF
acutus (per 17, 1.), major igitu reft “L qvamFG
(ver 19 1.)} Sed FC = ib Ergo FB major
qvam FG, hoc eft, tota FG fun parte FB miner
erit, qvod fieri non poteft (per9.ax.)

Similiter oftendetur peque aliam qvamj 1piam
effe prater ipfam FG: Qvare FCad DE eft per-
pendicularis,

.J

Quod eras demonftr,

e MDD i r’;
‘Rh\}j—.} Y!.Ilg- L ;P i\},’a;k‘.
linea circulum contingat, a contaclu

cfla linea ducatur ad angulos reftos tan-

111 ert *mﬂw fem,
7 circulun ABG contingens in

lJ"L yeiia /r:?i(”/f ,!)
C, & a pundo C ipft DE ad o '(.J/rm'uf.f'o.c ducarur
CA: Dico civculi centrum effein ipfa AC.

B 4 Demon-
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Demonfiratio,

Si centrum circuli non fitinre@ta CA, ponatur
extra, fi fieripoteft in punfo F &jungatur FC.

Quoniam refta DE civculum contingit in-C,
a centro autem ad con-a@um duéa fit FC : erit
igitur FC perpendicularis tangenti DE (per ¥&.
3.),ideoque angulns FCE reus; eft veroangulus
ACE rettus (per hyp,): Ergo angulus FCE eft
zqvalis angulo ACE, minor majori, qvod fierinon
poteft, WNon elt igitur F centrum circuli ABC,

Similiter oftendetur neqve aliud aliqvod effe
preterqvam inipfa AC, :

Ornod evat demonfle.

PROP, XX, THEOR,
In circulo, angulus qviad centrum, duplas ef
ejus qvi ad circumferentiam, qvando circumfes
rentiam eandem habent pro bafi.

Sit civculus ABC, ad cujus centvum fit angulus
BEC, ad circumferentiam vero angulus BAC, &
eandenm circwnferentiom BC babeant probafi: dico
angulum BEC anguli BAC duplum effe,

Demonftracio,

Jungatur AE, & ad F producatur.

Itaqve qvoniam EA = EB; erit & angulus
EAB = angulo EBA (per 5. 1.): anguli igitur
EAB, EBA dupli funt ipfius anguli EAB, = Sed
angulus BEF = angulo EAB f 2ng. EBA : Ergo
angulus BEF duplus eft anguli EAB,  Eadem
ratione & angulus FEC duplus eft ipfius EAG:
totus igitur BEC totins BAC duplus erit.

Rutfus
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Rurfus inelinetur, & fic alter angulus BDC,
jundague DE ad G producatur. Similiter often-
detur angulum GEC anguli GDC duplum efle, e
qvibt" GEB duplus eft ipfius GDB: Ergoreliqvus
BEC rchqn BDC eft duplus.

In circulo igiturangulus qvi ad centrum duplus
eft ejus, qui ad circumferentiam, qvando eidem
circumferentiz infiftunt :

' Quod erat demonffr,

PROP, XXL.*THEOR,
Anguli in eodem circuli zegmento funt inter
fe zqvales,
aL» circylus ABCD , & in eodemn /?’rrmm"
i1 it BAD, Bf_D Dico eos inter [&

Canftructio,
1. Sumatut circuliABCD centram F (per 1, 3.) 3
2. Jungantur BE, FD.
Demontfiratio,

Qvoniam angulus BFD eft ad centrum, angulus

ero BAD ad circumferentiam , & hi duo angiﬂ
circumferentiam eandem BCD habent pro bafi,
erit angulus BFD duplus anguli BAD.

Eadem ratione angulus BED duplus eft etiam

" anguli BED : Elfru angulus BAD angulo BED

zqualis erit (per 7. a,\,};
Ouwod erat demonffe.

PROP, XXII, THEOR.

Q"ﬂd"‘l“@l'm"&m, que circulis inferibuntur),
anguli oppofiti funt ducbusreétis xqvales,
By Sit
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Sit civenlus ABCD, & in 'ipfo (_]dqdfflr;s‘ﬁ’ri’fr.
ABCD : Dico angulos ipfins oppofitos duvbusvet
effe agquales:

Demonftratio,
Jungatur AC, BD.

Qvoniam igitur omais trianguli tres anguli
funt ducbus redis zqvales (per 32 1.), erunt
trianguli ABC tres anguli CAB T ABC | BCA

equales duobus reélis.

Sed anguli CAB, BDC in eodem circuli feg-
mento BADC funt inter fe zquales (per 2I.3.);
& angu‘us ACB =zqualis ipfi ADB, qvod fint in
eodem ADCB fegmento:

Totus igitar angulus ADCangulisBACT ACB
eft zqvalis,

Communis apponatur ABC angulus: fuut igitur
anguli ABC ,BAC { ACB angulis ABC § ADG
;Iqml..a.

Sed ABC $BAC t ACB funt duobus rectis zqua-
les : Ergo & anguli ABC+ADC funtduobusreétis
zq aa‘.e",

Similiter oftendetur angulos qvogve BAD,DCB
duobus redis efle zqvales,

Quadrilaterorumigitur, que cireulis inferibuns
tut, anguli oppofiti funt duobus rectis xquales.

Quod erat demonfir,

PROP, XXIlI, THEOR.

Super eadem reéta linea duo circulorum feg-
menta fimilia & mmqvalia ex eadem parte non
conftituentur.

Sit
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Sit vecta AB; f fiper bac conflitutum fir civenls
fwrf:emm ACB : Dico ff’,ﬂfr er:»;v; recta AB
aliud fegmentum [ imile & in aguale fegmento ACB

.,.

ex eadew; parte non COnfLie
Demonfiratio,

Si fieri poreft, fuper eadem re@a AB aliud
qvodvis fegmentom ADB ex eadem parte con-
ftiruatur, qvouiufnn[e:{z nzqvale fegmento alte~
ri ACB; ducatarqve ADC & jungantar CB, DB,

Qvonism igitur fegmentum ABC fimile eft
fegmento ADB, fimilia autem circulorum feg-
menta funt, qve angulos capiunt zqvales (per if.
Bl erit di:f‘i_.]lx» ACB = angulo ADB exte-
rior interiori, qvod fieri non poteft,

Non igitur ‘une; eadem refta linea duo cir-
colorum fegmenta fimilia & inzqvalia ex eadem
parte conftituentur.

,\

Quod erat demonfir,

PROP, XXI1V, THEOR,

Super zqvalibus reéis lineis fimilia circulorum
fepmenta fant inter {e zqvalia.

Sint fuper aqualibus vectis lineis AB, CD fimilia
eivculovum fegwmenta AEB, CFD : Dico fegmentums
AEB fegmenio CFD effe aquale,

Demonfiratio.

Pofita reta linea AB fuper refa linea CD, ita
ut punGum A pundo C congruat, fic pun&um
B etiam congruet punflo D, propterea AB = CD
{per hypoth,); Congruente autem redla linea

75 AB
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AB re@z CD, congruet & AEB {egmentum
fegmento CFD, Si enim AB congruat ipfi CD,
{ennenum\,eloAEHi; smento CDFnon cor 10TUA G
fitum mitet ut CPLD. Sed circulus civenlum
in plunous qvam duobus pundis non fecar : at
vero circulus CHGD circulom CFD fecatin plu-
ribus punétis qvam duobus videlicer in pundlis
G, G, D, gvod fieri non poteft, - Congruente
igitur reCa linea AB rez CD, non poteft non
congruere AEB fegmento CFD: quare congruet,
& proinde ipfi quale erit,
Quod crat demorfir,

PROP, XXV, PROBL.

Dato circuli fegmento defcribere circulum,
cojus eft fegmentum.

Sit datum circuli fegmentumn ABC : oportet

autemn circulum defevibere , cujus ABC off fog=
MEnT Ui

Coaftructio,
1, Secetur AC bifariam in D (per1c. 1.)
2, A pun&o D ipfi AC ad angulosrectos duecatur
DB (per. 11,1.)} :
3. Jungatur AB:
Demonfiratio,’

Sit primo ABC fegmentum femicirculo m'nus,
& ad re@am BA, atqve ad darum in ea purdtam
A conftituatur 'm culus BAE zqualis angulo ABE
(per23.1.),& BD producatur adE, jungatur-
que EC,

Qvoniarm

e
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‘.,\...u]. 15 (\_t;Lt {,-.._ ) &
qvu.us.'n AD = Dl_,, coluﬂmuis autem b2
AD, DE , duzbus CD , DE funt aqvales :
alteri 3 & angulus ADE zqualis ang
rectus enimeft uterqve : erg
eft zqvalis (per _-}, 1.)

Sed oftenfa eft AE = EB, qvare & EB ipfi
EC eft tuimha, ac propterea tres rc&whncmAL
EB, EC inter fe funt zqvales : Centro igitur -
E intervallo autem =qvali uni ipfarum AE, EB,
EC circulus defcriptus etiam per religva traps-
ibir pun&a, ejusque circuli erit ABC fegmentum

PL_F Qs
Sit ndo ABC fegmentum femicirculo

:*:qn:e;-;, erunt tres reéte linex DA, DB, DCinter
fe zqvales, atgve erit D, centrum circuli, inter-
vallo DA, vel DB vel DC defcribendi (per 9. 3.).

Sie demqve tertio feamentum ABC mmc.“uio
majus, & conftituatur ad re@am lineam BA & ad
punflum in ea datum A angulus BAE zqvalis
angu 0 ABD, intra fegmentum in ipfa BD erit
centrum E circuli, intervallo EA vel EB defcri-
bendi.

Dato igitur circuli fegmento, defcriptus eft
circulus, cujus ‘et fegmentum,

Quod erat faciendum,

PROP. XXVI. THEOR.

In xqualibus circulis zqvales anguli zqualibus
infiftunt circumferentiis five ad centra five ad
circumferentias infiftant.

Siye




Sint wquales civenii ABC, DEF, & in ipfis
woult, ad cencva quidem BGC, EHF, ad
¢utias vern BAC , EDF: Dics BRC,
enviam civenmferensie ELE  zqualem

Deémonfiratio,
ntur BC, EF,

jl_‘-sh

& retle e centris dudie zqvales: due igitar BG,
GC duabus EH, HF iL.nqu‘IEI' s3 angulus vero
ad G =qvalis eﬁmﬁunﬁd I (perh pam) Ergo
& bafis BC bafi EF eft wqvalis. (per4.1,).

Qvoni;‘,n autem angulus ad A angulo ad D
equalis eft; fegmentum  BAC fimile erit fepmento
EDF (per 11, def, 3, ); fed hec fimilia fegmenta
fuper eqvalibus reftis BG, EF funr confticura ,
itaqve inter fe funt qvalia (per 24,.3.)+ Sed &
totus ABC circulus ®qvalis eft cot1 DEF : aufe-
rantur vero fegmenta BAC, EDF, erunt etiam
reliqva {fegmenta BKC, ELF inter fezqvalia (per
3.ax.): circumferentiaigitur BKC cirqumferentiz
ELFE zqvalis® erit.

Quod erat denionfir,

PROP, XXVIl. THEOR, .

In mqvalibus circulis snguli , qvi ®qvalibus
infiftant circumferentiis funt inter feeqales five
ad centra five ad circumferentigs infiltant,

Sint| agvales cirouli ABC , DEF , dorumque
equaltbus circumferentiis BG, EE, infiftgur angul

aad

Qvoniam circuli ABC, DEF funt Mivﬂes, erunt
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2ero B ;(. ':r:”t a .‘_:J‘]l"-,
&’ ({itf!fi:!h, BAGC angalo ’*L;ra’qz aléns ef

Demonfiratio,

xcﬁum eft angulum qm_n ve BAC anpulo EDF efle
equalem. (perzo, 3.& 7,4ax.), Sinminus unus

ipforum eft major,

Sit angulus BGC major, & ,ad reftam lineam
BG & ad puvﬂum in ipfa G conftizuatur angulus
BCK = angulo EHF (’per 23, 1.); zquales autem
anguli :eqv.limus infiftunc circumferentiis, gvando
ad centra fuerint (per 26. 8.) ! Ergo circumfe-
rentia BK = circumferentiz EF,

Sed circumferentia EF = BC (per hypoth.):
Ergo & BK ipfi BC eft zqvalis , minor majeri,
qvod fieri non poteft,

Non eft igitur tnzqvalis angulus BGC angulo
EHF: Ergo eft zqvalis,

Elt autem angulus ad A dimidiusanguli BGC ;
anguli vero EHF dimidius qvi ad D angulus
igitur qvi ad A angulo qvi ad D efteqvalis ( per
""1'. ax ),

In zqualibus igitur circulis anguli qvizqalibus
infiftunt circumferentiis funtincer fe =qvales, five
ad centxa, five ad circumferentias infiftant.

Quod erat devionftrandun.

PROP,
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PROP, XXVII, THEOR,

In xqvalibus circulis zquales rede linez cir-
cumferentias eqvales auferunt, majorem gvidem
majori, minorem Vero minorl

Sint aquales circult ABC, DEF, & in ipfis aqua-
les refa lineg BC, BF, quz circumjerentias quidem
auferant majores BAC, EDF, minores vero BGC,
EHFE: Dico circumferentiam BAC majovem majort
civcumferentie EDF 5 & minorem civctimferen-
tiam BGC minovi EHF aquales effe,

Conftructio,
1. Sumantur centra circoloramK, L, (per 1.,3.)
o, Jungantur BE, KG, EE; LE,
Demonftratio.

Qvoniam circuli funt zqvales erunt & reCtza
centris ad peripheriam duéte eqvales: fcilicet dux
re@z BK, KG zqvales duabus redtis EL, LE (per

1. Def, 32) :
Bafis vero BC =qvalis eft bafi EF ( per hypo-
thefin );

Ergo angulus BKC = angulo ELF (per 8. 1.)

Aquales autem anguli ad centra conflituti

zqualibus infiftunt circumferentiis, ideoqve cir-
cumferentia BGC = circumferentie EHF ( per
26. 3.)5 :

Sed & totus circulus ABC = toticirculo DEF,
per hypoth.):

Religva igitur circumferentia BAC reliqve
EDE =qvalis erit (pev3. ax.) :

Ergo
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Ergo in zqvalibus circulis ®qvales reéz lines
circumferentias ®qvales auferunt,

Ouod erat  demonfirandum,

PROP, XXIX, THEOR.

In =qvalibus circulis =qvales circumferentias
zqvales recte linee fubtendunt,

Sint aquales civeuli ABC, DEF, & in ipfis
aquales civcumferentias BGC, EHF fubtendant
refe BC, FE : Dico veam lineam BC rede EF
aqualem effe. ]

Conftructio,
1. Sumanturcentra circulorum K, L (per 1. 3.)
2. Jungantur BK, KC, EL, LF.

Demonttratio.
voniamt circumferentia BGC zqvalis eft cire
cumferentiz EHF (per hypoth,): Erit &angulus
BKC = angulo ELF (pet 27.3.):

Porro qvoniam circuli ABC, DEF funt zqvales
(per hypoth,) erunt & reftz e centris dutz gquas
les (per 1.def. 3.) ‘

Due igitur BK , KC funt &qvales duabus EL;
LF, & zqvales angulos continent ; Qvare Bafis
BC = bafi EF (per 4, 1.)

In eqvalibus igicur circulis zqvales circumfe-
rentias zquales re@te linex fubtendunt,

Quod cras demonfErandsum,
G PROF:
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- PROP. XXX.PROBL:

Datam circumferentiam bifariam fecare,

Sit data circumferentia  ADB bifarians  fe-
canda,

\ Conftructio,
T3 }ungatur refta AR, & bifariam fecetur in C

\p«?l 10.1.)

A punéo C ipfi AB adreRosangulos ducatuz

CD (per 11, 1.)

3. ]ungantm AD, DB,
~ Demontftratio.

Qvoniam in duobus eriangulis ACD,BCD duo
latera AC, CB funt =qvalia (per confirudt.); latus
autem €D commune} & praterea anguli ACD,
BCD equales, quia uterqve rectus eft:

Bafis igitur AD zqualis eft bafi DB (per 4, 1.);
ideoqve circumferentia AD zqvalis eft circumfe-
rentiz DB (per28. 3.)

vare data circumferentia ADB bifariam fe@a
eft in puntto D,
Ovod erat facienduni.

. PROP, XXXI. THEOR;

In circulo, :mgu]us qui in femicirculo, reflus
eft: qv1 vero in rmmrl {egmento minor ef‘treﬂo s
& qui in minori major re(to ; & mfuper majoris
qvidem fegmenti angulusredto major eft 5 minoris
vero fegmenti angulus reéto minor,

Sit civeulys ABCD cujus diameter BC, centrnm:
autem E, & jungantur B4, AG, AD, DC: Dico
(1,) an-
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(1.) angalum quidem, qvi oft iﬁﬁmiz‘in‘e'tlo BAC,

velfum effe s (2.) gui veroin fegmento ABG ma-
‘ jori: femicirenlo videlicet cangulum-redilineuns
k ABC minvrem effe redto; & (3.) qui . fegmento
5 ADG minore femicivenloy (boc eft, angulym re@idi-
aneum ADC ) veio majovem ¢ffe,

Demonflratio,

Jungatur AE, & BA ad F producatury

| 1,QvoniamangulusEAB = angulo EBA l}(per 5_“’3'

| &angulus EAC = angulo ECA |

Ergoang, EAB1 EAC = ang. EBA { ECA
(hoc eft rotus angulus BAC zqgvalis eft duo-
bus angulis ACB & ABC fimul fumptis); (per
‘5, 8x.) '
Eft autem & angulus exterior FAC = duobus

- ang, ACB+ABC (per'32.1.)

N Ergo angulus BAC = angulo FAC (per 1. ax.)

; ac propterea uterqve ipforum reétus eft ( per
10, def. 1,): qvare in femicirculo BACangu<

. lus BAC retus eft, Quod primo evar demopa
SEranduni 7 ;

2. Quoniam trianguli ABG duo anguli ABC,
BCA funt minores duobus reétis { per 17, 1.)
angulus autem BAC reéus eft; Ergo angulus
ABC refto minor eft, & gvidem in fegmento
ABC majore femicirculo.  Quod fecando eras
demonftrandum,

3. Quadrilaterum ABCD , circulo infcriptum;
habet angulos oppofitos ABC, ADC, duobus
reftis zquales {per 22.3.)5 Sed angulus ABG

‘ C 2 MoK
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minor eft reGto ¢ reliqvus igitur ADC recto

major eft, & qvidem in fegmento ADC mi-

nore femicirculo,  Quod tertio erat demon-
[feranduit, _

Dico preterea majoris fegmenti angulum,
comprehenfum 2 circumferentia ABC & refta
linea AC, refto efle majorem : angulum vero
minoris fegmenti, comprehenfum a circumferen»
tia ADC & redta linea AC, rectominorem? qvod
qvidem perfpicue apparet.  QQvenizm enim an-
gulus a redlis lineis BA, AC comprehenfusretus
eft, erit & comprehenfus a circumferentia ABC
& refta linea AC major re&o, Rurfus, gvoniam
angulus comprehenfus a redis lineis CA , AF
reftus eft ; erit angulus, qvi comprehenditur a
re@ta CA & ADC circumferentia , minor refto,
Quod vitimo erat demonfiranduins.

Corollarinm,

Hinc manifeftum eft, qvod, {i unus angulus
trianguli fic zqvalis duobus reliqvis, eft rectus:
propterea qvod ejus angulus deinceps iisdem eft
xqvalis 5 qvando autem anguli deinceps funt
zqvales, reti erunt (per 1o, def, 1,)

PROP. XXX1I. THEOR.

§i rea linea circulum contingat, a contadu
autem ducatur reda linea circulum fecans, anguli
gves hee cum contingente facit , zqvales erunt
iis, qui in alternis civculi fegmentis confiftunt,

Sit cireulys ABCD, quem veila linen EF con-
tingat in B, & a punfo B per civcilym ABCD

ducatir-
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ducatur vella linea BD fecans illum utcungue ? dico
angulos , quos BD cumccntingente EF facit, equa-
les effe its, quz in alternis civeuli [egmentis con-
[iffunt 5 boc eft angulum FBD effe zqualem angulo,
qvi conflitsizur in DAB fegmento , angulum ve-
v0 EBD aqualem angulo, qui in [egmento D CB
conflituitur.

Conftru&io,
1. A punfo B ipfi EF ad re@os angulos duca-
tur BA (per 11,1,)

2. In circumferentia BD fumatur qvodvis pun-
&um G, junganturqve AD, DC, CB,

Demonlftratio,

Qvoniam re@a EF circulum contingit in B, a
punéto autem contaétus reéta BA duéla eftad an-
gulos refos tangenti, eritin ipfa BA centrum cir=
culi (per 19.3.):

Angulus igitur ADB in {emicirculo eft retus
{per 31.4.) reliqvi vero anguli BAD + ABD uni
recto funt zqvales (per32.1.)

Eft autem ang, ABF re@us (per conftr,) :Ergo
angulus ABF = ang BAD {ABD (per 10, ax.)

Communisauferatur ang. ABD.
Erit Reliquus DBE = religvo BAD angulo,

Qui in alterno circuli fegmento confiffit,

Porro, qvoniam in circulo qvadrilaterum eft
ABCD, anguli ejus oppofiti BAD { BCD zqva-
les funt duobus re@is (per 22.3.); Sed angu-
Ii DBF | DBE etiam zqvales funt duobus re(lis
(per 13.1.);

(‘ a Ergo

C 3
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Ergo ang, DBF + DBE = BAD 7BCD (per
IQ, a%) 3
Eftautem ang DBF:= ang,BAD (ut fupra oftenf)
Religvusigicurang, DBE = ang, BCD (per 3.a%,)
: ~ Quod erar demonftr,

PROP. XXXIlI, PROBL,

Super data refta linea defcribere fegmentum
circuli, qvod capiat angulum dato angulo reti-
lineo zqualem. .

_ Sit data yefla AB: [uper hac deferibendum off
eivculi fegmentum, quod capiat angulum equalem
@aro angulo veilineo C, ;

Guimn vevo datus mrgtr[zu vel fiz acutis, velvedus,
wed obtufus ; de unoguoque figiliatin agemus,

X, Sit datus angulus ad C acutus,

Confiru&tio,

¥, Ad datam re@em AB & ad punfum in ea A
conftitnatur angulus DAB zqvalis dato angulo
C (per 23. 1).

2, Ex eodem punélo A erigatur ad reflam AD
perpendicularis AE (per1r.1.)}

3. Ad alterum datz retz AB pun&um Bfiatan-
gulus ABG zqvalis angulo BAG 5 cujus latus
BE fecet perpendicularem AEin pun@oG.

4. Centro G, intervallo GA deferibatur cireulus

- AEB (per 3, pott, )3
Dico quvod Szgmentum AEB capiat angultim
darv angulo € acuto 2qvaleni,

Demons
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Demonftratio,

Qvoniam angulus GBA = angulo GAB ( per
conftr, ) :
erit re@aGB = refz GA (per 6, 1.)

Ergocentro G intervailo GA deferiptus eircu-
Jus tranfibit per pun@um B (per1s. def 1) :

Circulus igitur AEB per reftam AB fe€lus eft
in pun@is A & By & angulusBAD, ex lineacit-
culum contingente DA & fecante ABconftitutus,
2qualis ei, qvi in alterno fegmento conttituitur,
angulo AEB; (per 32.3.) ;

Sed angulus BAD = angulo C (per conftr.):

Ergo-angulus AEB = angulo G, fuper dataigi-
tur redta linea AB defcriprum eft circuli fegmen-
tum AEB, gvod capiat angulum reilineum AEB
dato angulo acuto C zqvalem.

2, Sit datus angslus ad C vedius:

Conftructio,

1. Addatam redtam AB & ad punflum in
ea A conftitnatur angulus DAB =qualis angulo
reo C (per23s 1-);

5. Secetur AB bifariam inF (per x0.1.)3

3. Centro F intervallo autem zquali alterutri
iplarum AF, FB circulus defcribatur AEB ( per
3, poft.):

Dico quod civeuli fegmentun AEB, [uper datam
veclam AB conflitutun 5 capiat angulum datoredo
angulo G equalem,

: Demonftratio,

Qvoniam refla linea DA ad extremitatem A
C 4 diametit
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diametri AB rectum angulum conftitnit (per con-
ftrud,) & circulum AEB in pun@o A contingit

(per Coroll. 16, 3.); angulus igitur, qui in alter-:

no circuli fegmento AEB conflituitur, zqvalis eft
angulo DAB (per 32, 1.) :

Sed refto angulo dato C =zqualis eft idem

DAB (per conftr,); ergo& angulus, qvi in feg-
mento AEB defcribitur re@to angulo C eftzqvalis
(per 1. 2x.) i

Defcriptum igitur eft fuper data refa linea
AB circuli fegmentum AEB, qvod capiat angu-

lum dato angulo C. ®qualem, Qvod fecundo erar
fasiendum, ' :

3. it denigve angulus ad C obrufus,

Conftrudtio.

I, Ad datam re@am lineam AB & ad pun-
éun A conflituatur angulus DAB zqalis ipfi
angulo C (per 23.1.)2

2+ Ex eodem punéto A erigatur perpendicu-
laris AE (per 11, 1.) £

3. Ad alterum date retz AB pun@um B fiat
angulus ABG zqvalis angulo BAG, cujus latus
BG fecet diametrum AF in puncto G,

4. Centro G intervallo GA, defcribatur circu-
Ins AEBH (per 3. poft,)

Dico quod fegmentum AHB capiat angulum dato
obtufo angulo G aqualem,

Demon-

T Tr——
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Demontftratio,

Qvoniam angulus ABG =qaliseftangulo BAG
(per conftr.) erit refta AG =qualis reétzBG ( per
6.1.);idecqve centro G, intervallo GA defcriprus
circulus rranfibit per pun&um B (per 15.def,1.):
Circulus igicur AEBH per reftam AB feGuseftin
punétis A, B, & angulus DAB ex linea circolum
contingente AD & fecante AB conftitutuszqvalis
eft ei, qui in alterno fegmento conflituitur an-
gulo AHB (per 32.3)3

Sed & idem angulus DAR eqvalis eft dato ob-
tufo angulo C (per conftr.) ; Ergoangulus AHB
etiam angulo C aqualiseft (per1,ax.); -

Super data igitur re®ta AB defcriptum eft cire
cult fegmentum AHB qvod capiat angulum da-

to angulo obtufo C ®qvalem,  Quod terrigerat
faciendum,

PROP. XXXIV, PROBL,

A daro circulo fegmentum abfeindere, qvod
capiat angulum dato angulo redilinec =qvalem,
Siz datus circulus ABC, datus autem angulus
velfilineus D oporet acirculo ABC [egmentum ab-
JSeindere , quod capiat angnlum angulo D eqvalem,

Conftructio,

¥, Ducatur reéta linea EF, contingens circulum
ABC in punco B(per 17.3.)

2, Ad retam lineam EF & ad pun@um in ea B
conflitvatur angulus FBC , qui eft angulo D
zqualis (per 23, 1.)

Cs Demone
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Demonftratio,
Angulo FBC = angulus BAC (per32.3.)5
Eidem ang; FBC = angulus B, (perconftr.)§
ErgoangulusBAG = angulo D. (per 1.ax.)
'A dato igitur circillo ABC' abfciffum eft feg-
mentum BAC, gvod capiat angulum dato angulo
reftilineo D zqvalem,  Quod erat faciendui,

PROP, XXXV, THEOR.

Si in circulo duz re@w linez fefe mutuo fe-
cent, reGtangulum fub fegmentis unius compre-
henfum zquale eft ei, qvod fub alterius fegmentis
comprehenditur,

In civenlo enim ABCD due vefle linee AC,BD
[efe mutuo fecent in puncio E: Dico velfangulum
comprebenfum fub AE , EC equale cffe ez quod
compwehenditar [ub DE, EB,

Demonfiratio.

I, Si refe AG, BD percentrum E tranfeant (aur
in Fig.1.) manifeftom eft reGangulum com-
prehc-nfum fub AE, EC, =zquale effe re-
&angulo comprehenfo fubDE,EB : gvia reéte
omnes e centro ad peripheriam duéiz funt
aqvales (per 15.def, 1.).

2, Sin autem re&e AC, DB non tranfeant per
centrum (s¢i in Fig. 2.); fumatar circulicen-
trum T (per 1.3.)4 atqve acentro Fad rectas
AC, BD ducantur perpendiculares FG , FE¥
(per 12, 1.) 3 junganturque FC, FB, FE,
Qvoniam igitur re@a FG per centrum dudta

rectars
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reétam AC non dufam per’centrum ad angulos
reQos fecat, ideoqve ipfam bifariam in pundio
G fecabic ( per 3. 5.); perro quoniam eadem
vefta AC etiam in duas partes in pundo E fedta
eft; erit reangulum {ub reftis AE,EC{ qvadr.
refte GE = qvadrato reftz GC (per 5, 2.) 5 coms
mune addatar qvadr. re@x FG; Erit reftangu=
Jum fub AE, EC § qvadr. GE + qvadr, FG = gvade,
GCqvadr, FG (per2.ax.)}

Sed qvadr, GE t qvadr. FG = qvadr. FES
& quadr, G€ t qvadr, FG = qvadr. FC (per
AT D : :

Re&ang, igitur fub AE, EC { qvadr, EF =
gvadrato FC,

Eadem ratione oftendetur rectang, fub DE, EB}
qvadr, FE = qvadr,FB}

Eft autem qvadr, FC = qvadr, FB,

Ergo rei‘.‘Trmg, fub AE, EC 7 qvadr, FE =
re@ang, fub DE, EB t qvadr, FE (per 1,
ax,); commune suferatur qvadr, FE,

Relingvetur reflang, fub AE, EC 5 re-
&ang. fub DE, EB.

Qved erat demonfir,

PROP, XXXVI, THEOR,

Si extra circulum aligvod pun&ium fumatur,
& ab eo in circulum cadant due rediz linez qva-
tum altera circulum fecee, altera vero contingar;
re@angulom comprehenfum fub tota fecante &
exteriore fegmento inter pun&ium & convexam

Clreums
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circumferentiam, @qvale erit'ei, qood a contin-
gente fit, quadrato

© Extra civculum enim ABC fumatur aliguod
puntfum D, & ab eo ad diftum civeulum cadant
dyze vez linee DCA, DB; & DCA quidem cir=
culum ABC fecet DBwvero contingat : Dicorelfan-
gulum fub AD, DG aquale ¢ffe qvadmtu, quod
fit ex DB,

Demonfiratio,

t, Si recta DCA tranfeat per circuli centrum F
(vide Fig. 1,). angulus FBD rectus erit ( per
18.3.)4 & quoniam refta AC bifariam fecta
eft in F, ipfiqve adje@a DC, erit reQangulum
fub AD, DC f qvadratum refe FC = qvadra-
to rete FD (per 6. 2.)5
Sed recta FC == reQz FB (perig, def. 1. ); ergo

re@angulum fub AD, DC | qvadratum reétz BF =

qvadrato reftz FD

Porro qvadr, refte FD = quadratis BD) 1 BF
(peraz. 195

Re@anguium igitur fub AD , DC { qvadr,
BE, = qvach BD f qvadr. BF, (per 1. ax,)
- Auferatur commune qvadr, BF,

Relinqvetur reftangulum, Sub AD , DC =
qvadrato BD (per3-ax.)

Ouod 1o erat demorftr,

2. Si refta linea DA non tranfeat per centrum.
circuli (2) (videFig, 2.)3 fumatur centrumE,
& ab ipfo E ad AC perpendicularis agatur EF
(per 12, 1.),junganturque EB, EC, ED),

; Qvg..
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Quoniam igitur re@ta EFad ream AC per-
pendicularis eft (per conftr,) erit AC fecta in
_duas partes'zquales, videlicet AF = FC (per
3. 3+)-

Rurfus qvia ipfi AC etiam 2djeca eﬂ linea
CD, erit reGtangulum fub AD , DC t qvadr,
FC = qvadrato FD ( per 6, 2.)

- commune addatur qvadratum EF,

Sic re@ang. fub AD, DC+qvadr, FCTqvadr,
PR mmdn atis FD 1 EF. “(per'2. ax.)5
Porro qvoniam angulus EFD eft reGus ( per
conftr,) ; erit gvadratum reéte ED = qvadra-
tis FD 1 EF (pergz.1.)}

Ergo rettang, fub AD, DC T quadr. FC t qvadr,
EF = qvadr,ED (peri,ax,).

Atqvi gvadratum EC = qvadr. EC{gvadr, EF
(per 47. 1.)

Ergo rectang, fub AD; DC | gvadrat, EC =
qvadr, ED, (per 1,ax );

Rettaustem EC = re¢ie EB (per 1. def. 1.),
ideogve reftang. fub AD,DC } gvadr, EB =
qvadrato ED,

Cumyve reclus eft angulus EBD (per 18, 3.),
erunt qvadrata EB TBD = qvadr, ED. (per
47 1.)5

Quareredlang, fub AD; DC t gvadr. EB =
qvadratis EB § BD , auferatur commune
gvadr, EB, il

Relin-
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Relingvetur re@ang, fub AD, DG = quadrato
BD (per3, ax.)

Hoc eft re@angulum fub tota AD, & ejus parte
DC comprehenfum zqvale eft qvadrato linez cirs
gulum tangentis BD..

Duod 2do erat demonfiv,

PROP. XXXVIL THEOR.

Si extra circulum fumatur aligved pundum,
atqve ab eo in circulum cadant due reéte linee,
gvarum altera qvidem circulum fecet, altera vero
in eum incidat, fit autem reftangulum compre-
henfum {ub tota fecante & exteriore fegmento
inter punftum & convexam cifcumferentiam
zquale ei, gvod ab incidente fit; gvadrato 5 in-
cidens linea circulum continget,

Extra circulum [wmatur aliguod puncium D,
atque ab hoc praclo in civenlum cadant due velle
linee DCA, DB, & DCA quiden circulum fecet,
DB wero in illum incidat, fizqve velangulum [ub
AD, DC «qvale quadrato qvod fit ex DB @ Dico
ipfum DB circuluin ABC contingeve,

Confiructio,
7. Ducatur re@ta linea DE circulum ABC contin=
. gens (pet 17.3.); ‘
5. Sumatur citculi ABC centrum F (per 1;;.) 5
3, Junganturqgve ¥E,FB,FD,
Demonfiratio.
Re@angulum fub AD, DC = gvadrato tangen«
tis DE (per 36.3.);5
X Idem

By St
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Idem vero retang. fub AD, DC = gqvadrato
| re(tz DB (per hypoth,);

' Ergo qvadratum DE == qvadrato DB (per
Y. ax. ) ac propterea linea DE = linez DB
(per 8. ax.)

Porro'retta FE = refte FB (per 1. def, 1,) 3
in triangulis igitur DEF, DBF, duo latera DE,
EF, duobus DB, BF funt eqvalia & bafis ipforum
FD comniunis , angulus igitur DBF = angulo
DEF (per 8. 1.)3

Re@usautem eft DEF angulus(per18.3.),

Ergo & angulus DBF eft refus(pert. ax.) s

Et quoniam reéta FB per circuli centrum tranfit,
ideoqve eftcirculi femidiamerer (per 15.def, 1. ), re-
&ta DBab extremitate femidiametri FBad 1ngulo=
reétos dudta circulumABC contingit(per cor 16,3

. Quvod erat demonftr.

.). B

BUCLIDIS "
ELEMENTORUM;
" LIBER QUARTUS

DEFINITIONES,
¥, Jqigura rectilinea in figura re@ilinea infcribi
dimtur. gvande unusqvisqve figore inferi-

pre angu!us contingitunumqvodqve latus ejus,
in gqva inferibituar,

2., Figura fimiliter circa figuram circumferibi di-
citur, gvando unumquodgve latas circumfeii-
piw
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ptz-contingit unumqvemqve angulum €jus,
qve infcribitar. \

3. Figura redilinca in circulo infcribi dicitur,
qvando unusquisqve inferipte figure angulus
circuli circumferentiam contingit,

4. Figura redilinea circa circulum circumferibi
dicitur, qvando unumqvodgqve latus circume
{cripte circuli circumferentiam contingit,

5. Circulus fimiliter in figura re@ilinea infcribi
dicitur, quando Circuli circumferentia unum-
qvodque latus ejus , in gva inferibitury con-
tingit,

¢. Circulus circafiguram rettilineam circumferibi
dicitur , qvando circuli circumferentia unum-
qvemgve angulum ejus , circa qvam circum-
{cribitar, contingit, :

=, Retta linea in circulo aptari dicitur, quane
do ejus termini in circuli ciccumferentia
fuerint,

PROP. 1. PROBL,

In dato circulo datz reGe linex; qve diame-
$£0 €jus NON Major fit, zqvalem reftam lineam
aprare, :

Sit datus circulus ABC, data autem: rea lincs
1) non major circuli diametro > oportez 2 circulo
ABG recie linez D aqualem reclam lineam aptare,

Conftru&io,

1. -Ducatur circuli ABC diameter; Si igiturBG
fic zqalis ipfi D, factum jam erit qvod pro-
ponebatur.

o R




LIBER: QUARTUS, 49

ponebatur.  Etenim in circulo ABC aptataeft
BC re&tz linex D xqvalis;

2. Sin autem major eft BCqvam D, ponatur ipfi
D =zqvalis CE (per 3. 1.} 4 deinde centro qvi-
dem C intervallo autem CE delcribatur cir-
culus AEG (per 3, poftul,), & CA jungatus
(per 1. poft.).

Demonftratio,
Qvoniam pun@um G eft centrum circuli AEG;
erit
CA = CE(per1s.defllib, r;
SedD == CE (perconftr)
Ergo reGtal) = redx CA (pert.ax.),
In dato igitur circulo ABCdatz reiz linez Dy

‘que-non major eft circuli diamerro, zqvalis aptatd

et CA; Quod evat faciendum & demonflrandum;

PROP, 1I. PROBL.

In dato circulo infcribere triangulum =qvians
gulum dato triangulo.

Sit datus circulus ABC, datum attewn triagngtis
lam DEF: oportet in civeulo ABC inferibere iris
angulum triangulo DEF equiangulutis,

Conftructio.
3. Ducatur reta linea HHAG contingens circblum

ABG in pundlo A
2. Ad re@am lineam HG & ad pundtum in ea

A conftituatur angulus HAC = angulo DEF

(per 23.1.) 3
3. Ad reftam lineam HG & ad punéum in ea A

D © rarfus
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rurfus conftiatur angulus GAB = angulo
DFE & BC jungatur,
Demonftratio,
~ Qvoniam circulum ABC contingit recti GH,
a contaftu autem duéta eft AC, eritangulus HAC
=qualis e, qvi in alterno circuli fegmento confi-
ftit, angulo, videlicetipfiABC (per 32.3.)5

Sed angulus HAC = angulo DEF ( per con-
ftru&,);

Ergo & angulus ABC = angulo DEF (per
T, (2%

Eadem ratione & angulus ACB eft zqvalis
angulo DFE:

Religvus igitur angulus BAC, religvo angulo
EDF zqualis erit (per 32.1.)

Ergo triangulum ABG triangulo DEF eft acqn-
angulum, & in circulo ABC inferiptum eft (per
3. def. 4.,

Quod erat fac. & demonfir,

PROP, Ill. PROBL.,

Circa datum circulum circumfcribere triangu-
lum; xqviangulum dato triangulo.

Sit datus civculus ABC, datum auten triangs-
lum DEF : oporter cirea civculum ABC civeum-
fcribere triangulum equiangulum triangulo DEF,

Conftructio.
1, Protrahatur EF ex parte utraqve ad puna

H, G, (per 2. poft.);

2, Sumatur circuli ABC centrum K (per 1. 3.) 3
3. Recta

MRS AT D i o e S

e N s
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3. Reda linea KB vtcunqve ducatur, conftituas
turqve ad lineam KB, & ad punflum in ea K
angulus BKA = angulo D EG, angulo autem
DFH = angulus BKC (per23.1,);

4. Per pun&a A, B, C, ducanrur rectz linem
LAM, MBN, NCL, circuliim ACB contingen-
tesi(peritgy 3.)

Demonftratio,

Qvomam refte LM, MN, NL cireulum con-
tingunt in punctis A ; B C, ( per conftrud, ) a
centro autem K ad pun&a A, B, C, du@i= funtre-
&z KA, KB, KC, erunt anguli ad punéta contadtis
A,B,C, recti(per18, 3 ks

Porro quoniam AMBK (qvod in duo triangula
dividi poteft) anguli qvatuor qvales funt qvatuor
angulis relis (per 32, I.), € qvibusanguliKAM,
KBM funt reéi; erantreliqvi AKB, AMB duobus
rectis mquvales ;

Sunt auteni & DEG & DEF duobus re@is zqva-
les (per 13. 1,): Anguli igitur AKB, AMB an-
gulis DEG ; DEF funtzqvales, e qvibus AKBipfi
DEGelt zqvalis {per conftruét.): ergo reliqvus
AMB reliqgvo DEF =qualis erit (per 3. ax.)

Similiter demonftrabitur angulus, LNM ipfi
DFE zqvalis! Ergo & reliqvtis MLN eft xqvalis
reliqgvo EDF (per 32.1.):

Eft igitur LMIN tmngu!um zqviangulum trian-
gulo DEF, & circa circulum ABC circumferibi-

tur (per 4. def, 4.)
Quod evat faciendums,

D3z PROP,
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PROP, 1V. PROBL,

In dato triangulo circulum infcribere,
Sit datum triangulum ABC ¢ oporter in trigne
gulo ABC civculym infcribere,

- Conftrutio,

1, Secentur anguli ABC, BCA bifariam per re-
&as CD, BD, productas usqve dum conveniane
in punéo D (per g.1.),

2, A pun@o D ad reas lineas AB , BC, CA
ducantur perpendiculares DE , DG, DH (per
5 i)

Demontfiratio,

Quoniam angulus ABC bifariam fe@us eft, eri
ang. ABD = angulo CBD (per conﬁru&,) &
porro rectus angulus BED = re@o ang. BHD
(per ax. 10.) 5 duo igitur triangula DEB, DHR
habent duos angulos duobus angulis ®qvales &
usum latus DB utrigve commune, gvod feilicer
tni xqvalium angulorum fubtenditur Qvare
reliqva latera reliquis lateribus wqualia habebunt,
feilicet latus EB = lateri BH, &lat, DE = lat, DH
(per26.1.) Eadem ratione erit etiam DG = DE =
DH : ldeogve centro D, intervallo atitem DG
vel DE vel etiam DH deferipeus circulus transe
ibic per punéa E, H, G , arqve in his pundis
rectas AB, BC, CA continger (per coroll. 16, 3t
propterea etiam circulus in triangulo ABC in-
feripeus eft (per 5, def, 4.).

Quod evat faciendum,
PROP,

Rt T

S
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PROP. V., PROBL.

Circa datum triangulum: circulum circums
feribere,

Sit datam triangulum ABC: oporiet circa da-
gum triangulum ABG civculuin circumycribere,

Conftru&io,

1. Re@z AB, AC bifariam fecentur in punétis
D, E (per1o.1.)}

2, A pundis D, E, ipfis AB, AC ad reflos an-
gulos ducantur DF, EF (per11,1.)

Demonftratio,

Lincx DF, EF, ad reftos angulos dude, vel
$ntra triangulum ABC , vel in trianguli latere
BC. vel extra triangulum ABC convenient in
punéo F, j
1. Conveniant DF, EF intratriangulum #n punclo

F (vide Fig. 1.) & BE, CF, AF junganturs

Qvoniam igitur AD eft zqvalis reGz DB: bi-
fariam enim fe@a eft AB (per conftru&,) recta
autem DF utriqve triangulo ADF , BDF com-
munis, & angulus ADF mqvalis angulo BDF
(per 10.8x, )¢ erit bafis AF- = bafi B (per
4, 1.): Similiter oftendetur & CF zqvalis AF:
ergo & BF = CF: tres igitur FA,FB , FC inter
{e {funt zqvales, Hodh

Quare centro F, intervallo autem equali uni
ipfarum FA, FB, FC, circulus defcriptus etiam
per reliqva punéa tranfibit ;' arqve erit cir-

D) culus
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culus circa triangulum ABC circumfcriptus (per

6. def, 4.)

e. DF, EF, conveniant in veda linca BC, in
pundo F (ut inz, Fig.), & AF Jungatur
Similiter demonftrabimus pun@um F cen-
trum effe circuli circa triangulum ABC cir-
cumfcripti, :

3. DE, EF conveniant extva triangulum ABC

 rurfus in punélo F (ut in Fig. 3.): & jungan-
tur AF, BF, CF: S

Qvoniam igitur AD = DB (per conftr.) ; com-
munis autem & ad angulos reétos DF; bafis AF
bafi BF zqvalis erit (per 4,1.)

Similiter demonftrabimus & CF ipfi AF &qva-
lem effe, qvare & BF eft mqalis CE, rurfus
1gitar centro F, intervallo autem zqvaliuni ipfa-
rum AF, BF, CF, cireulus deferiptus etiam per
reliqva tranfibit pun@a 5 atqve erit circa triangu-
lum ABC circumfcriptus,

. Duod erat ﬁe:imrlﬂm.

Corollarium,

Ex his manifeftum eft, qvod, fi centrum cir-
culi intra triangulum ceciderit, angulus'BA C
exiftens in fegmento femicirculo majore ‘minor
eft reflo :  Si aurem ceciderit in re@a linea
BC, angulus in femicirculo reftus erit: & fi
extra triangulum ABC, angulus in {egmento mi-
nore femicirculo eric major reto, Quare fi datum
triangulum fic oxygonium, DF, EF intra trian-

gulum
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gulum convenient : Sin in €0 fit angulus re-
Qus BAC inipfa AC: & fifit major reto, ex-
tia A B CI

" PROP,: VI, PROBL.

In dato circulo qvadratum infcribere,
Sir datus civculus ABCD : oporter in circulo
ABCD quadratum inféribere.

Conftructio.

.. Ducantur Circuli ABCD diametri ad reftos
angulos inter fe AG, BD (per i)
2, Jungantur AB, BG, CD, DA (per poft, 1),

Demonftratio.

Quoniam E eft centrum circuli , qvatuor
autem anguli ad céntrum , E conftituzi , fcil.
AEB, AED, DEC, CEB funt recti ( per con-
ftru@. ) ideoqve omnes inter fe zqvales (per1o.
ax.) 5 porro recte EA, EB, EC, ED funt zqvales
(per 15.def. 1. )¢

Triangula igitur BEA, AED, DEC, CEB {unt
inter fe zqvalia, ac proinde bafes BA, AD, DG, CB
funt =quales (per 4. 1) 5 Qvare gvadrilaterum
ABCD eft zqvilaterum. ‘

Rurfus qvoniam recta BD eft diameter circuli
ABCD ; erit BAD {emicirculus § qvapropter
angulus BAD rectus eft (per 31.3.)4 Cum vero
eadem ratione demonftretur religvos angulos
ADC, DCB, CBA etiam eflere@os reGangulum
igitur eft ABCD gvadrilaterum 3 oftenfum autem

D 4 eft




56 EUCLIDIS ELEMENTORUM

eft equilaterum efle : igitur qvadratum et (per
29. def, 1.) & infcriptum eft in circulo ABCD
(per 3, def, 4)

Qvod erat facigndum,

PROP, VII, PROBL,

Circa datum circulum quadratum circum-
feribere,

Sit datus civculus ABCD ¢ oportet civca ABCD
circulum quadratum defiribere,

Conftruio,

(1) Ducantur circuli ABCD due diametri AC,
BD ad rectos inter fe angulos § & (2) per pun-
&a A, B,C,D, ducantur re&a: FG, GH, HE; KF
contingentes circulum ABCD (pers7. 3, )

Demonftratio.

Qvoniam refta FG circulum contingiry a cen-
¢ro autem E! ad pun@tum contalliis A dudta eft
recta EA 3 erunt anguli adAie&i(perIS 39

Eadem ratione & anbuh ad punca B, C, D,
funt redti,

Porro qvoniam angulus AEB eft re&us,
EBG etiam reclusy eric (pe1 28:1,) 6 H 1pﬁ
AC parallela ! eadem ratione & AC parallela
eft rettz FK$ qvare GH & FK inter fe funt
parallelz (per 30.1,).
~ Similiter demonftrabitur & utramqve ipfarum
GF, HK 1pﬁ BED parallelam efe 3 ideogve GF,
K etiam inter fe parallelas, '

Paral-
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Parallelogramma igitur funtGK, GC, AK, FB,
BK; ac propterea GF = HK; GH vero = FK
(Peri34. 1:)s

EtgvoniamAC = = BD (perxs.defir,)fed& AG
qvidem utriqve ipfarum GH,FK eft zqualis,BD ve-
ro eqyalis utriqve,GF,HE urragve igitar GH, FK
utriqve GF, HK, zqvalis erit, Qvarexqvilaterum
elt FGHK qvadrilaterum.Dico& retangulum effes,
quoniam enim parallelogrammum eft GBEA atqve
angulus AEB eft reCus & ipfe AGB angulus
reus erit, (per 34.1) :Similiter demonftrabimus
angulos etiam, qvi ad puatta H, K, F funt con-
ftituri recos efle; Re@angulum igitur eft gvadi-
laterum FG, HK } demonfhatun autem eft &
eqvilaterum ; igitm qvadratum eft ; & circume
feriprum praterea eft cirea circulum AﬁCD

Qued erar fmmzdzfm,

PROP. VHL PROBL.,

In dato qvadrato circulum infcribere,

Sit datumquadyazum ABCD & oportet in ABGD
gquadraro circulum inferibere.

Conftructio,

1. Utraqve ipfarum GH, GF fecetur b:fanam in

punétis, A, B (per1o.1.)7? :
2, Per pun@um A alteruwri ipfarum GH, FK,

parallela: ducatur AC, per punf@tum vero B

ducatur BD parallela aleerutri GF, HE ( pex

It

Dico: circulus centro Eintervallo EA defcri-
ptus qvadrato inferibetur,

DYy Demonftratio,
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Demonftratio.

Quadrati FGHK latus FG = lateri GH; ergo
lateris F G dimidium GA zqvatur lateris GH,

dimidio GB ( per 7. ax.), & qvoniam recta AC

eft parallela re&tz GH , re@a autem BD parallela
reGtz GF; eft igitur AGBE parallelogrammum
habens oppofita latera =qvalia,
latus nempe AG = lateriBE |
&lat, GB = Tateri AE { (Per34.1.)
Sed latus AG, & GB funt ejusdem magnitudi-
nis (ut fupra oftenfum eft)§ ergo & BE, AE funt
zqvales (per 1,ax )3
Eadem ratione demonftrabitur parallelogram-

ma effe BHEC, AEDF, eorumqve oppofita latera

elle zqvalia,
latus nempe BH = lateri EC 1
&litus AF = Literi ED p(Per34e1.)

Qvoniam autem BH = GB, & AF = AG ( per
conﬁr.);
erit etiam GB = EC | ;
& AG= ED J}(per raakals
Sed GB = AG (utfupra); ergo&FC = ED.
Et rurfus, qvoniam oftenfum eft, iisdem 2qva-
libus AG, GB lateribus, etiam ®qvalia efle latera
BE, AE, qvatuor igitur Jatera EC, ED, BE, AE
erunt inter fe zqvalia, ~ Qvare centro E, inter-
vallo EA fi defcribitur circulus, per reliqva puncta
B, C, D qvoqve tranfibit, & unumqvodqve qva-
dratilatusin punéis A, D, C, B tanget; datogqve
igitur qvadrato, infcriptus erit. ;
Quod erat faciendumn.
PROPo

PrTe——
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PROP. IX, PROBL,

Circa datum gvadratum circulum circumfcri-
bere.

Sit datwm quadratym ABCD: Oportet cived
quadratum ABCD civculum circumfevibere,

Conftructio.

Jungantur AC, BD, qve fe invicem in puncto
E fecent,

Demonftratio,

Triangulorum ADC, ABC, duo latera funt
equalia, latus fcil, AD = lateri AB 5 latusautem
AC utrigve eft commune! & qvoniam bafis BC
etiam xzqvatur bafi DC , erit angulus BAC =
angulo DAC: angulus igitur DAB bifariam fetus
eft a recta linea AC,

Similiter demonftrabimusunumqvemqve angu-
lorum ABG, BCD, CDA , bifariam fecaria reétis -
lineis AC, BD,

Qvoniam igitur angulus DAB angulo ABG eft
equalisy eritetiamanguliDAB dimidium EAB =
EBA , dimidio nempe anguli ABC ( per 7. ax,)}
ideogve qvalibus hisce angulis oppofita latera
EA, EB inter fe funt zqvalia (per 6,1.)

Eadem ratione demonftrabimus & vtramqve
re@tarum EC, ED utriqve EA , EB, zqvalem elle:
ergo qvatuor redte linez EA, EB,EC, ED interfe
{ant zqvales,

Centro
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Centro igitar E interyallo ‘autem zquali uni
iplarum EA, EB, EC, ED circulus deflcriptus
gtiam per reliqva punéta tranfibit, atqve erit
circumfcriptus circa quadratum ABCD.

Onaderat faciendum,
PROP. X, PROBL,

Tofceles triangulum conftituere,, habens -alte-
yutrum angulorum, qvi funt ad bafin duplum
geligui, ;

Ifofecles triangulum ABD eft conflruendum,
eujus anguli ad bafin. ABD & BDA finguli fint
®upli cjus ad verticenn DAB.

Conftructio,

1, Ponatur re@ta qvezdam linea AB, & fecetur in
punéto Cita, ut rectangulum comprehenfum
fub AB, BC, zqvale fit gvadrato ex CA (per
)

2, Centrzz A iutervallo AB circulus defcribatur,
BDF, (per 3. poft )3

3, In circulo BDF apreturrecta linea BD zqvalis

~ipfi AC (per1-4.)3

4. Jungantur DA, DC3 & triangulo ACD cir-
cumlcribatur circulus ACD (per §, 4.)

Demonfiratio,

- Qvoniam reangalum fub AB, BC zqvale eft
gvadrata recte AC ( per conftr,) , eqvalis autem
eft AC ipfi BD ; eric re@angulum fub AB, BC
gqvale qvadratorectz BD.

Porro

e SRR
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Porto, gvoiiam extracirculum ACD fumptum
eft pun@um B, ab hoc autem pun&o caduntduz
retz linex BCA, BD, qvarum sltera gvidem
circulum fecat, altera vero in eum incidit, &
quia re&angulum fub 'AB, BCzqvale eft qvadrato
re@e BD; re@aigitur linea BD circulum ACD
in pundo D continget.(per37.3.)3

Rurfus qvoniam BD circulum contingit, & a
contaétu D duéta eft recta DG, erit angulus BDG
@qualis ei, qvi in alterno circuli fegmento con-
ftiruitur, videlicer angulo DAC(per32.3 )3

Cum autem angulus BDC =qvalis ficipi DAC,
communis addatur CPDA : totus igitur BDA eft
zqvalis duobus angulis CDA , DAC,  Sed his
ipfis duobus angulis CDA, DAC etism &qvalis
et exterior angulus BCD ( per 32. I, ): ergo
& angulus BDA zqvalis eft ipfi angulo BCD (per
T, ako).

Iterum angulus BDA eftzqvalis angulo DBA
(pet 5. 1.), nam latus AB zqvale eft lateri AD
(per 15. def, 1,) ergo & DBA ipfi BCL> aqvalis
erit,

Tres igitur anguli BDA, DBA, BCD inter fe
funt =qvales.

Qvosiam veroangulus DBA , vel (qvod idem
eft) angulus DBC zqualis eft angulo DGB; eric
latus BD zquale lateri DC (per 6, 1.):

Sed recta BD zqualis eft reétz CA (per con-
{lrud,): ergo & DC zqvatur rect= CA & quare &
angulus CDA =qualis eftangulo CAD (per 5.1.) ¢
anguli igitur CDA, CAD fimyl fumpt ipfius
anguli CAD dupli funt,

Eft
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Eftautem & angulusBCD wqualisangulis CDA,
CAD fimul fumptis: ergo & ang, 8CD dupluseft
ipfius CAD,

Sed angulus BCD eft =qvalis alterutri ipforum
BDA, DBA : qvare & alteruter ipforum BDA,
DBA ipfius DAB (vel CAD) eft duplus,

Ifofceles igitur triangulum ADB - conftitutum
eft, habens alterutrum eorum angulorum, qvi
funt ad bafin BD duplum reliqvi,

Quod erat faciend,

PROP. XI, PROBL.

In dato circulo pentagonum =qvilaterum &
zqviangulum infcribere.

Sit datus civculus ABCDE: oportet in ABCDE
eiveulo pentagonum equilaterum & aquiangulum
inferibere,

Conftructio.

1, Ponatur triangulum ifofceles FGH habens

aleerutrum angulorum ad G, H duplum anguli,

qvi eft ad F (per 10, 4.)

2, In circulo dato infcribatur triangulum ACD,
triangulo FGH zqviangulum (per2.4.);

3. Anguli ad Bafin ACD, A D C fecentur bifa«
riam recis CE, DB, occurrentibus circumfe-
rentiz in punctisB,E (perg.1n.);

4. Ducantur reGz AB, BC, DE, EA,

Demonftratio,

. Qvoniam uterque angulorum ACD, CDA
daplus eft anguli CAD, & fedii funt bifariam a
: redlis
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reétis lineis CE, DB ( per conftr.)! qvingve
anguli DAC, ACE, ECD, CDB, BDA funt inter
fe zqvales,  Alqvales autem anguli @qvalibus
circumferentiis infiftunt ( per 26, 3.)3 qvingve
igitur circumferentiz AB, BC, CD, DE, EA &qva-
les funt inter fe,  Sed ®=qvales circumferentias
zquales recte linez fubtendunt (per 29, 3.);
ergo & quinqve reclz linex AB, BC, CD, DE, EA
inter fe funt xqvales : zqvilaterum eft igitur
ABCDE pentagonum, Quwod primo erat. demonftr.

2, Qvoniam circumferentia AB zqualis eft
circumferentiz DE (ut fupra oftenf ) communis
addatur circumf, BCD, tota igitur ABCD circam-
ferentia toti circumferentiz EDCB eft zqvalis.

Circumferentiz qvidem ABCD infiftit angulus
AED), circumferentiz vero EDCB infiftit angulus
BAE: ergo & BAE angulus et eqvalis angulo
AED (per 27. 3.).

Eadem ratione & unusqvisqve angulorum ABC,
BCD, CDE alterutri ipforum BAE , AED eft
@qualis : &qviangulum igitur eft ABCDE pen-
tagonum,  Quod 2do erat demon/ir, ;

In dato igitur circulo inferiprum eft pentago-
num zqvilaterum & mqviangulam,

QOred erar faciendum,

PROP, XII, PROBL,

Circa datum circulum pentagonum eqilaterum
& xqviangulum circumfcribere,

Sit datus civculus ABCDE: oporcet circa cive
eulum ABCDE pentagonum aquilaterum €5 &qi-
angulym civcumferibere,

Con-
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Conftruétio,

i, Intelligatur circumferentia tota circuli in
quinqve partes ®qvales divifaper puncta A, B,
C, D, E pentagoni circulo inferipti ( per
11.4.)3% : '

a, Per puncta, A, B, C, D, E ducantur rectz
circulum contingentes GH; HI, 1K, KL, LG
(per17. 3:)5

3, Sumatar circuli centrum Flperi. 3.)5

4. Jungantur FB, FI, EC, FK,FD (per 1 poft,):

Demonfiracios o

1. Quoniam re&a IK contingit circulum in
puncto C, & a centro F ad conta&tum do@a eft
FC} erit FC ad iplam IK perpendicularis ( per
139, 3. ) recus igitur eft uterqve angulorum,
qvi funcad C. ‘

Eadem ratione & anguli, qviad puntta B, D
funt reéti, 7

Cum autem re@us eft angulus FCI, erit qva-
dratum re@e BI zqvale gvadrate rede FC 1
gvadr. refte Cl (per 47.1.). :

Fandem ob caufam qvadrato reGte FB f
quadr, refe BI equale eft qvadratum rectz FI:
gvare gvadratum refte FC | qvadnat: relz CI
aqvelia funt qvadrato recte IB, T gvadrato reéte
Bl (per 1.ax.). sl

Sed reGa FC zqvalis eft re@te BF, ideoque qva-
dratum rectz FC zqvale qvadrato redte FB: qvaré
quadratum religvum recte Bl zqvale eft religvo
gvadrato re€te CI1 (per 3. ax.)} zqalis igituz
eft re@a BlLipfi rectx CI (per §.ax,). e
] Qvoniam
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Qvoniam vero in ducbus triangulis FBI, FC{
duz reciz FB, BI duabus FC, CI funt zqvales,
Communis autem utriqgve Fi ! erit angulus BFL
zqualis angulo IFC, & angulus BIF zqvalisangulo
FIC (per 8. 1.). Duplus igitur eft BFG anguli
IFC, & angulus BIC duplus ipfius FIC,

Eadem ratione & angulus CFD duplus eft ari<
guli CFK, angulus vero CKD duplus anguli CKF,

Et gvoniam circumferentia BC circumferentiz
DC efteqvalis (petconftr.) &angulus BEC angulo
CFD =qvalis erit (pet 27 3.)

Atqui angulus BFC duplus eftanguli IFC, an=
gulus vero CFD duplus ipfius CFK (ut fupra ):
equalis igitur eft angulus IFC angulo CFK ( per
7.9%.).

Sunt igitar duo triangula FIC, FCK habentia
duos angolos duobus angulis zqvales, alterum
alteri, &unumIatusumhtenscvalp, qvod ipfis
commune eftnempe FC, ergo & reliqva latera reli-
quis lateribus eqvalis habent, & religvum angulum
reliqgvoangulo zqvalem (per 26, 14); re&a igicur
IC eft zqualis reéie CK , & angulus FIC zqvalis
angulo FKC,

Qvoniam autem IC eft zqvalis rette CK, erit
IK ipfius IC dupla.

Eadem ratione & HIipfius Bl dupla oftendetur.

Rurfus qvoniam B oftenfa eft zqvalis ipfi IC;
atqve eft IK qvidem dupla reétz [C, HI vero dupla
ipfius BT; erit Hl1pfi IK =qualis (per 6. ax,)

Similiter & unaqveque ipfarum GH, GL, LK

oftendetur xqvalis alterum HI, IK: EthtElﬂm
igitur
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igitur eft GHIKL pentagonum,  Quod primio erat
demonffrandum,

2. Qvoniam angulus FIC eft aqvalis angulo
FKC,& oftenfus eft ipfius qvidem FIC duplusangu-
lus HIK 4 ipfius vero FKC dunlus JKL, eri & HIK

- angulus angulo IKL eqvalis (per 6. ax.)

Simili ratione oftendetur & unusqvisqve ipfo-
rum [HG, HGL, GLK, alterutri HIK, IKL zqvalis :
Quingve igituranguli GHI, HIK, IKL, KLG, LGH
inter {e funt zqvales.  Erpo zquiangulum eft
GHIKL pentagonum. Quod 2do erat demonfirand.

Quare cirea circulum ABCDE datum circum-
feriptam eft pentagonum eqvilaterum & zqyian-
gulam, Quod erat faciendum,

PROP, XIil, PROBL.

In dato pentagono zqvilatero & zqviangulo
eirculum infcribere,

Sit datum pencagosam equilatersm s wquian-
gulum ABCDE : oportet in ABCDE pentagono
circulum inferibere,

Conltructio,
b A Uter_q_ve_ angulorum BCD , CDE a reis CK,

DEF bifariam fecetur (per g, L.

2, A punéto I, inqvo conveniunt inter fe CI, DI,
ducantur re@z IB, IA, IE,
Demonftratio,
Qvoniam pentagoni lacus BC zqale eft lateri CD
(perhypoth,), & latus IC commune, duo igitur tri=
angula IBC, ICD habent duo latera zqvalia,alterum

alteri,
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alteri, habent vero &angulos BCI, DCl inter zqva<
lia latera BC, CI & C12, CI comprehenfos xqvales?
quare bafis Bl bafi DI eft zqvalis, & triangulum BIG
zqale triangualo DIC, & reliqvi anguli reliquis an-
gulis qvales, qvibus zqvalia latera fubtenduntus
(per 4.1.) :angulusigitur CBlangulo GDI =qvalis
erit,

Cum autem angulus CDE anguli CDI eft du-
plus (perconilr.), &angulus qvidem CDE angulo -
ABC =zqualis , ‘angulus vero CDI angulo CBI
®qualis ; erit & CBA angulus duplus anguli CBI ; ac
propterea angulusABI angulo [BC zqvalis: angulus
igitur ABC bifuriam {ecatur areta linea BL

Similiter demonftrabicur & unumqvemqve angu=
lotum BAE, AED a reétis lineis [A, 1 E bifariam feca=
11, Iragve a punéto [ ad redas lineasAB BC,CD,DE,
EA ducantur perpendiculares [F, IG. IH, 1L, IK,

Rurfus, qvoniam angulus GCleft qualis angulo
HCI (per conftr.), & rectus 1GC recto IHC zqvalis
(perio ax ): erunt IGG, IHCduo triangula duos
angulos duobus angulis zqvales habentia & unum
Jatus uni lateti zquale, commune [cilicee IC, qvod
utrique aqvalium angulorum fubtenditur} ergo
&religva latera reliquis lateribus zqvalia habebunt;
atqve erit perpendicularis IG perpendiculari 1H
equalis (per26. r.)

Similicer « fendetur & unaqveqve ipfaram IL, 'Ks
IF, eqvalis alterueri 1H, 1G, qvinqve igitur recte
linez IF, IG, IH, IL, IKinter fe funt zqvales,
~ Quare centro I intervallo autem zquali uni
ipfarum IF, IG, IH, L, I cireulus deferipeus etiam

‘E 2 pes
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per reliqua tranfibit punia, & rectaslineas AB, BG,
CD, DE, EA continget, propterea qvod anguli ad
F,G,H, L, Kfuntred,

In dato igitur pentagono zqvilatero & zqvian-
gulo circulus eftinfcriptus, Quoderar facienduns,

PROP. XIV., PROBL,

Circa datam pentagonum qvilaterum & ®qvi-
angulum circulum circum{cribere, ‘

Sit datum pentagonum aquilaterum € aquian-
gulum ABCDE, opovter civea pentagonuym ABCDE
circulum: circunm[cribere

Conftru&io,

1, Uterqve BCD, CDE dngulorum bifariam arectis
lineis CF, DF fecetur (per 9, 1.)}

2, A pun&oF,in qvo conveniunt re@z CF, DF,
ad pun&a B, A, E, ducantus FB,FA, FE,

Demonftratio,

Similiter, vtin antecedente prop. I3., demon-
ftrabitar unumqvemqve angulorum CBA, BAE,
AED, a rettislineis BF, FA, FE bifariam {ecari,

Et gvoniamangulusBCD angulo CDE eft zqva-
lis, atque eft anguli BCD dimidius angulus FCD,
anguli vero CDE dimidias CDF 3 erit FCD angu-
lus zqvalisangulo FDC (per 7, ax,) ; qvare & latus
FC lateri FD eft zqvale,

- Eadem ratione demonftrabitur unaqveqve
ipfarum FB, FA, FE zqvalis alterutri FC, FD: qvin-
qve igitar recte linee FA, FB, FC, FD, FE funtt

inter {e =qvales, = Ergo centro F & intervallo,

xqvali

ety e = o
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zqvali uniipfarum FA, FB, FC, FD, FE circulus
defcriptus etiam per reliqva tranfibit punéia, erit-
qve circumicriptus circa pentagonum zqvilate-
rum & zqviangulum ABCDE, Quv,e. faciendums,

PROP. XV.PROBL..

In dato circulo hexagonum zqvilaterum &
zqviangulum infcribere.

Sir datus circulus ABCDEF : oportet in civculo
ABCDEF hexagonum equilaterum & equiangt=
lym infcribere,

Conftructio.

1, Sumaturcirculi ABCDEF centrum G (per
I. 3.)5

2, Ducatuz“ circuli ABCDEF diameter AD ; &
centro D intervallo autem DG defcribatur
circulus EGCH (per 3 poft.)

3, A punétisE, C per centrum G ducantur reétz
EB, CF § & jungantur AB, BC, CD, DE, EF, FA:
Dico hexagonum ABCDEF zqvilaterum efle

& zqviangulum.

Demonftratio,

r. Qvoniam G eft centrum circuli ABCDEE, D
veroeft centrum circuli EGCH erit Reéta GE =
GD & re@aDE = GD (per 15, def.1.), ideoq; recta
GE = re&tz DE (per 1.8%.) ¢ @qvilaterum igitut
eft GED triangulum tresqve ipfius anguli EGD,
GDE, DEG funtinter fe eqvales (per 5. 1.)

Sunt autem & hi tresanguli fimul fumpti qva-
les duobusangulis re&is (per 32, 1.); unusquis-

Eig qve
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qve igitur ipforum triumangulorum EGD, GDE,
DEG eft tertia pars duoerum reétorum,

Similiter oftendetur triangulum GCD efle
zquilaterum ejusque tres angulos inter fe effe zqva-
les & unumgvemqve horum angulorum DGC,
GCD,CDG efle tertiam partem ducrum reftorum:
qvare dupanguli EGD, DGC funtinter fe zqvales,

Qvoniam reéta CGinfiftens recte EB angulos,
qvi funt deinceps CGE, CGB, duobus rectis zqvales
efficicy apgualusautem CGE zqvatur angulis EGD,

" DGC, qvorum unusqvisqve eft unatertia pars duos
rum retorum; religvus igitur angulus CGB erit
etiam gna tertia pars duorum reflorum § qvare
anguli EGD), DGC, LGB, funt inter fezqvales.

Cum vero anguli BGA, AGF, FGE ipfis EGD,
DGC, CGB angulis ad verticem fint oppofiti &
propterea zqvales (per 15, 1,): fex]igitur anguli
EGD, DGG, CGB, BGA, AGF, FGE funt inter fe
zqvales: & [ex proinde circumferentiz AB, BG,
CD, DE, EF, FA, qvibusiftizqvalesanguli ipfi-
ftunt, inter {e funtzqvales (per26, 3.).

Qv autem circumferentias ipfas zquales fub-
tendunt reéz linexz AB,BC,CD,DE, EF, EA, etiam
equales funt (perzo, 3,): quare zqvilaterum eft
hexagonum ABCDEF. Quodprimio erat demonfls.

2. Qvoniam circumferentia AF @qvalis eft cir-
_cumferentiz ED, communisaddatur circumferen-
tia ABCD: totaigitur circumferentta FABCD
zqualiseft toti circnmferentiz EDCBA (per 2.2X.);
& propterea, qvixqvalibus ipfis circumferentiis in-
fiftuntanguli AFE, DEF @qvales funt (per 27- 5.2

Similiter
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Similiter oftendentur & reliqvi anguli hexagont
ABCDEF figillatim qvalesalterutri ipforumAFE,
DEF: eft igitur zqviangulum ABCDEF hexa-
gonum, Ouod 2do evat demorfir.

In datoigitur circulo infcriptum eft hexagonum
zquilaterum & zqiangulum, Quod eras faciendum

Corollarium.

Ex hoc maifeftum eft hexagoni latus circuli
femidiametro zqvale effe,

Etfiperpunéta A, B, C, D, E, F ducamus con-
tingentes circulum,circa circulum circumfcribetur
hexagonum zqilaternm & gqviangulum , ad
modum eorum qvz de pentagono difta funt, Ad
gvorum medum etiam dato hexagono circulum
infcribemus & circumfcribemus,

PROP. XVI PROBL.

In dato cireulo qvindecagonum =zqvilaterum
& zquiangulum infcribere.

Sit datus civculus AB CD oportet in circulo
ABCD quindecagonum equilaterum & aquiangu-
um inforibere,

Conftructio.
¢, Circulo ABCD inferibatur triangulum zqvila-

tecum ACD (per 2. 4.)%

o. Eidem circulo inferibatut etiam pentagonum

zquilaterum (per 1 1, 4.).

3. Gircumferentia BC dividatur bifariam in puncto

E (per 30.3.)}

Dico utrumgqve re@arum BE, EC efle latus
quindecagoni circulo inferibendis

E 4 Demon-
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Demonftratio,

 Si tota circuli circumferentia in qvindecim
partes zquales {efla concipiatur, trianguli zquila-
teri latus AC abipfis zgvalibus qvindecim partibus
auferer partes quinqve zqvales;

Pentagoni vero zqvilateri latus AB earundem
partium tres partes zqvales auferet, circumferentia
igitur AB lateris pentagoni a circumferentia ABC
lateris trianguliablata, relingvetur circumferen-
tia BC, duas partes decimas quintas totius circuli
circumferentiz comprehendens : qvare ,ipfa BG
circumferentia in puncto B bifariam feta, eric
utragve retarum BE, EC una decima qvinta pars
totius circumferentiz ABCDA.,

Si igitur dato circulo ABCD in continuum
aptentur - re&z linez zqvales uni ipfarum BE,
EC (per 1. 4.,), erit inipfo inferiptum qvindeca-
gonum zqyilaterum, & fimul =qvianguium ( per
37 3.)

QOvod erar faciendum,

Ad modum sutem corum » qve difta funt de
pentagono, {i per circuli divifiones ducamus re@as
lineas circulum contingentes, circa ipfum cire
cumf{cribecur quindecagonum zqvilaternm &
zqviangulum.  Etinfuperad modum ecrum, qve
difta funt de pentagono,, dato qvindecagono zqvi-

latero & zqviangulo circulum inferibemus &
circumicribemus,

PRAEPA-
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PRAEPARATIO

AD
METAPHYSICAM REGINAM
SUIENTIARUM DICTAM.
Repetcn's incomparabilia Metaphyfico=

yum monumenta ; fapientiam fere
omnem in terminis abftrufis & barbaris
effinsendis pofitam effe, animadverti, Per-
verfisfima hzc merhodus ex eadem ratio=
ne, qua aliis , mihi femper fuit odiola,
prafertim cum viderem ¢ wulgo nota expli=
cari miris verborum ambagibus & conne-
xionem rerum naturalem penitus preter=
mitti arqve negligi.  His caufis motus,
in eam adductus fum f{ententiam, ut cum
aliis diftiplinam banc, terminorum col-
luvie refertam, pro nudo, in qVO VOCES
explicarentur, Lexico haberem. Sed ut
difciplinz hujus miris modis transmutd-
|tz natales repeterem, & formam genui-
ﬁ nam atqve indolem Philofophie  primea
‘ qvodammodo reftituerem hanc ineun-
dam effe putavi rationem, ut ex vetuftio-
ribus illis temporibus Ariffozelérn & Eu-
clidemn, illum Philofophie, hunc Geomerrie
conditorem, denovo revocarem, eosqve
in feenam prodeuntes inter {¢ compararem.
E 5 Confpi=
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Confpicies hac in feera, nifi fallor, Aris
Povelis & Euclidis , ingenti numero fami-
lias, fed in partes fciffas &interjectisqva-
fi longis intervallis diffitas ; prieris pluri-
mos , relita paterna fede , in vaftiffima
tencbrarum loca conjectos , atqve no-
va deliciarum gezera continuo eflingen-
tes, abftraCtorum infinita fere ferie con-
fumtos animadvertes 3 poferioris {uccel=
{fores fere omnes, fervatis domiciliis pri~
mirtivis » nature fimplicitate atqve fru-
&unum natuvalivm ubertate contentos depre-
hendes,

Sed miffis imaginibus remiplam effi-
ciamus planiorem atqve lucidiorem!

Quis non videt ? rifforeien, fuo tem=
pore ad cognitionis humanz faftigium, &
ad fidera ceeleftia usqve pertigifle credi-
tum, fubfeqventium temporum intervallis
Scholafticorum aliorumgve phantasmatibus
& differifionibus plene obfcuracum ; Zu-
elidem contra, collectis atqve in ordinem
digeftis Geometriz elementis, {ucceflo-
rum filorum confenfu plene illuftratum,
& in luce pofitum fuiffe?

Quem fugic? Archimedem, Apolloniun,
aliosqve veftigiis Buclidis infiftentes, ac-
ceflionibus & inventis omnem fere mentis

aciem fuperantibus, Geometviam locuple-
tafle,
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taffe, recentioresqve fluxionum calculo fe-
liciter deteo, ad infinitausqve pertigifle,
& elementorum elementis abfirufifiima
veteribusqve plane irrefolubilia proble-
mata folviffe ?

Fingas, i fieri poteft , Archimedem
orbem noftrum habitabilem introfpi-
cientem , & Huygeniana , GregovianaoyLeib-
nitiana, Bernoulliana, New?toniang, Euleria-
sa, aliorumque monumenta contemplan-
tem , nonne hec xtatis intervalla, qvibus
infinicam Dei immortalis potentiam ex
operibus & ex {yftematis noftri mun-
dani firuGura videmus cognitam , ejusqve
exiftentiam contraAtheoraminfuleus ple-
ne effe ivmatam, fauftiffima pradicarec?

lisdem pofitis, fi Ciceronem fingas, phi-
lofophiz monumenta & Metaphylicam
abftractorum infinita fere multitudine, in-
genii lufibus & terminis inanibus refer-
tam, intuentem 3 nonne hic,qvod aliamin
caufam dixit, idem Philofophiz fatiseffet
tributurus 2 Certe fi fingere hac in re
licer, iplum dicentem : O temporal o
mores! audio,

Sed inciderust tempora, ut Scholafti-
corum aliorumqve nodi gordii , in reli-
gionis Chriftianz , aliarumqve difcipli
parum detrimentum complicati , folve-

1'{'!!\“11‘,_
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rentur, & tenebrz Metaphyficorum tan-
dem aliqvando ex parte dilpellerentur,
Hoc in negotio recentiori ztate pluri-
mum peractum effe, notiffimum qvidem
puto; gvanqvam caleculum meum iis lu-
benter adjicio, qvi, compilatores pluri-
mos hodiernos Metaphyficam ad prifli-
num‘ftacum reducere & luce clariora va-
riis modis obfcurare, exiftimant,

Finem propofitum autem , ut confe-
qvamur ; generales rerum affeétiones per-
fcrutabimur, miflis omnibus peculiaribus
rerum determinationibus, Afltendemus
igitur, Academici ! idearum noftrarum
feriem ‘perfecaturi, ad Mezaphyfica {eu
2rauscendentalio uti vocant 3 Sed tantum,
abeft, ut adytis & Metaphyficorum aby{-
fis perterriti, in limine hxreamus; ut po-
tius, caute infpicientes loca abftrufa, va-
cua & recondita, ad metam, qvam Eucli-
des tangvam optimus dux nobis e lon-
ginqvo demonftrabit, tandem aliqvando
PCI‘tlI]gﬂmUS.

Difyviremus igitur primum ; qvaznam
rebus conceptis generatim tribuantur,
deinceps relationes rerum, & qvz inde
refultant, convenientias & differentias
communes contemplabimur,

SECTIO

s o
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SECTIO L

DE
REBUS CONCEPTIS

ABSOLUTE TALIBUS IN
GENERE,

G 1.

Vox rei feu ge- Series generum & fpecierum,
neris fummi ex- numero fere infinitas , miffa
RlIGATL; infigni, qvam inter fe habent,
varietate, percurrentes: Univerfalia omnia, qve-
cunqve intelle¢tui noftro infunt, in eo tandem
convenire, qvod zes fint, obfervamus. Rez au-
tem nomine defignamus omne id, qvod concipi
poteft, feu in gvo nulla eorum , qvibus aliqvid
conftituitur, datur repugnantia, v. c. Triangu-
lum dicitur zes , prouti {patium tribus refis
comprehenfum, concipi poteft, & circulus rez
nomine venit, prouti figura, in cujus circumfe-
rentia puncta qvavis a centro zqvaliter diftant,
nullam repugnantiam habet,  Hac igitur vox
patet latiffime, ita, ut non folum fpeciebus &
generibus, fed etiam fingularibus omnibus, qve
obverfantur {enfibus noftris, five in ceelo, five in
terra, mari &c. fint, tribuatur,

NOTA 1, 7
In Metaphyfica  Obfervandum hic femel : ideas
dantur notiones & propofitiones univerfaliter con-
primz. ceptas Metaphyficorum (e primas.




8 PHILOSOPHIA PRIMA

& wnlpo noras; unde primas ejusmodi notiones defi-
nitionibus qvee ideas concretas refolvunt in alias fim-
pliciores, explicare velle, contradi@orium elt atqve te-
merarium,  Primarum enim notionum  nullaiterum
dari poteft differentia pecifica, ideoqve nulla definitio,
qvanqvam terminos metaphyficos per voces alias {y-
nonymicas explanari pofle, facile confenferim, = Sic,
*v. c. vem definire velle, zqve temerarium eft, ac vocis
exiffentie inveltigare differentiam {pecificam , cujus
~nulla dator,  Et fic in 2liis omnibus, Fundamentum
afferti hujus continetur in Conam. I, Seé. XIV. §, 3,
Errant igitur omoes ii, qvi genninz methodi mathe-
matice ignari , definitiones pro ejusmodi terminis
vulgo notis formareallaborant,  Neautem abducamur
in devia Metaphyficorum 5 operam dabimus omnem,
ut, gvantuni fieri poteft, negleéta terminorum colluvie;
qvibus proh ! dolor, referta eft tota Metaphyfica, ad
res ipias vocibus expreffas advertamus animum; qvo
qvidem patto ®qvum de {apientia Mezaphy/ficorum vul-
gavium judicium ferre poterimus,

NOTA 2,

Mire Metaphyfico-  Difciplina hee, qve generalis:
rum de ente dittin-  fimam rerum convenientiam &
Ehiones afferuntur,  diferepantiam,nec non conclufio:
nes ex iisdemn dedultas & vulgo notas explicat, Arifto-
teli in libris Metaphyficorum libr, IIL, c. 1. ex edit, Jus
Lii Pacii, qvam femper adducam, cftE: ETSUN 1 Few-
085 TO Ly 9 oV, %ot TO TET® VTP oVTe KD
gurcs Scientia, que ferufatar ens, prouti ens eff, &
qve ei per {e infunt, Oreologia, Metaphyfica & Phila-
Jophia prinia vulgo voeari folet.

Eneis autem feu 7e; fignificationem pro more ita im=
mutant Metaphyfici, ut aliud dicatuc ens participiale,
aliud nominale aliud potentia tale; aliud meve poffihile.
Enti opponunt non-ens, qvod vel defitivam ; ucgati=

wum vel privapivam slle fatuitur, qvo ctiam referunt
g rationis
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gationis ens, EUm. rationts ratiocinantis, tumvatiocina-
2. Sed miras has, qvibus on/go noza explicantur, de-
nominandi rationes in.omnibus fere Compendiis obyias,
enodare operz pretium non effe arbitror ; undeis, gvi
hzc hiftorice {ibi nota, reddere voluerit, adeat Sy{tema-
ta Metaphyficorum, in qvibus explicationes terming-
rum horum oceurrunt,

S

Normina corum, que Res quzlibet concepta ,
tem quamvis conee- five fir {pecies, five genus, iis,
giamieentifunnt: que reliqvorum fundamenta
funt, conflitui intelligitur,  Vocentur autemn hzc
determinantia, prouti differentiam {pecificam, ex
qva res concepta cognofci & ab aliis difcernt
poteft, formare concipiuntur v, ¢, determinantia
cireuli funt s Circulum babeve centrum & vellas
a centro ad circumferentiom ysqve dulys , effe
«quales.  Determinantia, qve ad confcientiam
moralem pertinent, funt judicium, lex & alfio;
nihil enim aliud eft confcientia, qvae moraiss di-
citur, qvam judicium deaétione ad legem relata,

: §. 3-

Quid genefis rei Differentia fpecifica, quz ex
conceptz fit, ex- gerorminantibus conflatur, reicon-
plicatur, cepre ex certis {uppofitis genefin,
ulera gvam in re qvalibet nihil amplius licet afs
feqvi, fupponit,  Genefis autem requirit varia,
que ad rem conftituendam concurrant, nec non
certum atqve determinatum modum; ex QVorem
ita efle formatam, intelligatur, Varia ifta, que
concurrunt , vocentur gramitiva fea elementa ;

ratio
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“ratio autem ifta certa atqve determinata, ex qva
res qvafi refultat , generationis modus, Sic in
circulo pro primitives habentur recle & punclum
fixum, ex quibus circulus ipfe generari intelligi-
tur.. Idem patet ex aliis fuperficiebus, {olidis &
machinis , in qvibus primiziva ifta & generatio-
nis modum determinare licet,

Eandem in mentis noftiz operationibus vides
efle rationem, five ad intelle@um, five ad volun-
tatem pertinere cenfeantur, v.c, Si concipiatur
letitioy tangvam fenfatio grata, ex bono przfen-
ti oriunda; genefis latitie exhibetur, quz in eo
eft pofita, qvod fenfatio grata ex bono prefenti
trahat originem, Si concipiatur ##i/Zitia, tan-
qvam fenfatio ingrata ex malo przfenti oriunda,
genefin triftitiz explicari vides, Etficin aliis,

Is igicur rei cujusvis conceptz novit genefin,qui
primizivaifta, que ad rem conftituendam concur-
tunt, nec non moduim generationis intelligie,

NOTA,

Metaphyfici rerum genelin, effentiam., naturan &
formam vacare folent; unde ea, qva genefin rei ingre:
diuntur, effentialia, naturaba & formalia vulgo au-
diunt,  Mirifice autem vocis hujus pro more immutant
fignificationem, vt e/fenrinlia alia dicantur conftiruriva,
alia confecutiva; qvorum illa ad rei genefin, hze vero
adea, gve ex geneli rei concepte neceffariol fluunt, per-
tinent. Sic. v.c, effenrialia conftitutive trianguli redis
linei {unt triz latera, qvibus comprehenditur, fed tres
anguli, qvi inde refultant, e/fentialia vocantur confe-
cugiva,  En! miras vocum a fundatiflimis, uti olim di€t
funt, Metaphyficis ex fapientie f{ublimioris thefauro
produtas transmutatiornigs !

" §. 4“
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§- 4.
Eounciata de dif-  Hzc, quz generatim de dif-
ferentia rerumipe- ferentia rerum fpecifica dicta
gifices {unt, feqventia fuppeditant con-
{ectaria 2

1) Determinantia reiyex quibus differentia fpe-
cifica refultat , primun pra reliquis omnibus ex-
quiri debere.  Sic in triangulo latera tria, qvi-
bus comprehenditur, prius concipio, qvam ane
gulos tres, qvi inde determinantur § in corpere
extenfionem prius concipio qvam divifibilicatem
& dimenfionem , qvod utrumgqve ; corpus efle
extenfum, {upponir,

2) Ex dijfeventia wvei [pecifica veliqua omnia
derivari, v, ¢. Sic ex wrianguli differentiafpeci-
fica, qve in definitione continetur, reliqva omnia
flaunt, uti; triangulum tres habere angulos: duo
latera intriangulo qvovis effe majora reliqvo; tres
ipfiusangulos xqvari ducbus redis &c.

3) Determinantia vevum vel abfoluze b, e,
absque ullius vei fuppofitione ad quam pertinere
cenfearnitur, vel refpeltive fen in velatione ad cer-
tam quandam vem [pelari poffe.  Sic v, ¢. figus
ram, reftam lineam , circumferentiam cirenli &c,
abfolute & per ie, ur determinantia ad nullam
rem relata, primum confidero ; fed prouti v, ¢,
figura, redfa linca & civenli civcumferentia comw
prebendi concipizuy, determinantiahee, qva errculz
fegmentum defin 6. elem, UI, conftituunt, ra.
lative talia funt.

|3 4. De-
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&) Dsterminantia abfulute fpectata vaiiis iios
dis poffe combinari ; unde ipforum compofizionen:
arbitraviam, mutabilens & wariabilem ¢ffe | per [e
patet. Manifefts hec funt ex defin, 7. §. 9 10.
1 1. elem, (i1, prout determinantiain fe & ablolute
fpeGantur,  Eadem in rebus logicis, phyficis, &
moralibus eft ratio.  Sie. v, ¢, ider , judicia,
ratiocinia &c, prouti ad hanc vel illam rem con-
fticuendam concutrere fupponuntiy, varietatem
infignem habent, . Et fic in aliis omoibus,

§) Dutevminantia velative fpecdlata a ve cons
cepta , ad quam pevtinere cenfentur, feparari noi
poffe. Siv.e, poenitentiam mibi concipio tan-

vam {enfationem ingratam ex malo, qvod evi- 1
taffe in poteftate mea fuic, oriundam, derermi-
nantia hze, ud fenfatio ingrata, malum &c. a
poenitentia non feparantur. ~ Remotis enim
paenitenti® determinantibus 5 ipfam rolli, qvis
non videt? Idem patet in fiducia, que pro certa,
de bono furaro obtinendo perfvafione habetur,
Et fic in aliis omnibus.

6) Rem quamvis conceptam ob determinantia %
que 1pfi infunt, unam effe,
D_ﬁ’tt’rmf:i“lm;?tf‘ﬂ qui:, prwq:-z' concipi poffunc
five abfolute five refpeclive confideremur , vera
effe. ;

. En fenfum canonis Metaphyficorums omne s
l ¢ffe unum & verym,

§. 5»




EX EUCLIDE RESTITUTA.  §3

Sangs
Eounciata dere:  Ezdem de rerum genefi for
um genefi, mantur conclufiones,

Apertiffimum enimeft:

1) Geunefin effe in ve qualibet abfolute tyi-
mum 5 quod pre veligoid omnibus off concipien
dyrm, '

2) Reliqua omnia ex bec fonte devivariy unde
genefis eft fundamentum veliquorum omuium, qua
yei concepta tribui poffunt.

3) Primitiva que advevum genefin concurrunty
wel abfolute vel vefpelfive confiderari poffe,  Sic
v, c, cireulus, femicirenlus, diametes, reda,
puntum &e, grimitiva abfolute ;(z!;}: fupt; Sed
prouti v, ¢ femicirculus circa diametrum fuam
sevolvi, & fpheram generare concipitury primi-
#7va bac, qua ad genefin fphare concurrunt,
vefpective talia volantur,

4) Primitiva abfolute fpedata, variis wodis
poffe combinari ; unde ipfovam compofizionem arbi-
traviam, mutabilom, & variabilem effe , per (e
patet, Sic notisfimumeft: primitiva extenfornm
in Geometria, & machinaruin elementa abfolute
ipettara, efle variabiliaj prouti ad hanc velillam
rem geuerandai concurrere {upponuritar,

§) Primitiva velative fpeifata, a ve concepid,
ad quani peviincie cenfentur , fepavar: non poffe,
Sic v, ¢, re@a, qve circa punfum fixim revo-
luta , circulum geoerat’, ab ecdem feparari non

potelt,
F 2 6) Geuefin
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6) Genefin rei cyjusvis ob primitiva s que
CONCUPEUNE 5 BNAM dict.

7 Primftiwz,. pro- diverfo confiderandi modo
wim determinantium habere, & vice verfa,

§. 6.

Continuas Enunciata hzc , de differentia fpe~
tio, cifica , & genefi rerum formata , fi
comparaveris cum f{peciebus & generibus in uni-
verfum f{pefatis 4 feqventes, qua claritatem
maximam habent , conclufiones inde derivari
pofle, vides,

|
2 |
1) Determinantia & primitiva_ [pecics effe ]
I vel genera, v, c, Semicirculus, diameter, re- ‘
i &a &e. ad qvamcunque rem conftituendam, con- |
| currant, func {pecies. j
i o) Univerfalia prouti concipi poffunt, necefJario \
‘ immutabil ter € in_sternum effe vera,  Uni- ?
verfale enim qvodvis, in cujus conceptu contra-
diorii nihil reperitur, fimul repugnans, feu quod
idem : unam eandemqve rem, pofita eadem
determinatione , veram & falfam dicere velle,
abfonum efty unde {pecies, & genera necellario,
immutabiliter & in xteroum veras efle , confe-

| quitur, |
\/ En! fenfum canonis mire qvidem expresfi: |
I Species rerum zeceffarias, immutabiles & ater- !
: nas effe,
J 3) Vocems exiftentia fou vealitatis vel ad, fine

gularia,
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gularia, [enfibus noftris obuia, vel ad geners &
[pecies veferei puffe.

1) Genericam, [pecificamaque realitatens, veri-
tatem € exiffentiam in nuda contyad Sionts ab-
fentiay pofitam effe; unde voces realis, ver: &
poffibilis in relatione ad Univerfalia unum 1dem-
qve fignificant, ~ Univerfalia enim, prouti concipi
poftunt, realia, poflibilic & wera dicuntur ; url
omne id, qvod in rerum natura vere datur, &
omnimodis differentiis diftin@um eft , reale feu
altuale in tudividuo , vulgo audit.  Sic, fi in
Geometria de exiffentia parallelarum, parallelo-
grammorum, folidorum regularium &c qveritur}
realitas non refpicit individualem figurarum di-
Garum in plano qvodam delcriptionem 3 fed
queeltio: num dentur parvallele , ad fpecificam
realitatem refertur 3 guo in cafu idem eft, ac fi
queereretur: num parallelz fint posfibiles, uri ex
elem, L. prop. 28.&c, vonflat, Idem abfeivan-
dum circa qveftiones arithmeticas, uti: num
dentur mageicadines omni data & ashigoabili
minores: num exiftant numeri furdi &e, Hujus
enim generis queftiones, nullo habito refpediu
ad exiftentiam individualem , in univerium fol-
vuntur,

s) Quaftionem quamlibet de ret cujurvis con-
cepta exiftentia, propoficamy vel genericam fpeci-
ficamgue, vel individualers: revum CORCCPLAYRIR
exiflentiam invelvere. ¥. c¢.'fi gqvzritur @ pum

Ly

dentar fabffantiz immateriales, a materialibus &
corpaoreis prorfus diftintte ; quellio hac duplicem

Rz admittic
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admittit refolutionem$ prouti primum oftendia
tur : fubflantias ejusmodi mente conceptas uti
animam, Deuam &c, nullim invelvere contradie
étionem § deinceps, eas vere in rerum natura,feq
in mdmc’uo dari, fecriim evincitur &e,

6) Realitatem univerfalium pendere a fola
contradi@ionis abfentia § nullo habito refpeciu,
quod vere infine intelteGui noftro, aut, num vere
etiam dentur in rerumnatura, Hinc confeqvitur:
canonem fermone tritum : 2 poffe ad effe non
concludi, de fola exiftentiaindividuali valere,

=) Qmnia, qva concipi poflunt, efle realia
& vera , fi vel maxime in rerum natura non
exiftant, Huc pertinent Mathematicorum 7nfi-
nite parva, pundiumn geometricum , aliaqve hujus
gener!s entia,

8) Multa a nobis, que in rerum natura pullibi
dantur, concipi poile,

g) Vim intelleGus humani in definienda ge-
nerum & fpecicrum realitate fen posfibilitate
peai,

NCTA 1.

Horribiles nonnuitorum de poffibili, & impoflibiki,
ente & non- ente, vevo & falfo, eoqve vel mezaphyfico
vel Jugieo &e. theorias evolvens; {’rLrILS ejusmodi nu-
gas ex philofophia eliminandas effe, cenfui. Quisenim
nen videt: vem, reale, exsfeis, pfg,//:/)f/r’ & meyum 0
{cientiis omne i notarr:: qvod concipi poteft, five cxs
terwm in individuo exiftat, five nons uti id, qvod con-
cipi non poteft, woniens, chimara, tupoffibile, fulfum
& coneradictorinm voean folet, v, ¢. Sic triangulum
&qvi-
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eqvilaterum dicimus veale, po/fibile & vernit bili-
neum autem rectilineum,, muiz- ens , falfun, & contva
diftovinm &c,

Notandum enim: {cientias omnes , qvas perfici:
intelledtus humanus , circa fpecies verfari & genera,
nec qvicqvam de fingularibus , numero fere infimtis,
& differentiis omnimodis a fe invicem diftin&is, {pecu-
fari, cam potiffimum ob caufam, qvod gencratim per-
cepta, fingularibus omnibus poflunt accommodari.

NOTA I1I.

Maximi ufus e(fe, ad evitandas Metaphyfi orum
logomachias, & confufiones, uti proh! dolor vidi, nu-
mero ferc infinitas, confedaria pracedentia; coguitl
eft ficillimum,  Nonnullas enim in tam horrenda
fomnia incidiffe, aliosqve nugis {uis fterilibus {efelliffe;
nullam aliam fuppeditare licet canfam, qvam gvod viam
nature fimplicilimam, regulasqgve, {ecundum qvas in-
tellectus humanus operatur, penitus neglexerint, Hue
referas Metaphyficorum qvorundam ,notiflimam tlam
entinm imaginavioyuin ;- & vealium diftinctionein.

Solemne enim eft nonnullis craff mathematum
ignorantia laborantibus, corpora geometr.ca tangvam
amaginayia contemplari; {ua autem, qvz lerutaniur,
entia metaphyfica vocare realia; forfan potidri jure
commenca vealia,  Nolit vero qvisqvam putare, i ¢ in
refutandis aliis gloriolam qvandam vanam, uel tempo-
rum noftrocum mos elt, affectare; id qvod a me effe
afieniffimum, omnes i fatebuntur , qvi me norunt,
Porfan anima mea feznior eft exercitatis Metaphyii-
covum anfmabus ; qvamgram tation bus non levibus
ca fere fim adduétus, vt ceedam : candem, fi ad ma-
turiorem @tatem pervenero , futuram mihi cffe ra-
tionein,

Cxterum @ diveclas, realis, poffibilis & wvevi voces
tinum idemque fgnificare 5 reflegjam obftrvavit de

F 4 Tlchien-
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Tichirnhaulen in medicina mentis part, LI, Sed, 1,
pig. 36, 37, edit. Lipfie 1695. cui jongi merentur
Johannes Lock de intelle@u humano Libr. IV, ¢, IX,
& Releb, Abraham Gotthelff Kaftnerus in differta, {u.
pra jam adduta, qve inferibitur ; 4 lege conginu
wm natura §, 12.

S 7.

Attributa, hypothe-
fin {ub quarei con-
Ceptcox nvenire cen-
fentur {fupponunt,

Sive autem differentia fpe-
cifica, five genefis funda.
menti loco ponatur; Qmnia
reliqva, qvz ex re fic concepta
neceffario fluere intelliguntur, azzributa feu affe-
(Ziones generatim vocentur,  Attributa ejusmodi,
qvamcunqve inter {e habeant diverfitatem; omnia
in eo conveniunt, quod genefin & differentiam
rei {pecificam vel aliam qvamcnngve hypothefin
fupponant, qva quidem pofita, rei conceptm
femper & neceffirio convenire cenfentur,  Ma-
nifefta hze funt ex toto elem. HI, in qvo circu-
lorum atcribura expofita, vides,

§. 8

Diverfitas attri-  Prouti affe@iones vel toti re-
butotum feoal 1ym generi vel certe folum fpe-

feétionum, i ? X
ciel competere intelliguntur 5
cormmunes vel proprie vocari folent,  Sic v, c.
affedtiones communes triangnlorum re@ilineorum
func: angulum exteriorem , uno latere trianguli
produflo, efle majorem utrolibet interiorum &
oppofitorum : omnis trianguli duos angulos ,
: minores,
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minores efle duobus redlis , qvomodocungve
fumtos : Omnis trianguli majus latus majorem
angulum fubtendere, Aflefliones autem proprize .
wiangulorum zqvilaterorum angulos tres inter
fe mqvari : lineas parallelas angulos alternos
habere inter fe &qvales &c, Plura, qui defiderat,
exempla, adeat elem, I, przcedens, in gvo cir-
culorum affe@iones omnes funt propofite,

§. 9.
Continua-  ~ Aerribuca vel ea , que rei per fe
big, fpeQatz infunt , vel mutuas retum

conceptaram relationes fiftune,  Artributaprioris
generis {unt, qve exhibeatur in Propof. L. {1, I1I-
1V, elem, IIL, uti; Centrum circuliefle in {fecante,
fi in circulo recta linea redtam bifariam , & ad
angulos rectos fecet: reftam lineam intra circu-
lum cadere , {1 in circumferentia circuli duo
qualibet puncta fumantur &c, Pofterioris generis
attributa funt, qve exhibenturin Propof, IV, &VI,
elem, [1I. uti : duorum circulorum fefe invicem fe=
cantium, non effe idem centrum { duorum circulo-
rum fefe intra contingentium, non efle idem cen-
tram. Ex his manifeftum eft: ateriburavel ea, que
rei concepre infunt, vel, qve non infunt, norare;
ideoque in pofitiva & negativa pofle dirimi. Sed
miferam Philofophorum quorundam in excogi-
tandis prater omnem necesfitatem , novis voca-
bulis, diligentiam feqvi non placet.

Bs §. ro. Hze,
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§ 10.

_ Enunciata de Hzc, quz de attributis rerum
attvibuts re-  generatim  diQa fune , feqventes
Lo fappeditant conclafiones,

1) Pofita re gvacungve concepra, affe@iones
inde refultantes poont, v. c. pofito circulo, omnes
ejus affeCtiones elem, III. explicitz ponuntar,
Hinc affettiones a re concepta feparari non
pofle, manifeftum cft,

2) Sublata re concepta $ omnes ejus tolli
affectiones v, ¢. fublato bilineo; omnes tolluntu
affe@iones. :

3) Pro diverfitate rerum conceptarum variari
affectiones, ~ Sic triangulorum aliz affeftiones
funr, alic circulorum,  Hinc, {i oppofite fuerint
res concepte, ut afieCtiones oppofitas habeant ,
necefle eft, v. c, afleGiones ex letitie concepra
refultantes, oppofite {unt iis, qvz ex triftiria
proveniunt,  Ex lxtitia enim fenfatio grata de
bono prefenti) Ex triftitia autem fenfatio ingrata
de malo prefenti oritur,

4) Afte@iones unius ¢jusdemqve rei oppofitas
{efc deftruere.  Sic duobus circulis fefe intra
coutingentibus, idem & imul diverfu.n centrum
tribuere velle, contradiGtorium eft,

5) Affedtiones rei  conceptz fub hypothefi
qvadam, undecungve {umts, femper convenire,
Esunciatum heoc generale &evidentisfimum ex
elem, 111, in qvo circulorym affeQiones propenua-
tur, illuftrari poteft,

6) Af-
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6) Affetiones omnes in relatione ad hypothe-
fin, fub qva rei concepte tribui poffunt, #eceffa-
vias effe, smmuzabiles & erernas.

’?) Pofito atcributo proprio, rem ipfam, ad .
qvam proprium pertinet, poni, Sic, pofitis in
triangulo duobus angulis ®qvalibus, triangulum
Hofceles ponitur,

e 11,

Prater genefin ’, differentiam
fpecificam & aflectiones inde re-
fultantes, in re unive:falisfime con-
cepta, nihil ulcerivs | qvod el conftanter infit,
poteft cogitari, « Hac igitur tria in tota diver-
forum generum , multitudine, qvain fcrutatue
intellectas humanus , exqviri debent, five res
fint mathematice, phyfice five morales,  Obfer-

vandum autem eft, intelle&um noftrum rei cu-
jusvis concepte partes, licet ardisfime inter fe
cohzreant, {uccesfive percurrere, qvo qvidem
pa&to fir, ue , fingulis rei pmnoﬁm partibus
excusfis, ad #osius cognitionem pertingat 3 id
quod ipfius maturz elt convenientisfimum, Sic
v, ¢. Metaphyficus, qvi rem univerfalisfime con-
ceptam disqviric, operatur per partes, A genefe
enim rerum , in qva primitiva & gmwrc.rionis
modum difcernit, progreditur ad diferentiam
fpecificam , & ab hac ulterius ad rei concepez
aifeciionzs ; quibus fuccesfive peractis , qvid de
re gvavis in univerfum posfit predicari, intelligit,
Idem obfervat Geometra , qvi v, ¢ circuli ge=
nefin

115
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nefin, differentiam fpecificam & affe@iones ejus-
dem fuccesfive disqviric, & continuata hag ope-
rations per partes, totum tandem exhaurit § Et
fic in aliis omaibus,

e

Comparatio} Meta»  Non obftante Metaphyficz,
phyfice cum Geo- Geometriz & Arithmetice ,
metria & Arithmetica, objedti, circa qvotl verfantar,
‘diverﬁtntc ; {cientiarum diftarum qualibet obje-
Gum fuum, qvod tradat, univerfalisfime difgviric
Arithmetica quidem numeros, Geometria exten-
fiones & Metaphyfica rem univerfalishme con-
cepram,  Enunciata qidem Metaphyfica latif-
fime patent, ita, ut non {olum de numetis &
extenfionibus, fed etiam de gvocungve rerum
genere, qvod concipi poteft, predicentar, Quis
enim fanus ungvam negaverit i rem qvamlibet
conceptam habere genefin, differentiam {pecificam
& affeitiones ?

Sed maxime pre Metaphyfica, precellit Geo-
metria & Arithmetica ; utraqve enim in {cien-
tias reliquas ita influic, ue quaftionum propofi-
tarum foluticnes ennncistorum Arithmeticorum
& Geometricorum opem fzpisime defliderent)
id qvod de Metaphyfica valgant pullo modo dici
poteft, = Sicv. ¢, redta linea in Geometria tan-
qvam magnitudinis {pecies , abfolute & univer-
falisime concepta , ad radium lucis in Opeica
accommodatur, qve in A/frenomia 2 Centro Solis
ad telluris centtum usque producta foppositur,

Numerus
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Numerus in Arithmetica abfolute & generacim
fpectatus, ad fonos in Mufica accommodatur , &
‘ad negotia civilia applicatur &,

§. 13

Comparatio termino-  Univerfalia, qvz intelleQui
rum metaphyficorum g infunt, dese ad mini-
i (el i dhee univerfalisfime fpe@aca,
gica ulitatis. ;i - ~

formari fupponuntur,fine qva
fpecies & genera, qve obverfantur meuti noftrz,
ne fingi qvidem poflunt, Species enim qualibet ni-
hil aliud eft, qvam exemplar rei in intellectu §
unde ideam fine re cogitare, zqve abfonum foret 3
ac triangulum fine lateribus, quibus comprehen-
ditur, concipere velle.  His paucis oblervatis,,
terminos logicos cum metaphyficis exa@e con-
veoire, palam eft, Sicidea univerfaliffima, cadem
elt cam re fea genere fummo ; idea univerfalis
coincidic cum genere, & idea particularis com
Jbecie.  Couceptus primus exprimit primitiva, ex
qvibus res quavis generari concipitur 5 Con=
cepeus fecundi velpondenc dezerminantibys | ex
quibus rei cujusvis differentia fpecifica conflatur,
Definizio vealis feu generica exprimic re; ge-
#efin; nominalis autem diffeventiam rei [pecifi-
cam.  Predicaris refpondent affedtiones , commre
nibys quidem | affedfivues COTITNBNES 4 Propriis
autem, proprie &,

SECTIO
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SECTIO IL
DE

CONVENIENTIA ET
DISCREPANTIA RERUM CONCE-
PLTARUM IN GENERE,

(0

Resfuntvel fimi- E;ies conceptds inter fe compas
les vel diffimi- rantes, vel fimiles, vel diffie
Ies, miles efle, obfervamus, = §i-
miliay qualitates easdem, diffimilia autem diverfas
habere concipiuntur,  Sic circuli mtuitu genes
rationis, vocantur fimiles, qvod ommes ex reQ=
citca pun@um fixum revolutione generantur
fed triangwla ; & qvadrilatera funt disfimilia .
prouti illa tribus, hze vero gvatuor reflis ter-
minansur,

NOTA,

Rei enilibet concepta gualiral tribuitur & gitans
gizas, prouti ca, gve ipfl infunt, vel abfolure &' pev
fe, vel ex alio affunzo pollunt intelligi, Qualiras
enim qve inhicret vei concepte, per fe & abioluta
concipiturs g¥antiras rei antem innogefcit ex alia ré
qvavis affumta, cum qva comparatur, Praterhac duo
in re qvavis coneepta nihil amplias licet alleqvi ; un-
de in difqvirendis rerum affe&ionibus , omnia ad gva-
liatem & qvantitatem definiendam , redire, manife-
ﬂ:U'i: ki":

Caterom qvilibet videt: gvaliraris, quantitatis;
Similisudins & diffanilitudings, &e, voces, ideas primas,

i qvie
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qve ulterius refolvi. neqveant, u}gprjm‘-'.’rc; unde eag
per fynonyma explicare, omnino fufficit, Hine fimul
manifeftumelt: definitiones, gvippe qvaidzas conere-
tas refolvunt in alias fimpliciores, in {yflematibus lo-
gicis vulgaribus, cum nudis‘ terminorum per fynonyma
explicationibus temere confundi; aliud enim eft defi-
nire; aliud, vocem aligvam per {fynonyma explicare.
Conf. Ariftoreles Metaphy [l libr. IV. ¢, XHI, ¢, XIV-"

Sz

Quz fimilia funt Similitudo omnis a noftro
difimilia offe  copfiderandi modo , fecundum
Posuicy qvem vel hanc vel illam rei
qualitatem fupponimus, pendet. Hine fit, ut
e4, qve certo relpedu pro fimilibus habentur,
alio refpecu inter {e differre feu disfimilia effe,
posfine,  Sic triangula & circuli pro fimilibus
habentur, prouti fpatium comprehendunt, fed
disfimilitudinem habent, proutitriangulum tribus
re@is & circulus una curva, qva dicitur circum-
ferentia, terminatur,.

Refpe@us feu qualitas ; fub qva res qvalibet
ad alteram relata, {peflatur, Zetium comparatio-
siis vocari folet ; unde Ariftotelicorum regula;
Similia ultra terium compararionis non extendy,

§‘ 30
Enunciatade fi- . ;
ungtE £ nd
militudine re- Hine pendent feqventia, que

i valgo nota funt, pronunciara,

1) Qualitatens qeamvis rei fuppofitam fimili-
tudinis conftitiere fundamentam.

8) Similia
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2) Similia efle #elata, quorum unum fine
altero intelligi nequit,

3) Similia inter fe differre pofle numero &
maguitudine.  Sic circuli fimiles funt, variaute
numero & magnitudine,

4) Qe cidem fimilia funt, intet {e efle fimilia,
Confer, Elem, V, Euclid, prop. Xi, & Joh. Lock
de intell, hum. libr. IT, ¢, XIL §. 7. & ¢, XX V. qvem
exfcribere non placer,

§e 4
Nota Gene- Obfervandum autem : fimilica-
ralis. dinem ex ipfa rerum natura efle

petendam; qvo qvidem negleQo, totam Meta-
phyficorum de fimilitudine reram , theoriam
fterilem efle, per fe patets Sic Euclides elem, III,
fimilia circulorum fegmenta dicit; qvz angulos
capiunt zqvales, & elem. V1. figuras rectilineas
[fimiles vocat , qve & fingulos angulos fingulis
zqvales habent, & circa aqvales angulos latera
proportiona}ia’

§. 5.

Resfunt 2qvales Prouti res concepte eandem
vel inzqvales.  yg] diverfam habent gvantitatem,
aqvales vel inequales vocari folent,  Swnilie
igitur, qve ab eadem qvalitate ita dicuntur, con-
fundenda non funt cum egualibus, qvae gvantita-
tem candem’ fupponunt, Rede igitur Arifto-
teles Metaphyl, lib, 1V, ¢, XV. dicit: O oz

wy
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Gy ¥ Horbric plet, 1606 02y GV TO woucy By, Simi-
lia, qvorum qvalitas una, ZZqvalia vero, qvorum
gvantitas una.

§. 6.

Enunciata dez- Ad analogiam przcedentium
gvalitate rerum, feqven:ia enunciatad_emqvaiimte
rerum formata, manifefta funt,

1) Aeqvalitatem fupponere res ejusdem ge-
neris,

2) Aeqvalia effe relata,

3) Aeqvalia eidem, inter fe effe zqvalia.

..
Res funt vel Metaphyfici res generatim {pe-
perfefte vel g0 POLro in completas & ticomi=
L cites pletas, perfeiias & imperfeas di=
ftingvunt.  Complezum fou perfelum id dicitur,
qvod emuia illa in {e habet, qve ad rem qvandam
conftituendam pertinere cenfentur 3 ubi omne
id, mncompletum & imperfeifum audit, ubi aliquid
eorum, gve ad rei concepte formationem reqvi-
runtur, deeft,  Sic cirenlus fecundum definitionis
rigorem in plano qvodam defcriptus, eft com-
pletus & perfectus ; reliqvo autem cafu smper.
Sedtus.

Hinc videre licet}

1) Completum & perfectum ex certis quibus-
dam {uppofitis dijudicari,

2) Completum & perfectum hoe fenfu acce-
ptum, nullos habere gradus, ica, ut pertedto,
perfectius non posfit dari.

Ul
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Ufu autem receptum ¢ perfedi & impeifecti
voces a completo & incomplezo {ejunétas, ad certum
propofitum finem referre § qvo in cafu omne
id, quvod cum fine prafixo confentit, perfeltun,
qvod vero now, imperfedum diciut, Sic v.c,
Geometria Euclidea eft perfecta ; Metaphyfica
vulgaris imperfecta. '

Hinc patent feqventia confectaria?

1) Perfectum ad certum qvendam finem re-
lationem inferre, '

2) PerfeGum hoc fenfu acceptum habere
gradus, ita, ut perfecto, perfectius , & perfedlis-
fimum posfit dari,

33Pa&&bmmvmhﬁpmdhmhmemmm,
qvibus tribuitar,  Sic fpiritus alias habent
perfeftiones, alias corpora. Conf, Ariftoreles
Metaphyf. libr, IV. e, XVL, & Cel. Hollmannus
in Philofophia prima part, 1L, ¢ I, pag. 376.
& feq. ‘

NOTA.

Poenitet fete ¢ alias rerum diftinétiones a Me-
taphyficis prater rem cffiftas hoc in loco afferre ;
unde theorias , uti vocant , de toto & pacte , nume-
ro & magnitudine, figno & fignato; neceffario & con-
tincente, aliasqve Arithmetice & Geometrie detra-
&as & mifere detortas notiones , lubenter facio miffas,
fi1o loco de his omnibus paucis di€turus.  Convenien-
¢ius autem Academicortim {tudiis effe arbitror s qvan-
titatis notionem , & latiffimum ejusdem fignificatum
ecuere, & qvibusnam tebus, gvantitas tribui poffit, ex-

qvirere,
§,8, Quantitas
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§' 8'

Quantitas ideis Quantitatis vox notat omne id,
tribui potelt.  qyod augeri poteft & minui, Hoc
fenfu tribuitur non folum magnitudinibus, uti
lineis, fuperficiebus & folidis , fed etiam ideis
noftris, prouti in @xalyfi imminuimus notionum
complexum, qvem in _fynzhefi augemus, addendo
Zener: novas determinationes, v, ¢, fi a triangulo
abftraho figuram, praetermillo numero laterum,
qvibus fpatiuin comprehenditur ;  notionum
complexum imminuo}, {i verointrianguloaddo:
duo latera elfe =qualia 5 eomplexum notionum
augeo, Idee igitur, gveaugeri & minui poffunt,
componuntar : addendo generi peculiares deter-
ininationes & dividuntur* refolvendo ideas partis
culares in univerfales. Hinc divifionem & com-
pofitionern ideis tribuerey abfonum non eft,

§. 94

Res omnes fub Eundem in modum reliqve
celo habent mentis humane facultates, five ad
qrantitatem. o elle@tum , five ad voluntatem
pertineant, ut qvantitates {pedari poffunt, prouti
incrementi & decrementi funt capaces § id qvod
nemo fanus in dubitationem vocaverit, Sicnon
folum ingenium & memoria 4 fed ipfe voluntatis
propenfiones & affeGtus, uti amor, odinm 5 iray

fpes , fiducia &c. fub qantitatum confideratio-

nem veniunt , quatenus de gradibus ipforum
eftimandis difqiritur. Qvinimo ne fingi qviders,
G 2 poteft
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poteft res aliqva fub ceelo, qua quantizatem non
habeat; unde in difgvirendis rerum afle@ioni-
bus non folam qualizatis, fed etiam quantitatis
habenda eft ratio,

§. 104

Dantur qvanti- Sed operz pretium eft : do-
tates omni da-  Qrinam de qvantitate ulterius per-
:)“.1.& affian; fequi, preeunte ipfo Euclide, qvi
AU prop, XVL elem, IIL demonttrat :
angulum contallus, qvi comprehenditur circum-
ferentia & re@a linea, angulo gvovis re@ilineo
efle minorem & Prop, I, elem, X, pronunciat:
duabus magnitudinibus inzqvalibus propofitis,
{i a majori auferatur majus, qvam dimidiam, &
ab eo , qvod reliqvum eft, rurfus detrahatur
majus qvam dimidium , & hoc femper fiat ;
relinqui tandem magnitudinem, qve minor eft,
propofita qvavis minore magnitudine, Vocantuc
quantitates ejusmodi omni data & aflignabili
minores, Recentioribus fluvsones ; qvod finitz,
qvas generant , magnitudines eX iftis in deter-
minabili ratione crefcentibus, oritntur; nec non
elementa & diffeventialia, quod prime incremen-
torum funt qvantitates, & ultimz decremento-
rum evanefcentium, differentie.  Generis hujus
gvantitates omni data & asfignabili minores vere
dari § indirete demonftrant Ifascus Newronus
in Princip, math. philof. naturalis Lib. I, Seé. I,
Lemm, 1. & Chrift. Auguft Haufen in Elem, Ma-

thefgos Arithm, propof, XX,
§ 11,
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§. 171,

Enunciata de qvan- Quantitatem autem gjus-

titatibus omni data  modi rationem atqve indo-

& allignabili mino- A A iy

e , qva ex palte per
{piciamus ; canones{eqventes

in ufum tyronum adjicere vifum eft.

1) Quanticates infinite parvas ex quantifa-
tibus finitis , decrefcentibus infinities ,° gene-
rari,

2) Qvantitates finitas & dabiles ex clementis
inasfignabili & indeterminabili ratione crefcen-
tibus procreari.

Utramqve conftat ex circumferentia Cir-
culari , qve ut polygonum ex infinita recta-
yum infinite parvarum, multitudine confiderar
potett,

3) Infinite parva , quantitatibus finitis com-
parari non poffe, Hinc evanefcere dicuntur in
computatione , fi concurrant cam finitis qvan-
titatibus, qvas in additione nec augent , neqve in
fubdutione minuunt,

4) Infinite parvorum diverfos dari ordines,
Hinc fit, ut elementum refpedu alterius. in
computatione evanefeat,

Conf, De I’Hofpital Analyfe des infiniment
Petits Se&t, [V definit. 1, pag. §5. edit, a Patis
1715. in 410 & joh. Lockius de intellefu hu-
mano, libr, Il, cap, XVIL §. 1. 2.3. 9.

) G 3 SECTIO
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SECTLQ III.
DE |
ENUNCIATIS VULGO |

NQTIS, QVAE SUPPONUNTUR IN ; }
SCIENTIIS HUMANIS, !

Gare

i bfolata generali rerum do@rina ad
it enunciata, qva ob affenfum ge-
patio, -iunciata, qva ob alient _g_ 3

: neralem , qvem omnes rationis w
ulum habentes, iis prebent, vize note dicuntur,
accedendum eft.  Hac in caufa optime me factu-
rum effe, arbitror, i Geometriz fimplicitazem ‘
fecuturus, pronunciata hzc evidentisfima, qvz {
in qvovis {cientiarnm genere tacire fupponuntur, ‘f

fecundum ordinem nataralem , propofuerim 3

quo qvidem pacio de ufu & abufa axiomatum me-
taphyficorum eqvum ferre poterimus judicium,

5. 2.

Ta re quavis, qvod Poftulatur,, in fcientia quaa
& gqvomodo fit | yig .« objettum , circa qvod
difquirenduim eft, verfamur , ita exquiri debe-
Te, ut quod & quomoedo fit, pateat,  Jam cum
in obje@o qvovis, prater genefin y differentiam
Specificar & affefiones , nihil ulterius posfic
concipi § regulam propofitam, vel ad genefin,
differentiam fpecificam , vel ad affe@iones rei
€ujusvis, pertinere, clarum eft, :

Cum
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Cum autem f{upra jam Conam. I Set, X. de
genefi & differentia rei {pecifica diGum fit, reftat,
ut daceam, gvid circa affectiones, qve rei con-
cepte infunt, fit obfervandum.

§. 3.
Tn exqvirendis affe@tio-  Scientiarum condirores
nibus, gvod & quomo- ¢ircy exquirendas affedtio-
do infine reiconceplts; oo iey verfancur, ut, guod
videndum eft. S ) g

& quemodo infint rei con-
cepte , notum fiat, Sic Euclides circulorum
affediones elem, 111, exqvirens, qguod & quarodo
infint, feu qvod idem : predicata circulo con-
venire, pofitis his vel illis conditionibus, fcrutatus
eft, V. c, confeftarium Prop. I, elem, IIL.
centrum circuli efle in fecante, fi in circulorecta
linea, reGam bifariam & ad angulos reGos fecet,
non folum pronunciat: centrum circuli efle in
fecante, fed fimul declarat: quomodo infit, feu
qva pofita conditione, hzc de circulo predicentur,
Eadem eft ratio Prop, 1L & reliqvarum omnium,
quz elem, IIL, continentur,

Fundem in modum Phyficus, omne id, qvod
corporibus ineft, guomodo infit, declarat; qvinimo
ne fingi qvidem poteft fcientia, qv enunciatum
propofitum in exquirendis objecti fui affectiont-
bus, non fapponat.

§ 4.
Vaces expli- Suppofita, exqvibusinre‘.ligitur,
cantr, gyl & quornods aliquid fit; ratio-

G 4 A
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nes , principic & caufs ; ea autem, qve inde
relultant, principiats & caufaza ex more Metas
phyficorum vocentur,

NOTA,

Vocabula yazionis, principii & canfe a philofo-
phis diverfimode {umi, valgo notumeft. Caufamenin
a ratione fufficzente & detevminanre diBa, differre af-
firmant Metaphyfici, uticontinens a contento, & prin=
cipium nunc cum caufa, nune cum ratione idem effe,
pronunciant; unde aliud principium good, aliud guo
ipfis dicitur,  Sed cum hxe omnia redeant ad diver-
fim vocabulorum fignificationem, lites hac de re mo-
vere velle, temerarium eft,  Sive igitur hac, five illa
voee utaris, nihil intgreft, fi mode ad rem ipfamatten-
das, & mente concipias : Metaphyficorum axioma @
uthil effe fine caufa <5 ratione, nos commonefacere:
in re qvalibet concepta, gvod & guomod, fit, efle ex-
qvirendum ; id qvod non folum' de affecionibus; {fed
etiam de ipfa differentia rei fpecifica & genefi, valere,
jam oftenfum eft,

Sier 1o

Genefis eft princi- Exquirentes fecundum le-
}’_"UW_P“‘“““‘_ e . gem propofitam rerum affe-
I ey R R dari,
ope  principioram gvorundam COgnoverimus ,
cifea pri‘ncipia eadem , quod & quomodo dentur,
difqviri iterum poteft, idgve continuo , usqve
dum ad ipfam rei concepte gepefin perveneri-
mus, Qv omnium eorum, qe ipfieribui poffunt,
rationem ultimsm infe continet, v, ¢, Si Euclides
in confecario Prop, XV, elem, IV, pronunciat s

bexagont
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bexagont larus circuli femidiamesvo aquale effe ;
afleétio hzc fundatur in aliis principiis, ex qvi-
bus intelligi poteft, & hxc principia iterum in
aliis, usqve dum perventum eftad circuli genefin,
in qva ratio ultima deprehenditur,

NOTA,

Principia, ex qvibus intelligitur, guod & guomodn
aliquid fit, {unt vel idearum velyverum. Sed cum idea
qvzlibet ad minimum rem univerfaliffime {pectatam,
de qva formara effe concipitur, fupponat; evidens eft =
principia idearuin com rerum abfolute {peétatarum
principiis coincidere,  Hine Ariftotclicorum principiune
cognafcendi, cui fiendi & effendi principiis exaéte con-
venit: qvocunqgve demum {enfu vocabula hzc aceipi-
antur.  Eft enim flend: principium, ex qvo intelligi-
tur: 7em veve dayis principium effendi, ex qvo rem,
froc vel illo modo effe poffibilen , innotelcit 3 five cz-
teroqvin res propolita fimgularss fuerit five nniverfalis,
Heze autem, cum eedem modo de cografiend: princi-
pio, qvod pertinet ad ideas, {eu res univerfalilfime con-
ceptas, posfint priedicari ; vulgarem hane principio-
rum diftinttionem fundamento omni deftitui , eft
evidens,

Ariftotelicorum igitur principium flendi & e/fends
cum recentioruin rarionss fufficientis principio, qvomo-
decungve expreflo, exaéte convenire, ex co patet, quod
utromqve enunciatum pofiulat :  7n ve guvaliber con-
cepra, quod & quomiads fig, efjé exyvivendum,id qvod
nemo rationis ufu praditus, negaverit ?

Cwmterum commuune hoe eft {cientis omnibus huma-
nis fuppofitum ;  de gvarum methodo effet adtum, fi
cafus qvosdam preter rem fingere , eosqve principii
hujus univer{alitati jure opponere liceret, Omuem enim
judicandi vim, {ublata enunciati hujus univerfalitate,
fimul everti atqve deftrui, qvis non videt?

G s §. 6.
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§.6
Qvid fit contra- Quas ineffe rei conceptz ob-
d_'%‘““": prin-  fervamus affeGtiones, eas fimul
I £ = H
SR non ineflz, pronunciare velle,

fenfui communi repugnat. Siv. ¢, mibiconcipio:
triangulo tres inefle angulos, eos fimul non in=
efle , affirmare velle, abfurdum putatar.  Si de
girculo predico : pun@a qualibet in circumfe-

. ventia fumea, zqvaliter diftare a centro 5 hoc vel

illad punéum magis vel minus a centro diftare,
affirmare non poffam, Et fic in aliis omnibus,
Hinc propofitionem generaliter conceptam for
mare licec ! unam eandemque vem non poffe
fimul effe & non effe, qus principii contrady:
&ionis nomine vulgo vesit, eo, qvod duo,
qvorum unum alteri repugnat , fimul locum
habere non pofle, pronunciat. Conf. Ariftoteles
in Libr, Metaphyf, libr, 1L ¢, IIL edit, citat,

§ 2

Idearum de re qvavis Principio huic idez ,-de
formatarum alte- e quavis formate, adverfan-
ram tollere poteft. : : :

tur, i ita {int comparate, ut
una alteram tollat & contradi&orium {it, utramque
fimul adeffe.  Si triangulum tribus re&is com-
irehendi, affirmo, & duos angulosipfi ineffe, mihi
fimul concipio$ idearum unam alteram tollere,
ftatim video ; triangulum enim quvod tribus
comprehenditur lateribus, tres habetangulos. St

mihi concipio figuram duabus re&tis compre-
henfgm 5

e ctnur s NP —
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henfam ¢ vi pronunciati Euclidei : duz reGi=
fpatium non comprehendunt, ftatim percipio:
bilineum re@ilineam efle imposfibile,

S 8

fdemvalet de ju Qve in ideis de re qvavis
diclis de reqva- formatis occurrit repugnantia
visformatis, eadem in pmpoﬁcionibus, qva-
ram una, idem negat, gvod altera affirmar, locum
habere poteft, Conzradifforie vocantur ejus-
modi propofitiones ; unde fi una vera fit, alte-
ram falfam effe, femper colligere licet, v. ¢, S&
vera eft Prop, V. elem, 1. dusbus cireulis fefe
mvicem fecantibus 5 non effe ipfovum idetn
centynm; falfa eric oppofita enunciatio: circulos
fub hac determinatione {pedatos, habere idem
centrum,  Si vera eft Prop. VI, elem. i1, duobus
etvonlis [efe intra couzingentibys, von efle
ipforum idem centrum  falfa erit oppofita
propofitio; circulos intra fefe contingentesidem
habere centrum.

§s 9.

Praflantia prin- Principii hujus contradi&ionis
gl"i. contradi-  yerjeas ex antecedaneis quibus-
e dam f{uppofitis, neqve intelligi
neqve demonftrari poteft; ideoque eft propofitia
primitivg,  Sublato hoc, quod maximam fecum
fere claritatem, pronunciato, fcientiz omnes,
qvippe qve propofitionem hanc primem fuppo-
nunt , {imul evertuntur, A&@um erit, de defini-
tionum,
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tionum , propofitionum & ratiociniornm omnium
veritate, {1 id, qvod reiconcepte adverfatur, lo-
cum {imul habere poteft.

Enunciatum hoc , nifi fupponatur , afferta
omnia vacillant , & certitudo tota cognitionis
humanz & veritas tollitur. v. c. Si mihi concipio
quadrilateram gvatuor reétis comprehienfun, &
oppofitum ejus: qvadrilaterum non effe gvatuor
recltis comprehenfum eqve eft poshibile 3 certi-
todo omnis perit,  Si enunciationes oppofita
zqve vere funt, ac propofitiones Euclidex uti X.
X1, XIL, XIII. elem, I omnis, qv& Geometriz
tribuityr, veritas evanefcit,

§, 10,

Ufus & abufus enun- Principia hze remorisfi-
Ciﬂl'm}““_“l_’_ﬂﬁm' ma, tanqvam vulgo ota | ta-
gum fcienths il eftevauiden fupponit fcien-
manis, ; &
tiarum ordo ; nullo tamen
modo exprimit, In eo enim pofita eft {cientiz
cujugvis indoles, qvod aflerta demonftrer ex
prinCipiis propriis, a natura objedi, circa qued
ve’;/i'amr » repetendis, non autem alienis; qvo
qyvidem vegleto ,  elegantia omnis & do@rine
puritas perit.  Sic Euclides in demonftrandis
afiertis {uis, ad principia ejusmodi remotisfima
n\inqvam provocavit, fed rationem [ufficicutem
ex ipfa rerum natura eruendam efle, refe judi-
€avit, v, ¢. in propofitionis XV, elem. [, qva
elt: wmaximam in civculo effe diomezrum, de-
monflratione neqve rationis fufificientis , neqve
contra-

|
i
|
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coneradiGionis principium expreflum deprehen.
des ( ridiculum enim forer, demonftrationis
initium a remotisfimis ejusmodi enunciatis cape-
re)s fed rem totam, adhibitis principiis Geome=
triz propriis ‘peractam effe.  Falluntur igitur
omnes ii, qvi fub fpecie merhod; mathematice
qvam vere ignorant, in demonftrandis propo-
fitionibus ad conzradictionis &rationis fufficientis
principia recurrunt, & monumenta ejusmodi phi-
lofophica, in tzdium prudentiorum, orbi literario
obtrudere non erubefcunt,

§. 11,

Errores recentio- A refta via aberrant etiam
FU;_‘-’“ quorundam  omnes ii, qvi rations fifficiend
T L zis principium in verizatibus
contingentibus & contradi@tionis enunciatum in
nece[fariis, locum habere exiftimant; qvam falfam
& erroneam opinionem vel maxime iufirmat
Geometria, qvippe qve #ationis [ufficientis prin-
¢cipinm tanQYAm pronunciatum COMmune vi pra-
cedentium fupponit, Sed iplam wveritatum nes
ceffariavum & contingentiym diftintionem, falfam
efle & erroneam, palam erit, fi oftendero : Verum
omne in relatione ad intelleGtum definientem,
effe neceflarium.  Qvid enim, qvefo | PVerizas
generatiim fpeliata, aliud eft , qvam omne id,
qvod concipi potett,  Jam id , qvod concipi
potelt , num idem fimul concipi non poteft 2
Haud ego dixerim § ideaqve ut weceffario, im-
mutabilirer, & in eternum veram fit, necefle eft,
Sed
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Sed objicient forfan : veritatem zranféendess
talemn {ew metaphyficas, uti vocant, notare reraim
prefentivim exiffentiam individualem , & hanc ob
caufam veritates, qve circa eam verfantar, vocari
contingentes. En! miras vocum transmutationes !
quis enim {anus: #es individuales intuity. compo-

[itionis & exiflentie effe neceffarias y unqvam af- -

firmaverit ? Vellein fcire ab hujus Se&z Philo-
fophis, num propofitiones: res prafentes poffe o
exiffere t plures poffe dari mundos , alizqve fimi-
les , de qvibus multa difputare folent, pre con-
¢ingentibus forent habendz, hujus generis enim
enunciationes xqve #eceffurio weras efle, ac 't
triangulum tres habeve angunlos , exiftimaverim,
Qui igitur veritates concresive {peQatas §  quales
funt : acrones bumanas effe liberas & univerfum,
quod fenfibus noftris obverfatur poffe non - exi-
Sftére &e. vocant contingentes 5 quid fibi velint,
ipfi ignorant.

Jam cum veritas abffra&ive fpellata {eu logi-
¢4 in nuda contradictionisablentia & conceptuum
noftrorum realitate ponatur 5 Ferztatem logicam
cum eo, qvod concipi poteft, coincidere, aper-
tisimum eft, Religvo cafu, ubi veritas , in
nuda rerum extra nos pefitarum exiftentia, nullo
habico relpeéiu ad intelleCtum definientem, po-
nitur ; judicium omoe fufpendi, nec illis , nec
mihi de rebus individualibus aliqvid ftatuendi,
dari poteftacem, qvis non videt ?

Maneat igitur: Veritates omnes neceffavias cffé

mmutabiles & eternas,
\ Conf,
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Conf. Joh, Lock de intelle@n humano Libr,
V. c. V. §. 1 & cel, Hollmannus in uberiori
in univerfam Philofophiam introduétione Tom, I,
part, 1L, cap, I, pag. 193. feq.

SEGLI0. 1Y
DE
PRINCIPIIS ET ME-

THODO SCIENTIARUM HUMA-
NARUM IN GENERE.,

Syt gy
Scientiz omnesiis- cientiz omnes humane f{ive
dem nituntur ab- fint mathematicz, phyficz,

ftra&ionis legibus, five imorales. . obadam

leges Conam, 1. Sect, I, §. 2. expofitas, objetum,
qvod tra@ant, {crutantur, Hocutigveintelleétui
noftro,legibusqve naturz fimplicisfimis, eft conve-
nientisfimum abitractio enim omnis, ad qvas-
cunqve rei propofitz determinationes perting¢at,
in eo ponitur, qvod a minus univerfalibus per-
veniatur-ad magis univerfalia, Methodusigitur
hzc, qvam {cientiarum conditores obfervant,
eft communis § unde abftra&iones omnes , ad
qvodcungve {cientisrum genus referantur , leges
easdem , fupponere , per {e patet. Sic v,. c,
Geometra eodem modo operatur circa abflradla
in extenforum do&rina obvia, qvo Phyficus cor-

porum
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porum naturam ferutans, a fpecialioribus ad
univerfalia progreditur,

NOTA,

Scienti® vocemn nunc fubjeffive, nunc ohjecfive
fumi, vulgo notum, Ilio fenfu ad certum qvoddam
fubjeltam , qvod {cientia preditum eft, refertur, &
habet gradus , prouti buic vel illi major vel minox
{cientia ineft ; hoc autem fignificatu, {eientia tangvam
objeGum confideratur, & in gradu altisfimo , ad gvem
pertingere licet, fpelftatur, Caterum , cum abflra-
&ionis wathematic ezden, qvas {ectatur philofophia,
fint leges abftra&ionem aliam saphentazicam aliam
philofsphicans hoc fendu fingere velle, temerarium eft,

§, 28

Notiones prime fup- Idess concretas feu com-
ponunturin {cientiis  pofiras in fimpliciores alias,
hymagis. qvas comprehendunt, refol-
vendo ; pervenitur tandem ad fimpliciffimas &
notiones primas; que nullam ulteriorem admit-
cunt refolutionem, Conam, I, Seé. XIV. §. 3.

Notiones ejusmodi prime tanquam valgo nose
fupponuntur io fcientiis humanis § undeiplarum
refolutionem tentare velle , temerarium eft s
qvamgvam eas per voces alias zqvipolientes &
fynonymas explanari poffe’, facile confenferim.
Huc pertinent voces metaphyfice, vt effentia ,
exiftencia, totum & pars, equale & inequale, majus
& miinys, abfolutum & velativem , identitas &
diverfitas &c, alieqve, in qvibus refolvendisho-
dierni plures, oleum & operam perdunt.

Ne

P —
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Ne autem notionem aliqvam prater rem ha-
beamus pro prima; ad feriem idearum abftra&a.
rum mente formatam , ut fedulo atcendamus,

necefle eft § ex qva judicandum : pum notio
aliqva ad premas vel compofitas, pertineat,

S 3+
Leges fcientiis Idearum analyfi ad finem per-
omnious.cont- . dn&a 5 {cientia gvzlibet objeGtum
B fuum univerfalisime conceptum,
primum in fpecies dirimit, hasqve denuo in fpe-
cies proxime fubjetas &c. obfervatis regulis
Conam, [, Sect, Il propofitis, Sic Geometria
extenforum f(pecies, uti lneam Juperficiemn &
Sfolidum diftingvit, easqve in alias proxime fub-
jectas dirimit,  Ex elem. I, enim perfpicuum
eft: lincam in zeffams & curvam 3 figuram in
vecfilineams & curvilineam ; figuras re@ilineas in
trilateras, quadrilateras dividi & multilateras,
Deinceps fpecierum hac lege formatarum

proprietates figillatim inveftigar , & , gquod &
guomodo rebus conceptis infint, legitimo difcurfu
demouaftrat,  Sic v, ¢, Euclidem elem [. & [L
parallelarum ; angulorum, trianguloram , paral-
lelogrammorum ; & elem I 1V. circolorum
affectiones fecundum methodum propofitam, in=
dagafle, obfervamus,

Continuata hac operandi ratione, fcientia quz-
libet pertingit tandem ad fpecies infimas ; qvi-
bus inventis ; omnia, qv ad objedi propofi-

H

ti
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¢i naturam’ pertinent, exhaufta efle , qvis non
videt ?

Hinc evidenseft : fcientiam qvamlibet, excusfis
fingulis objedi fui partibus, ad totius pervenire
cognitionem; id qvod vel maxime, ubi demen-
te humana, Deo , aliisqgve philofophiz obje-
&is difqiritur, obfervandum effe, fuo leco vi-
debimus,

Conferri hoc in loco merentur Cartefius in
differratione de Methodo operibus ipfius inferta,
& de TThirnhaufen in medicina mentis part, i
Se@, 11, pag, 73. feq,

§. 4

Facies philofo- Eandem, qvam Geometria fe-
phiz naturalis  Garnr , methodum fibi vindicat
expenditur.  Shilofophia naturalis, qua com-
munes corporum primum perfeqvitur affeftiones,
uti, materiam, formam, motam, qvietem &c,
deinceps ad fpecies proxime fubjettas progre-
ditur, harumqve proprietates figillatim iterum
eruit atqve demonftrat , idqve continuo , us-
qve dum ad fpecies infimas , exhaufta omni,
generum & fpecierum varietate, perventum fuea
rit,  Idem in reliqvis omnibus, qve in rationis
humane principiis fundantur, difciplinis, obfer-
varis vemo, nifi philofophiz genuine ignarus,
in dubitationem vecaverit,

§' S' Hﬁc,
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‘ Suthifa

Generalia hec fi- Hec, que in univerfum de
gillatim . perlt- modo o qvo verfantur feientiz
ﬁ?r:ﬁl[‘c,u{{lcrﬂ.‘l’lrc— humanz circa fuum objectum,
famisly expofita funt, per partes con-
templari, erit utilifimem,  Nulla enim , que
exqvirendis primis {cientiarum fundamentis im-
penditur cura & diligentia, nimia aut {opervacanea
cenferi debet,  Cum autem f{cientiis omnibus
humanis fic commune , affeciones objeti fui de-
monffrare ex certis quibusdam [uppofitis feu prin-
cipris 5 primariam  hoc in loco fufcipiendum
negotium , in definienda principiorum natura
atqve diverficate poni, cognitu eft facillimum,

9. 6.

Quid fint prima  Principiorum primorum no-
fcientiarum prin- mine denotamus fuppofica, ex
CIRiEt qvibus intelligicur , gvod &
quomodo reliqva omnia fint, que rei concepte
tribuuntur,  Suppofita hec a gvolibet gratis
affumea, argumento nullo aliunde adfcico fulci
untur, His enim fundamentis {cientiz totam fuper-
ftruant conclufionum molem, adeo , ur feries
ratiociniorum formatorum qvorumvis ad hze
inconculla famina usqve pertingat,

Conf, Conam, I, Se&, IV, §. 8. 9,

Sev.
Enunciata de prin. Naturam principiorum pris
SIpLe RIS, morum ut accuratius intuea-
H 2 mur 3
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mur;, fequentes ex Geometria dedudtas conclu:

fiones adjicere vifum eft,

v) Principia prima intrinfecam babere clari-
tatens,

2) Demonftrationum ¢ffe fundamenta,

_3) Nullam temporis, loct aut cafus pati ex-
ceptionem,  Sic V. C. axioma s zotum. mojus eft
fuua parte, univerfaliter verum eft, necenim fingi
poteft cafus, tempus, aut locus, ubi {uppofitum
hoc non valear, Huc referas poftulatum : 7z
ve qualibet concepta difquirenduns effe , quod &
gquomodo fit , nec non ariftotelicum illud axiomas:
idem non poteft fimul effe & nonefle.  Utum-
qve enim efle univerfale & commune {Cientiis
humanis, omnesuno ore profitentur.

4) Principia prima a natura objecti civea quod
[feientia verfatur, defumi, unde fcientia qvalibet
principia habet propria, non aliena,

5) Realitatem & veritaten principioyuin primo«
yum in nuda.contradilionis abfentia effe pofiram,
Parum igitur refert, {i vel maxime aliqvid in rerum
natura, cui fuppofita ejusmodi refpondeant, non
detur, Sicv. ¢, Geomerra tangvam Drincipiuii
privum poftulat: punifa quavis in [phare fuper-
ficie fumta , a centro aqualiter diftare : Me-
chanicus fumit} graviaver[us terre centyuni 1mots
uniformiter accelerato deferri: Aftronomus fup-
ponit: planetas in ellipfibus moveri &e. {i vel ma-
xime talis {phera talisqve motus in rerum natura
nullibi detur, fufficic enim fcire pofle dari,

§. 8

|
1
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5. 8.

Obfervatio  Tzc ut re@ius incelligantur s no-
generalis.  tandum : intelle@um humanum pri-
mum idearum abftraltarum feries ex fingularium
contemplatione oriundas amplificare easqve in-
finitis fere modis inter fe comparare Conam, I,
Sed. XIV.§, 2. Perala hac univerfalium
comparatione , mens noftra ad fuppofita emni
evidentia majora progreditur, ex qvibus format
conclufiones, tam aréte cum principiis aflumtis
coherentes, ut catenam, ad hec prima ftamina
usqve pertingentem, nu[laqve vi dlffolubllem ef-
ficiant,

Parum autem refert: mum-fuppofita, ex qvi-
bus conclufiones formantur,>vere etiamin rerum
patura dentury-an minus,. Si enim vel'maxime
formatz ejusmodi hypothefes , qve ab omni
contradi@ione funt alienz, in individuo nullibi
exifterent, nihilominus conclufionum inde deri-
vatarum feries nece(fario & in aternum vera erit.
Qvis enim negaverit 2. res conceptas ab emni
contradi®ione liberas, a Deo pofle  produci,
His fundamentis ﬁzperﬂru&m funt {cientiz omnes
humane, qve cancellos rerum creatarum, limi-
tesqve nature longe transgrediuntur , adeo ut
[3feemata intelledualia, p/{g )fico illo , qvod fen-
fibus noftris obverfatur, fyfemate , multo effe
diffufiora, reQte ﬂatuatur

I‘I 3 §t 9‘
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§. 9.
Quotupliciasfint. ~ Ad hzc, ex quibus intelligi-
principia prima? py; y quod. & quomodo religva
omnia fint, principia prima, referuntur partim

definitiones, psrtim . propofitiones primitive ; de

qvarum diverfitate, paucis, difpiciemus , aut in
univerfum,, quid de fuppofiris ejusmadi fimpli=
cisfimis postic pradicars, iutelligatur,

N4 TIO s v

Definitionum in Def nitiones , que unum prin-
{L:ienlfﬁs hima- ClplOlum genus conftitnunt, gew
nis diverfias.  oice vocantur, prouri rei con-
ceptz explicant genefin 5 ‘relique autem omnes
{unc nominales ; qve pudam notarum  continent
enumerationem , ex qva rem propofitam fuf-
ficienter agnofcere  licet, 'Conam, I, Seét. 1L
§. 10. by

Hzc duo ‘definitionum genera exhauriunt
omnia illa, qvz primum in re qvavis concipiun-
tur ;) unde, cum prater genefi, differentiam [pe-
czf’mm & {:[]‘hz’mrm réi cujusvis coneepte nihil
amplius detur. Seé, I5 duo, nec plura :defini-

tionum dari genera, qvomodocunqve exprefia;
apertisfimum  eft,

Utrumqve autem genus vel abfoluze vel vela-
¢ive tale vocabitur y -prouti in definitione vel
detevminationes rei concepte abfolutz & per’ fe
inherentes , vel vei unius ad alteram rvelationes
occurrunt, V- ¢, definitio abfolute talis eft §

i triangulum
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eriangulum re@ilineum eff figura plana 5 tribus
rellis comprebenfas relative talis : zefa a centvo
cireuli magis diftare dicitur, in quam smajor per=
pendicularis cadit &c,

Nolit vero qvisqvam putare: hanc definitio=
num differentiam in Geometria fola , ubi ab
interna lineavum [uperficierum & [olidovum con-
Sfitutione, plerumgue de fumuntur, habere locum ;
generale enim effe hoc {fuppofitum, nemo non
videt, qui definitiones in Phyfica, Prevmatolo-
gia & difiiplinis moralibus occurrentes , fub
€Xamen revocaverit,

G 11

Propofitionum pri- Propofitiones primitive 5
mitivarum in {Ci- gy alterum principiorum ge-
entiis diverfitas. : !
nus formant, proxime vel ve-
mote yulgo audiunt 3 prouti vel @ nazura objetiz,
guod [eientia tractat, vel undecungue defumuntur,
Sic V. c. propofitiones primitive vemote reliqvis
difciplinis philofophicis funt mezaphyfice ille, in
pracedentibus expofitz, uti : ex differentia fpe-
cifica reliqva omnia derivari: afle@iones a re
concepta feparari non poffe : rerum affetiones
neceffarias effe, immutabiles & wternas &c. fed
proxima Geometrix {unt axiomata Euclidea =
angulos refos inter fe effe zquales: circuliejus-
dem femidiametros inter fe xqvari : duas rectas
non comprehendere fpatium : inter duo puntta
non cadere, nifi unicam re&am &c,  Deinceps
magis vel minas univerfales efle dicuntur propo
' H 4 [itiones,
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fiziones priguitive; prouti vel plurium, vel uning
tantum {cientie demonftrandi principia confti-
tuunt. . V. c. propofitiones priviitive magis uni-
verfales func: que eidem @qualia funt, inter fe
efle zqualia: fi @qvalia eqvalibusaddantur; tota
elle ®qualia : i inmqualibus zqualia addantur §
tota efle inxzqvalia : totum fua parte majus &c,
enunciationes minus univerfales & Geometriz pro-
priz: angulos reos inter fe cflezqvaless Redtas
duas {ibi non cccurrere, nifi femel : reas lineas
fibi mutuo’ congruentes, effe xquales : retas
lineas inter fe @qvales, fibi mutuo congruere &c.
Conf Erhardus Weigelius in Analy{i Ariftotelica
Sett 11, ¢, X1, fupra jam citat.

itirazy

Forma methodi Expofitis fcientiarum humaa
mathematic®,  parum principiis , methodum feu
ordinem, qvem fervant in rebus tractandis, paulo
accuratius i'nvef’tigandi, hac potisfimum caufa im=-
pellimur, qvod accurata methodi genuing notitia
vim habet norme fen regule, fecundum qvam
ordinis naturalis, Spuriigue differentiam zftimare
licer, g :

Omnia autem, qvez in {cientiis peraguntur,
cum redeant, vel ad principia, velad conclufiones ;
in delineando {cientiarum ordine, ut ad utrums
qve figillatim attendamus necefle eft. = Primum
igitur de principiis, deinceps de methodo conclu
frozes demonfirand; difpiciemus,

Qvod
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Qvod ad definitiones’s 'unum principiorum
genus confticuentes , attiner fcientiz humane
omues, prafertim mathematica hune obfervant
ordinem, ut definiendo 7deas compofitas refolvant
in fimpliciores, usqve dum perventum fuerit ad
fimplicillimas, primas & vulgo notas. ~Abftralas
ejusmodi & religvas omnes undecunqve oriundas
ideas , nominibus propriis & definitis invariatis
defignant , ut omnis, qvantum fieri poteft, vo-
cum diffenfionibus rixisque inutilibus via pre-
cludatur,

Qvod ad promynciata alterum principiorum
genus ,in {cientiis prefertim mathemarticis moris
eft. formare numero panca, univerfaliter veva &
weiliffima,  Scientias enim maothematicas [impli-
citati nature fuperfirudias, paucis effe contentas
feito,

Idem circa conclufiones ex principiis dedu@as
obfervant , (varum numerum pretel *em non
augent ; (abhorrent enim a caterva propofitio-
num ) fed utilisfimas tantum exhibent , qve
reliquis lucem poflunt afferre. . Huc referas
proofitiones de wqualitate, & fimilitudine trian-
gulorum generatim /peazovam, enunciationem
fic di@am Pythagoricam, aliasqve fimiles,

Deniqve #Mazhemata in demonftrandis pro-
pofitionibus hunc tevent ordinem , ut conclu-
fiones confirment ex principiis prius jam pofitis
atqve concesfis, idqve continuo, usqve dum ad
principia prima & fuppofita vulgo nega perventum.
' H g fuerit,
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fuerit,  Hzc omnia ex elem, I. & IIL. Euclidis
tam funt manifefta, ut coccum illum @porteat
effe, qvi hzc non videar,

S
Comparatio me- Methodum hanc explicitam
ﬂ}ﬂdi mathema- 3 yulgari toto, qvod ajunt, ccelo,
ticz cumvulgari. e 62 nemo nonvidet, qui
utramqve €3, qva par eft, diligentia, inter fe com-
paraverit,

Se&atores enim vulgaris illius , a natura pror-
fus abhorrentis, & ad fomnia & commenta abdu-
centis methodi primum in eo peccant , qvod
abftra@orum feriem ex idearum refolutione ori-
undam nullis circumfcribane limitibus ; undefit,
ut #es a rebus, noming a nominibis, a vebus iterum
noming, & illa omnia ab intelleluy & intelleGum
deniqve a fe ipfo fejungant,

Deinceps a #aturali fen mathematica methodo
penitus aberrant, qvod determinationes omnes
_ posfibiles rei concepte inhzrentes, defignent

vocabulis novis , iisqve barbaris, vocumgve
receptarum fignificationes , levisfima de caufa
mutent,

Przftrata hac abftraltorum ingenti mole , vo-
cumqve farragine § hujus generis philofophi,
qvantum fieri poteft, principia fingunt sumero
miltay vage [umta, nullogue plane modo definita,
eum potisfimum in finem, ut doérine ubertatem
prz {e ferant, & controverfias , ncifcantur , ex
qvibus fama celebritatem confeqvi fatagunt.

Tandem




-
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Tandem huic vaftisimo: prineipiorum undecun-
qve fumtorum, agmini, fuperltruunt conclufio-
num molem, nullagve habita ordinis naturalis
ratione, (abhorrent enim a rigore Geometrarum )
unam eandemqve rem decews nominibus fignatam,
decies demonftrant,

Hinc emergunt fic dita va/fiffime molis {yfte
mata , intra breve temporis {patium elaborata,
qve continent principia inaudita, veteribusqve
plane incognita, nec non conclufiones ; que ad
aundos omnes poffibiles pertingunty Chujus ge-
neris enim philolophis ;. qvi omnia fe {cire eu-
piunt, de omnibus w/iquid ftatuere, placet): fed,
i fyftemata ejusmodi vaftisfima & verborom ams-
bagibus repleta, paullo accuratius examinpaveris
paues vel prorias nzhil pluribus exponi,pronuncia-
ta fferilia & theoremata nulli ufuz infervientia,con-
di} aficna, ex principiis prius pofitis nutlo modo
fluentia adduci, queftiones fimpliciores cum magis
perplexis arque difficilioribus confundi, & ut
uno verbo omnia comprehendam : fumma cum
zmis mifceri, deprehendes. En!. yulgaris me-
thodi formam! Sed mifla hac perverfisfima phi-
lofophandi ratiene, ad methodi fic di¢tz mathe-
maticx natiram revertamur,

i § 14,
Methodus fic difta Si qvis ex me qvareret?
mathemagica ¢t qyot& gvibusnam regulis con-;
paturalis & uni . Gineretar methodns fic | dida
verfalis, : :

wathematica ; ipR effem re-
{pons=
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fponfurus: methodum generari ex legibus nu-
mero paucis, fimplicisfimis, & maxime natura-
libus, fupra Conam. L. Seét. X. X1, expofiris, Hanc
autem fimplicisfimis naturz legibus{uperftru@tam
methodum, ad {cientias omnes, qva rationis hu-
manz principiis nituntur, pettingere, nemo non
videt; qui confiderat: Seientias humanas omncs,
hoc inter {e habere commune , qvod definiendo
ideas concretas primum refolvantin fimpliciores,
deinceps a pronunciatis qvibusdam fimplicisfimis
ad conclufiones progrediantar, -

" Univerfalitatem igitur methodi propofitz, qvi
in dubitationem vocant, qvid fibi velint, ipfz igno-
rant, & methodum qvamcungve aliam adhibentes,
res in fe planas atqve faciles prorfus obfcurant,

SECTIO V.
DE :
SCIENTIARUM HU-

MANARUM FORMA ET NEXU

IN GENERE,
& I.
Scientiarum hu- dilisfimum iis, qvi vaftisimum
manarum. for: &) feientiarum humanaram

mam ¢ eneratim

nofle, juvat, - z
mos fru&us ex eodem confeqvi

voluerint,. efle exiftimo 5 formam f{cientiarum
humanarum,

campum ingredi, & uberri-
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humanarum primum  veluti in fpeculo qvodam
contemplari, ne,in devia abdudi, rebus viliori-
bus tempus impendant , & a fine conftituto
prorfus recedant,

Hzc, cum mente concipio; academiz nundi-
nis, ad qvas emtores concurrunt & venditores
mihi videntur effe fimillimz, Videndum enim
eft, ut Academici, neglefto rerum habitu exrer-
no, emtores illos, qvi juftum mercibus pretium
{tatuere norunt , Imitentur, eosqve frudus, qvos
ex literarum ftudiis percipere cupiunt, vere
adipifcantur,

Nollem tamen efle auctor ; ut miferam non-
nulloram diligentiam, qvi in ftudiis era@andis,
{cientias eas, qvarum ope ad reliqgvarum cogni-
tionem dﬂtur acceflus, prorfus negligunt, feaa_
rentur, oo levisiimam hanc caufam : #on fant de
pane lucrando. Rete enim Cicero fentit; agrres
omnes, que ad bumanitatent pevtinent , habent
quoddam commune vinoulum, & guafi cognatione
guadam inter (e continentur,

8§12

Quid fint [cientiz Ordiemur a fcientiis fic didtis
mathematicz? mathematicis, qvz ob eviden-
tiam fummam, qvam habent, & eximiam uili-
tatem in vita cmllconfp:cuam,rehq\rls omnibus,
Qv in rationis principiis fundantur, difciplinis,
- preripiunt palmam, Loci hujus non eft : vocis
petnjcirwy denominandi rationem uberius in-
veftigare,
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veitigare, qvamqvam cum nonnullis verofimilli-
mum efle, crediderim: Geometrian: ; Arithmeti-
camy Muficam & Aftronomiam nomen puadmud.
7wy recepifle, qvod , temporibus antiguisfimis
{cientias has folas a Grzcisexcultas, & juvenibus
traditas effe, inter omnes conltaz, = Verfantur
{cientiz diéte circa qvantitatem rerum definien-
dam, gqvam primum gvidem corporibus inefle
obfervamus ; nec tamen : qvantitatem ad res
materiales eflfe adftriGtam, putes$ fed eandem,
reliqvis omnibus, qvacunqve fub ceelo funt,
tribui, confideres, uti jam {upra monitum, Hinc
efﬁcxtm :  ut mathematum ufus , ad res omnes,
quecunqve modo ab intelleGtu humano poflunt
concipi, pertingat 5 nec folam rerum phyfica-
rum, fed etiam moralium atqve civilium gradus
definiat,

Conf, de voce pwmdnucirwy Chriftophorus
Clavius in Prolegomenis Element, Euclidis,

$ 3.
Quid Arith- Arithmetica, qva in vnlgarem &
metica ? univerfalem, dirimicur, formationes
& afleftiones numerorum, & qvantitatum expla-
nat, Principia numero pauca poftulatatqve fim=
plicisfima, a qvibus certitudo tota computationis,
qve notislimis illis qvatuor fpeciebus Conam. 1L
exPohus ab[olvuur pendet.

Q. 4e _
Forma Geo- Geometriz nomine fcientiqm'

metliz, qve extenforum naturamn generatim
fpeculatur,
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fpeculatur defignamus,  Vulgo in Geometriam
vefarum & curvarym dirimitur , quarum illa
problemata, qua funt plena , ope redarum &
circulorum folvit 3 hzc vero pro determinandis
qvafitis lineas aflumit curvas,

Illa extenforum congruentiam, divifibilitatem,
proportionsiitatem, [patiorum capacitaten, alias-
qve fimiles affettiones generales fcrutatur 5 hec
vero habitudinem reflarum intra curvas dudta-
rum, curvaturam ipfam, & qva hinc pendent
fuperficierum dimenfiones, curvarum redlifica-
tiones, aliagve his affinia, contemplatur.

Utramqve ob nexum ar&isfimum, qvo inter fe
coherent, unam perfedtam & compleram exten-
forum fcientiam conftituere 5 ex Euclide &
Apollonio, {criptoribus Geometriz - primariis,
{atis conftac,

§. 5.

Qvid Mechani- Mechanica generatim fpedtata
ca ¢k Optica? eft virium & motuum fcientia,
que fic ditam Hydroffaticam , Hydraslicam &
Aevometriain , tanqvam partes , ad generalem
motas doérinam pertinentes, completitur, Idem
de Optica [tricde fic difla, Catoptrica & Digprrica,
valet, qve jun@dim fumte, perfectam atqve com-
pletam lucis theoriam conftituunt, uti jam ab
aliis factum,

§. 6.
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§. 6.

Qxid""\ﬂl'ﬁﬂm_“iﬂ Aftronomia pheenomenorum,
& Chronologia?  qug in fenfus externos cadunt,
caufas , & totius {yftematis mundani frauram
explanar, Omnes reliqve, uti Geowiezria, Arith-
meticd, Mechanica & Optica {cientiz, ad hanc
tanqvam primariam totius Mathefeos difciplinam
collimant, qve pro preflantisfima habetur ; eo,
qvod Dei infiniti exiftentiam atqve omnipoten-
tiam declarar,  Ceeli enimy enarrant gloriam Deiy
& terra manifeftat opera manuum ipfius, Deni-
qve Chronologia, qve maximam vita civili affert
utilitatem, ex periedicis {yderum curfibus defini€
temporum intervalla,

§. 7
Summa di- Di@orum igitur fummam expens
&orum. dentes, videmus : totum fcientiarumi

mathematicarum ambitam, Arithmetica , Geome-
tria, Mechanicay Optica, Aftronomia, Chronologiay
tangvam limitibus atqve finibas circumferibi
adeo, ut omnia,, qvecungve fub mathematicam
confiderationem cadunt, ad dictarum difciplina-
rum aliqvam pertineant,

Arithmetica, & Geometvia jun@im fumee Ma-
thefeos abfiralle [eu pure ; Mechanica autem
Optica y Affronomia & Chronologia 5 Mathefeos
applicatz. [en concrete , nomen fortiuntur, eoy
qvod ille circa numeros & magoitudines in uni-
verfum § he vero circa gvantitates concretas, uti

motum, lucem & tempus verfantur, ;
Przter
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Preter difciplinas diftas, qve proprie Ma-
themata conlticuant, plures alie dantur, qvo re-
feras Geomerriam, & Mechanicam praéiicam,
Architeliuvam civilem T militavem, Pyrotech-
wiam & Gnuinonicam &c,

Sed generis hujus artes omnes , gqvamqvam
Mathefeos opem {epiflime defiderenty nihilomie
nus ad ipfa Mathemata referuntur, uti jam ab aliis
refle eft obfervatum,

5 8

Forma Logi-  Difciplina, qvz explanat leges;
ce feu Philo-  foyndum qvas intelleGus huma-
{ophiz ratio : LT Sl
TS nus in exqvirendo vero operatur,

Logica feu Philofophia vationa-
fis vulgo audit, Generalis et vel [pectalis ;
prouti leges in eadem propofitz vel ad rerum
(valitates & qvantitatem f{imul, vel ad folam qvan-
titatem, pertinere cénfentur,  Partem Logicz
generalem , ariffotelicain & vwlgavenm diam,
Conam. 1. fpecialem, feu Logicam quantita-
fyrz Conam, 1, qvoad principia expofitam effe,
vides,

Conf, Francifci Baconis de Verulamio Trala-
tus: de augmentis {cientiarum libr, V qvi infer-
tus eft operibus ipfius Francofurti ad Moenum
1665 . in fol, edit ,

§+ 9.
Quid it Philo- Philofophia Prima, a fucceflo-
fophiaprima?  ribys Ariftorelis odiofo Aderaphy-
I licee
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[fie@ nomine infignita, circa notiones commu-
nes verfatur, Vulgaris hzc eft Metaphyfica, tra-
¢tans vulgo nota, uti jam vidimus , enunciata,
qve perfe@a & completa vocabitur , fi wniver-
falis hzc Philofophia , eandem habueric uti-
litatem , qvam praftac Geometria {cientiis ma-
thematicis,

§. 10.

Qvid fit philo- Philofophia naturalis rerum
{ophia natura- materialium , & corporearum &
s e Poevmatologia,i 1ali i
tologia ? . gia immaterialium,uti

anime, Dei &c. naturam {pecula-
tur. Utramqve unam eandemqve perfeGtam at-
qve completam efficere Phyficam, tam ex prin-
cipiorum g724/ggia, tumex mezhodo perveniendi
ad conclufiongs, fuo loco patebit,

Caterum Pnevmatologia in Pfychelogiam
qve circa animam , & T/Jea!ogfam Hatuya-
dezn qve circa Deum verfarur , vulgo dirimi
folet,

Conf, Baconis de Verulamio Tralatus ante
jam citatus : de augmentis fcientiarum Libr,
III. c. 1L usqve ad ¢, IV, & Libr, IV, ¢, III, edit,
citat,

§. 11,
Forma Philo- Philofophia moralis generatim
};?ﬁll’h“f Lo !'pf?ﬂata » leges ex Il'atione fola co-
goitas, & ad definienda hominum
officia neceflarias fpeculatur, ~ Narurales vocan-
tur hujuscemodi leges, prouti ex rationis huma-
ne
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nz principiis innotefcunt, & commiupes, prouti
ad omnes pertinent, qvamcunqve religionem,
fe@m &c. profiteantur,

Has, velim diftingvas a revelazis, & civili
bys illis legibus, qve ab hominum pendent
inftitutis, (aliud enim eft, nazure leges, alind
revelatas a Deo & in facro fonte obvias, aliud
deniqve Jeges civiles fen bumanas. pertratta-
re ) ; unde eas in unam maffam compattas, in-
ter fe confundere non licet,

Omnes autem Philofophiz moralis'leges, cum
a nature noftre proveniant conftitutione; ‘nemo
non videt: operam omnem in exqvirendis natu-
re legibus futilem effe atqve fruftraneam, nife
prius Dei, mentisqve humanz, nec non rerum
prefentem ftatum probe perfpexeris,  Hinc
efficicur ; totam fic diftam Philofophiam Pra-
&icam fpeculativa illa niti , pec gvicqvam fo~
lidi , przctermifla ftatus noftri  accurata con-
templatione , in  definiendis hominum officiis
diCio

Cazterum notiffime tres ille, uti Ezhico, Fu-
visprudentia natuvalis & Polizica 5 difcipli-
nz, ad unam eandemqve perfetam moyum dos
&vinam facile reducendz funt , partim ob priy-
cipioynm -modiqve concludendi, analogiam,
pattim ab: fens, tendentem ad menzis bumane
tranqillitatem, nec non ad vize focialis fecuri-
tatem atqve commoditatem.

Sed de his omnibus , fuo loco & tempo-

re , fi Deus itavoluerit, pluribus difpiciemus,
I 2 Conf.
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Conf, Johannes Lock de intelle@u hemano

Lihro IV, _Co XXL ¥

§aray '
Nexus Logice &Me- Expofita in . univerfum
taplyfice vulgaris fcientiarum:humanarum fore
cum Geometria & : iy AR o
Arithmetica, 35 de nexu, ‘quotinter fe

coherent, difpiciendum eri,
ut innotefcat, qvo ordine pertraGaris, & absqve
ullo temporis difpendio addifci debearie,

Qvod ad Logicam & Meraphyficam vulga-
#en1 5 wrivsqve originem a Geometria & Arith-
metica , antiqvisfimis jam temporibus exculea,
repetendam effe, exiftimaverim ; id qvod non {a-
lum ex Ariftorelis libris Analyticorum & Meta-
phyficorum; fed etiam ex prefenti infticatotam
eft luculentum, uc coecum illum cporteat- effe,
qvi hec non videat.  Hine patent feqveatia
enunciata, : ‘

Y) Logicom & Metaphyficam vnlparess
Geometriw & Arithuetica gpe effe addifeen-
da.  Intelle@ui enim humane convenientisfi-
mum eft: a foppoficis Geometrie & Arithmetice
fimplicioribus, ad gensralia artis inveniendi pro~
gredi przcepta, J

2) Logicam &5 | detaphyfrcan ex Geonietyia

uclidea guippe gum uulli exvori fubef?, legitin
ino difeur e dedutam , genuinan effe & in
ELLFTYT VErai, 1"

3) Geomerviw Buclidea ope, Analyticorum
& Mezophyficorum Asiftoreljs veceflus vecludis
unde pro clave organific dici Lriftorebicivelle
babetur, : NOTA,
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NOTA,

Geometriam & Arithmeticam tum vulgarem  tum
univerfalem, rite perceptam, judicandi vim augere, at-
tentionem promovere, mentisqve capacitatem ‘extende-
Te, omnes, qvi Mathemata, jufto fervato ordine, exeo-
luerunt, uno ore profitentur. | Rationem hujuseffeétus,
non tam in multicudine propofitionum perceptarum,
cumulogve veritatum geometricarum ; qvam potius in
methodo accurate adhibita, & reflexione inftitura fatere,
obferves,

Vulgus qvidem, facilitatem idearum nexum perfpi-
ciendi, vimqve judicandi a Logica vulgari repetere con-
{vevit; fed falfam hane & erroneam opinionem ipfa
Philofophia rationalis, quippe qve in tradendis legibus
generalioribus fubfittit, nec qvicqvam de ipfa veritatum
concretive {pedatarum inventione fatagit , infirmat,
Quid enim qvafo | nudas regulas Ingicas fcire ,, alind

eft, qvam nominum & verborum in Grammatica nofle
formationes?

§ 13,
Nexus Phyfice &  Principia Phyfice fen Philo-
Pnevmatologi cum Sophia natyralis continentur in
y;‘fzf;rﬁ”ﬂgpnca Mechanica, Optim'& Aftrono-
7itdy QU tam aréte inter fe co-
pulantur , ut unam eandemqve perfeétam atqve
completam zature {cientiam conftituant, Ad Phy-
ficam enim do@rina de motu tam neceflaria effe
PUtatur, ut: ignorato miosu, naturam ip am 1gnorari,
verisfimum ficeffacum, ;
lisdem fundamentis innititar fic di&a Previnatg-
#gim in qva mediante Philofophia naturali, qvi
fuppeditar principia, ad rerum immaterialinm , ati
mentis humanz, Dei &c. notitiam pervenitur,
Unica hws, vera & genuina de rebus ejusmodi

I's irnmas
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immaterialibus, philofophandi eft methodus; gva-
cungve demum caufa homines primum impulfs
fuerint, u: fubftantias ejusmodi a materia omni
diftin&as, veredari, opinarentur; id qvod definire
velle, difficillimum videtur.

Conf, Ifaacus Newtonus in Principiis math. Phi-
lofophiz patur, pag.’482. 433. edit. Amftelod,

X714 in 4to,

§e 14,

Nexus difcipl_r'na- Difcipline deniqve morales, uti
A1) mo"f‘l!“_m urisprudentia naturalis, Ethica
eum {peculativis, ‘s politica, in fpeculativis, uti Phi-
lofophia prima, Phyfica & Pnevmatologia fundan-
tur. Leges enim naturales, five ad vitam focialem,
five ad folitariam pertineant , legislazoren fuppo-
nunt , nec non fummum bonym , qvod reliqva
omnia, qvecunqve modo fingi poffunt, bona (u-
peret, vitamgve noftram tranqvillam atqve bea-
tam efficiat,  Hacde caufa phyficum illud, qvod
rerum materialium & immaterialium naturam {pe-
culaturfyftema recte , premittitur moraliy qvod
circa definienda hominum officia verfatur.

Utrumqve ad communem finem, qvi ad numinis
divini reverentiam, vitzqve humanz commodita-
tem tendit , collimat; fed fyftema phyficum a
wmorvaliin eo maxime differt, qvod illud natur.s, mo-
zusque legibus ; hocautem regulis, que refpondent
liberzari humansz, fuperftruGtum eft,

Sy
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§ii5a

Summadi-  Ex his colligitur naturalis fcientia-
Sorum.. yum fic diarum mathematicarum &
philofophicarum connexio, qve eo fere redit,
qvod utrumqve fcientiarum genus affumat unum
idemqve cognofcends principiym, eandemqve phi-
lofophandi, in formandis principiis & demonftran-
dis affertis, adhibeat methodum.,

Subordinatz autem hoc fere modo intelliguntur
diftz fcientiz, ut Mathemara pre reliqvis omnibus,
jurefibivindicent przrogativam, partim ob fume
mam, qva ipfis ineft, evidentiam }, -partim ob exi-
miam utilitatem in {cientiis reliqvis confpicuam.

Notandum enim ; - Mathefin uberrimum effe
foutem, aquo dimanat omnis, quecunge modo [ub
coelo fing: poteft, Philofophia , five cateroguin

Ypeculativa fueriz, frve pradica,

§. 16.

Di&z {cientizjun. Qb ar&@isfimum hunc, qvo
&lim fumte, philo: §iaz {cientiz inter fe copulan-
ﬁgﬁf 1omIne Ve eiir. nexum S Mathemata a fic
di&ta Philofophia male feparan.

tur.  Eft enim philofophia generatim [peata
nihil aliud, qvam féienziaex rationis bumance prine
e1pizs baufta atque deduda; id qvod de Mathefi fen
fcientia quantitatum eodem modo valet,  Marhs-
mara enim omnia, qvacungve de caufa peculiarem
hanc receperint denominationem , rarionis ufis
addifcuntur ; unde, cumreliqvas omnes, quz fingi
modo pofiunt, fcientias do&rinz puritate multum
fuperent;
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fuperent 5 progenuina, vera, QVinimo principali
totius Philofophie parte jure habentur, -

Czterum Philofophiz hujus in ambita fuo
fpe@atz notitiam fupponunt #res relique fic didte
Facuitates, que, pro varietate obje#i, qvod tra-
¢tant, a prxceptis Philofophorum generarim tra-
ditis;, ad fpecialiora progrediuntur, . Zheologin
qvidem, revelatione nixa , {uppofitis veritatibus ex
ratione humana cognitis, coeleffem), in facro fonte
obviam dofrinam contemplatur,

Jurispradentia civilis leges, ab bominunt infli-
#utis pendenter, necnon communibus illis, ratione
fola cognitis refpondentes, {peculatury Medicina
deniqve obfervationibus fuperftrudta, a generali
motus, viriumgqve theoria ad fpecialiorem corporis
humani difqvifisionem progreditur,

Sed hzc de [cientiarum humanarum forma &
nexu in genere fufficiant, Proxime autem, fi
hec Le&oribus & Academicis non ingrata fuifle,
intellexero & [pecialem Philofophie prime partem,

aliaqve, fi Deus ita voluerit, eruditorum

~ examini {ubmitzam,

Deo immortali fit honor & glovia,

|
|
|
i
|
|
|
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DEFINITIONES.

1. P::rs eft magnitudo magnitudinis , minor
majoris 5 qvando minor majorem me-
titur,

2, Multiplex eft major minoris, gvando minot

majorem metitur,

3. Ratio eft duarum magnitudinum ejusdem ge-
neris fecundum qvantuplicitatem mutua qve-
dam habitudo, !

4. Rationem inter f¢ magnitudines habere dicun-
tur , qve mulrplicate {e invicem fuperare
poflunt, :

5. 1n eadem vatione magnitudines efle dicuntur,
prima ad fecundam & tertia ad qvartam }
qgvando prime & tertiz ®qve multiplices ,
fecunde & qvartz ®qve multiplices, juxta
qvamvis multiplicationem, utraqve utramgve
vel una fuperant, vel una eqvales funt, vel
una deficiunt inter fe comparate,

&, Magnitudines, que eandem rationem’ habent,
proportionales vocentur,

7. Quando autem zque muliplicium multiplex

prime fuperaverit multiplicem fecundz , mul-

A 2 tiplex
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tiplex autem tertiz non fuperaverit multi-
plicem qvartz : tunc primaad fecundam ma-
jorem habere dicitur zazignens; qvam tertia ad
qvartam,

8. Proportio eft rationum fimilitudo,

9, Proportio in tribus ad minimum terminis
confiftit, W

10, Si tres magnitudines fint proportionales,
prima ad tertiam duplicatam habere dicicur
rationen €jus, qvam habetad fecundam,

11. Si qvatuor magnitudines fint proportionales,
prima ad qvartam zriplicatan habere dicitor
rationem ejus, qvam habet ad fecundam} &fic
deinceps uno amplins , qvamdiu proportio
exftiterit, : g

12, Homologamagnitudines dicuntur antecedentes
qvidem , antecedentibus, confequentes ver
confeqventibus, : -

13, Alterna ratio eft fumptio antecedentis ad
antecedentem, & confeqventis ad confegven=
tem, _ el

14, liverfs ratio eft fumptio confeqventis ut
antecedentis, ad antecedentem , ut ad canfe-
- qventem, S

15. Compafirio ravionis elt famptio antecedentis
una cum  confeqvente tanqvam unius ad ipfam
confeqventem,

16. Divifio rationis eft fumptio exceflus , qvo
antecedens fuperat confeqventem ad ipfam

confeqventem, | ‘
17, Converfio
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¥7. Converfio rationis eft fumptio antccedentisad
exceffum, qva antecedens ipfam confegventem
fuperat.

18, Ex zqualitate vario eft, qvando pluribus
exiftentibus magnitudinibus & aliis ipfis nu-
mero zqvalibus, fuerit,ut in primis rnagnitu-
dinibus prima ad ultimam , ira in fecundis
magnitudinibus prima ad ultimam, VEL
ALITER: Sumptio extremarum per fubtra-
étionem mediarum, '

19. Ordinasa proportiv eft, qvando fuerit ut an-
tecedens ad confeqventem, ita antecedens ad
confeqventem  ut autem confeqvensad aliam
qvampiam , ita confeqvens ad aliam qvams
piam,

20, Perturbata vero proportio eft, qvando, tribus
exiftentibus magnitudinibus, & aliis ipfis nu-
mero zqvalibus, fuerit, ut in primis magnitu-
dinibus antecedens ad confequentem , ita in
fecundis magnitudinibus antecedens ad con-
feqventem: ut autem in primis magnitudini-
bus:confeqvens ad aliam qvampiam , .ita in
fecundis  magnitudinibus alia qvepiam ad
antecedentem.

PROP, L. THEOR.

Si fuerint qvotcungve magnitudines quotcun-
que magnitudinum  =qvalium numero, fingule
fingularum zqve multiplices ; gvam multiplex

A 3 elt




6 EUCLIDIS ELEMENTORUM

eft una magnitudo unius, tam maltiplices erunt
& omnes omnium,

Sint quotcungue magnitudines AB, €D, quot-
cunque magnitudinum. E , F, equalium numero
[ingule fingularum eque multiplices : Dico quanm
multiplev. et AB ipfius E, tam multiplices effe &
AB, CD ipfaram E, F,

Demonftratio,

Quoniam AB =qve multiplex eft ipfius E,

-atqve CD ipfius F (per hypoth ); gvot magni
tudines funt in AB @qvalesipfi E, tot erunt & in
CD zqvales ipfi F.

Dividatar AB in partes ipfi E mqales, qve
- fint AG, GB; CD vero dividatur in partes zqva-
les ipfi B, videlicert CH, HD : erit igitur mul-
titudo partium CH, HD zqvalis. multitudini
ipfarum AG, GB,

Rurfus qvoniam AG eftzqvalis E, & CHzqva-
lis F, eruot & AG 1 CH wxquales ipfis E | F
(per 2. ax.);
" Eadem ratione GB eft zqualis E; & FID ipfi
F3 eruntigitur & GB 1 HD aeqvales 1phs EtF
(per 2, ax. ),

Qvot igitar funtin AB a:qvales ipfi E, tot funt
& in ABJ[ €D 'zquales'ipfis E { F: ‘qvare qvam
multiplex eft AB ipfius E, tam mulnphces erunt
&c ABfCD iplarum E t F,

,Q'aa' crat ricfﬂan rﬂrm’um

PROP;
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PROP. II. THEOR.

Si. prima fecundz =qve multiplex fuerit atque
tertia qyarte , fueritautem & qvinta fecundz zqve
mulciplex atqve fextagvartz, erunt etiam prima 8
quinta, fimul fumpte, fecundz zqve multiplices
atqve tertia & fexta qvarte.

Sit prima AB fecunde C aqve multiplex atque
zertia DE guarte 2 autem & quinta BG [fecunde
C eque multiplex arque [exta BH quarta F; Dico
primam AB € quintam BG fimul [umptas fecunde
G wque multiplices ¢ffe, atque tevtiam DEQ fextars
EH, fimul fumptasy quarte I,

Demontftratio.

Qvoniam AB =qve multiplexeftipfius Catque
DE ipfius F (per hypoth.); qvor magnitudines
funt in AB zqvales C, tot erunt & in DEzqva-
les F,

Eadem ratione & qvot funt in BG =qvales G,
tot & in EH erunt eqvales F,

Quot igitur funt in tota AG zqvales G, tot
erunt & in tota DH =qvales F, ergo qvam
multiplex eft AG ipfius G, tam multiplex eft
DH ipfias F,

Sed toti AG =qvales funt prima AB& qvinta
BG fimul fumptz ,  toti autem DH aqvales funt
tertia DE & fexta EH fimul fumptz : Qvareprima
& qvinta AB t BG , fecunde Cxzqve multiplices
erunt, atqve tertia & fexta DE 7 EH quarte He

Ovod erat demon(trandyn,
s PROP,
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PROP. I1I.- THEOR,

Si prima fecunde ‘zqve multiplex fueritatqve
tertia qvarte , fumantur autem zqve multiplices
prime & tertiz ; erit & ¥ zqvo fumptarom
utraqve utriusqve zqve multiplex , altera qvidem
fecunde, altera vero qvarte,

Sit prima A Sfécunde B 2que ‘multiplex, atque
zertia C quarta D 5 & fimantyr :]f{!?z;‘m}f_ A5 C
aque multiplices EF, GH,- Dico FF @que muitiplz-
cen effe ipfius B, ac GH ipfius D,

Demonftratio,

Qvoniam EF zqve multiplex eft ipfius A3
atqve GH ipfius C3 qvot magnitudines funt in
EF zqvales A, tot erant & in Gl zqvales C.

. Dividatar EF qvidem in maguitudines ipfi A
zqvales EK, KF ; GH vero dividatur in magni-
tudines ®quales ipfi C, videlicet GL, LH: erit
igicur ipfarum EK, KF multitudo zqvalis multitu-

dini ipfarum GL, LH, 2070}
Et, gvoniam zqve multiplex eft A ipfius B
atqve C ipfins D, zqvalis autem EK ipfi A verit

EK zqve multiplex ipfius B arqve GLipfius D.!

Eadem ratione xqve multiplex erit KF ipfius
B, atqve LH ipfius D, 'Cum igitur prima EK
(five 'A) fecondz B zqve multiplex eft atqve
tertia GL (five €) quartz D; eft autem &'quinta
« KF fecunde B zqve multiplex atqve fexta LH
qrartz D:"erit & compofita e prima & gvinta EF
' fecundw
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fecundz B zqve multiplex atqve tertia & fexea
GH qvartz D (per 2.5.).
Siigitur prima fecundz zqve fueritmultiplex
atqve tertia qvarte, fumantur autem gqve multi-
plices prime & ‘tertiz ; erit & exeqvo fumpta-
J rum’ utraqve: arrinsqve ‘wqve multiplex, altera
gvidem fecundz, altera veroqvartz,
QOuvoderat demonftr.

PROP. IV: THEOR.

Si prima ad fecundam eandem habeat rationem
qvam tertia ad qvartam”, & zqve multiplices
primz & tertie ad zqve multiplices' ferundz &
quarte,, juxta quamvis multiplicationem; eandem
rationem habebunt inter ¢ comparate,
| Prima’ A ad fecundam B candem vationem

babeat quam tevtia C gd quartam D, & fumantur
ipfarum quidern A, C stcungoe zque multiplices
E, Fy ipfarum vero B, D aliz utcungue &que
multiplices G, H ;. Dico E ad G ita offe ut F
ad H.

Demonflratio,

‘ Sumantur ipfarum qvidem E, F ®qve multi-
plices K, L, & ipfarum G, Hzqve multiplices
M, N. !

Qvoniam igitur £ xqve multiplex eft ipfius
Aarqve F ipfius G, fumantur autem ipfarumE, F
zqve muitiplices' K, L, erit K zqve multiplex
ipfius A atqve L ipfius C (per3. §.),

At Eadem
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Eadem ratione M «zqve multiplex erit ipfius
B atqve N ipfius D. Et qvoniam eft ut Aad B
ita C ad D, fumptzautemfunt ipfarum A, C zqve
multiplices K, L, & ipfarum B, D alie ntcungve
zqve multiplices M, N :  SiK {uperat M, fuperabit
& Liipfam N3 & fi zqvalis, zqvalis; &fmmor,
minor erit (pers def.s.).

Suntqve K, L, qvidem ipfarum E , F =qve
multiplices ; M, N veroipfarum G, H ali utcun-
qve zqve mulnphces ut igitur E ad G, ita eric
F ad H (per 5. def. 5.)

Quare {i prima ad fecundam eandem habeat
rationem quam tertia ad qvartam, zqve multiplices
primz & tertiz ad =qve multiplices fecundz &
qvarte, juxta qvamvis multiplicationem, eandem
rationem habebunt inter fe comparatz,

Quvod erat demonfty,
Corollarium.

Qvoniam igitar demonftratum eft, fiK fuperat
M, & L ipfam N fupetare; & fi zqvalis, zqvalem
effe; & fi minor; minorem : conftat etiam fiM
fuperat K, & N fuperare iplam L; & {i @qualis,
zqvalem effe; & fi minor minorem: ac propterea
ut G ad E, ita erit HadF. Ex hoc manifeftum
eft, {i gvatuor magmtudmes fint proportionales,
& inverfe proportlonales erunt,

PROP, V. THEOR,

Si magnitudo magnitudinis zqve multiplex
fit atqve ablata;ablate. 5 erit & reliqva reliqve
zqve multiplex atqve tota totius,

Sie
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Sit magunitudo AB mognitudinis CD aque thul-
tiplex ctqueablata AE ablate CF; dico& veliquam

EB religue ED eque multiplicem effe atqve totam
AB torigs CD,

Demonftratio.

Qvam' multiplex enim eft AE ipfius CF, tam
multiplex fiat & EB ipfius CG.

Et qvoniam AE zqve multiplex eft ipfius CF,
atqve AB ipfius GF (per:1. 5.)§ ponitur autem
AE zqve multiplex CF atqve AB ipfius CD
zqve multplex eft AB utriusqve GF, CD: ac
propterea GF ipfi €D eft zqvalis, Communis
auferatur CF; religva igitur GC =qvalis eft reli-
qve DF,

Itagve qvoniam AE zqve multiplex eft CF
atqve EB ipfius GC;eftqve GC =qvalis DF; erit
AE zqve multiplex CF atqve EB.ipfius FD.

Zqve multiplex autem ponitur AE:ipfius CF
atqve AB ipfius CD: Ergo EB eft zqve mul-
tiplex ipfius FD atqve AB ipfius CD: & reliqva
igitur EB reliqve FD ®qve multiplex eft atqve
tota AB rotius CD.

Ovad erat demonflrandutis -

PROP, VI, THEOR,

Si dug magnitudines duarum magnitudinum
zqve multiplices fint,, & ablate qvedam fint
earundem xqve multiplices: erunt & reliqvz vel
eisdem zqvales, vel ipfarum 2qve multiplices.

Sint dug magnitudines ABy, CD, duarum 1iae

gnitudinum
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gnitudinum By F eque multiplices, & ablite AG,

CH carundem (Fig. 2. E, F, aqve multiplices :

Dico & veliquas GBy HD wel ipfis E, Fy equales

effe, vel ipfavam eque multiplices,

1., Sit onim primum GB aqualis E: (vid Fig.1,)
dico & HD ipfi Feffe equalem. (Fig, 1,

Demonftratio,

Ponatur ‘ipfi' F 2qvalis CK;

Qvoniam AG xqve multiplex eftipfius F atqve
CH ipfius T, eftqve GB qvidem zqvalis E, C
K vero zqvalis: F (per conflruét, ) erit AB zqve
multiplex ‘ipfius E atqve HK ipfius F (per2. §.)«

Aqve autermn mulaplex ponitur AB ipfius E
atqve CD ipfius F, (perhypoth,) ergo KH zqve
multiplex eft lpfus F atqve CD ipfius F.

Qvoniam igitur utraqve ipfarum KH, €D eft
xqve multiplex ipfius ¥, erit KH zqvalis CD.,
communis auferatur CH: ergo religva KC reli-
qve HD eft mqualis,

Sed KC eft =qvalis F, HD igitur ipi E eft
zqvalis,

St igitur GB ipfi E =qvalis fuerit, etiam HD
ipfi F =qualis erir.

2. Similiter demonftrabimus fi GB (utin fig, 2.)
multiplex fueric ipfius E, & HDipfius F eqve
multiplicem efle. _

Si igitur due magnitudines duarum magnitu-
dinum zqve multiplices fint, & ablatz’ qvedam
fint earundem ®qve multiplices ¢ erunt & reli-
qva vel iisdem eqvales,vel ipfirum =qve mul-

tiplices, Ovod erat demonfir,
PROP,
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Equales magnitudines eandem habent ratio-
nem ad eandem, & eadem ad wqvales,

Sint equales magnitudines A, B, alia ausein
quaevis magnitudo C; dico utramgue ipfarum A,
B, ad C eandem habere yvarionem s & etiay € ad
atramque A, B candem babere vationem,

Conftru&io,

Sumantur ipfarum A)'B, =zqve multiplices D,
E, & ipfius C alia utcungve multiplexF.

Demonftratio.

Qvoniam D ipfius A ®qve multiplex eft atqve’
E ipfius B, eftgve A ipli B =qvalis ; erit & D
zqualis E (per 6. ax.); alia autem eft F utcun-
qve multiplex ipfius C: ergo fi D fuperat F, &
E ipfam [ fuperabity & i zqvalis, zqvalis; &1
miner, minor, (per def. . 5.) eritigitur ut Aad
Cita B ad C; & praterea inverfe eiam uc C ad
A itaC ad B(per corolli 4. 5.).

Ovod erar démonflr,

PROP, VIII, THEOR,

In zqualium magnitudinum majorad eandem
majorem habet rationem qvam minor: & eadem
ad minorem majorem habet rationem, qvam ad
majorem, '

Sine
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Sint enequales magnitudines AB, C, & fit AB
major, Cvero minor, & [it alia quecungve D ;
Dico AB ad D majorem haberé racionem quam C
ad D ; & D ad C majorems habere rationem

vam ad AB.

Conftructio,

Qvoniam AB major eft qvam C, ponatur ipfi
C =qvalis BE (per 3. 1.)§ minor igitar ipfarum
_AE, EB mulrtiplicata major aligvando erit qvam
D, (per 4. def. 5.)
Sit AE minor qvam EB, & multiplicetur AE,
qvoad fiat major qvam D¢ ficque F G ipfius A E
. multiplex, qvaipfa Deft major s qvam multiplex
autem eft FG ipfius AE, tam multiplex fiar & GH
ipfius EB, & K ipfius C: fumaturqve ipfius D
dupla qvidem L, tripla vero M, & deinceps una
major, qvoad ea, qva fumitur, multiplex fiatipfius
D, & primo major qvam K fumatur, fitqve N
ipfius D qvadruapla, & primo major qvam K,

Demonftratio,

Qvoniam igitur K primo minor eft qvam N,
non erit K minor qvam M; & cum zqve mul-
tiplex fit FG ipfius AE, atqve GH ipfius EB, erit
& FG zqve multiplex ipfius AE atqve FH ipfius
AB (per 1. §5.); ®qve autem multiplex eft FG
ipfius AE atqve KipfiusC: ergo FH zqve multi-
plex eft ipfins AB atqve K ipfius C# ac propterea
FH, K ipfarum AB, C funt zqve multiplices,

Rurfus
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Rurfus, gvoniam GH sqvemulrtiplex cftipfius
EB atqve K ipfius C, eftqve EB =qvalis G ( per
conftr,) , erit & GH ipfi K zqualis,  Sed K
non eft minor qvam M: non eft igitur GH minor
qvam M,

Major autem et FG qvam D (per conftr, )
ergo tota FH utrisqve fimul D, M major erit;
Sed utreqve fimul D, M funt 'quale', ipfi N,
qvare FH fuperat N} {x vero ipfam N non fu-
peraty & funt FH, h @qve multiplices ipfarum
AB, C; & N ipfius D alia gvadam multiplex:
ergo AB ad D majorem rationem habel: qvam C
ad D (per #. def. 5.).

Dico preterea & D ad C majorem habere
rationem qvam D ad AB, lisdemenim conftru-
&is, oftendemus N fuperare K, ipfam vero FH
non {uperare 3 atqve eft N multiplex ipfius D,
& Ff, K alic qvedam ipfarum AB, C zqve
mulriplices 4§ ergo D ad C majorem rationem

habetr, qvam D ad AB, (per 4. def.s.).
Ovod erae demonfly,

PROP. IX. THEOR,

Qve eandem rationem habent ad eandem,
{unt inter fe xqvales : & ad qvas eadem eandem
“habet rationem , ipfe etiam funtinter feqvales,
Demontftratio,

I, Habea? enim utragque ipfarum A, B ad C ean-
dem rationem s Dico A ipfi B wqualens effe.

Si
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Si enim non effet =qvalis, non haberet utra3
gve ipfarum A, B ad G eandem rationem - ( per
8.5:); haber autem: zqvalisigitureft A ipfiB,

9, Habeat vurfus C ad utramqoe ipfarum As B
eandem vationem ; Dico A aqualem effeipfi B,
Si‘enim'non fit A'ipfi B zqvalis, non haberet

C ad utrumqve A, B eandem racionem, (per §.5.)

habet autem ; Ergo A'ipfi B eft zqvalis,

Qve igitur eandem rationem habent ad ean-
dem, funt inter {e 2qvales: &ad quas eadem ean-
dem habet rationem, ipfe etiam funt inter {e

zqvales,
Quod ¢rat deinonflrs

PROP:: X THEOR!

Magnitudinum rationem habentium_ ad ean-
dem, qve majorem habet rationem,. eft major §
ad qvam'vero eadem smajorem habet rationem,
illa eft minor,

Demonttratio.
1. Habeant enim A ad Cmejoremiationem quam
B ad C; Dico A majoremn effe gvamn B, ‘
. Si enim non ‘eft mejor, vel xqvalis erit vel
- gminor; sqvalis autem non eft A ipfi B fic enim
utraque ipfarum A, B ad G eandem haberet ra-
tionem (per 7. §.): ‘Atqvi eandem non habet:
non eft igitur A &qualisiipi B, Sed neqve
minor eft A qvam B, haberet enim A ad C mi-

norem rationem-qvam B ad G (per §. 5 A arqvi
non
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non habet minorem: non eftigitur A minor gvam
B; Oftenfum autem eft, neqve efle zqvalem:
ergo A gvam B major erit,

Quod primo erat demonftr,
2, Habeat rurfus C ad B majorem rationem,

gvam Gad A dico B minorem efle qvam A,

Si enim non eft minor, vel zqvalis eft, vel ma=
jor , qvalis utiqve nonteft B ipfi A, enim C ad
utramqve ipfarum A, B eandem rationem haberet
(per 7. 5. )5 non habet autem: ergo AipfiB non
eft =qvalis,

Sed neqve major eft B qvam A, haberetenim
C ad B minorem rationem qvam ad A3 Atqvi
non habet ; non eft igitur B major qvam Aj;
Oftenfum autem eft neqve mqvalem efle: erge
B minor erit gvam A,

Ovod 2dverat demonffrandum.

PROP, XI, THEOR.

Qvz eidem ezdem funt rationes & inter fe
funt exdem.

Sint entm ut A ad B ita Cad D, ut autem C
ad D ita E ad F: dio ut A ad B ita ¢ffe
E ad F,

Conftructio,
1) Sumantur ipfarum A, G, E zqve multiplices
G, H K, :
2) Ipfarum B, D, Ffumantur aliz utcunqve xqve
multiplices L, M, N.
B Demon-
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Demonftratio.

"Qvoniam igitur eft ut Aad Bita Cad D, &
fumptz {unt ipflarum A, C zqve multplices G,
H, & ipfarum B, D aliz utcunqve xqve multi-
plices L, M; Si G fuperat L & Hipfam M fuper~
abir; & fi =qualis, mqvaiis; & fi minor, minor
(per 5. def. 5.).

Rurfus qvoniam eft ut Cad D ita E ad F &
fumptz funt ipfarum C, E zqve multiplices H,
K, ipfarum vero D, F alic utcungve zqve mul-
tiplices M, N: fi H fuperat M , &K ipfam N
fuperabit s &fi zqvalis, zqvalis 5 & fi minor, mi-
nor, © Sed fi H fuperat M, & G fuperabit L & fi
zqvalis, eqvalis. & fi minor, minor : qvare i G
fuperat L, & K ipfam N fuperabit} & fi zqvalis,
zqualis § & fi minor, minor.  Er funt G, K qvi-
dem ipfarum A, E zqve multiplices, L, N vero
ipfarum B, E aliz utcunqve xqve multiplices:
Ergo ut A ad Bira erit Ead F (per 5. def. §.)

QOvod erat demonfir,

PROP. XII, THEOR,

Si gvotcungve magnitudines proportionales
fuerint; ut eft una antecedentium ad unam ‘con=
feqventium , ita erunt omnes antecedentes ad
omnes confeqventeés,

Sint quotcunque magnitudines pr oﬁmtrwmkx Ay
B,C, D, E, F; & uyt Aad Bita (it Cad D, &
Eud F: Dicout A ad B, ita effe 4, C, E ad
B, D, F,

Conftructio.
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Conftructio,
1, Sumantur ipfarum A, C, E zqve multiplices
G, B, K3
2, Ipfarum B, D, F fumantur aliz utcunqve qve
multiplices L, M, N,

Demonflratio,

Quoniam ut A ad B, itaet Cad D, & E ad
F; & fumptx {unt ipfarum qvidem A, C,E=qve
multiplices G, H, K ipfarum vero B, D, F aliz
utcunqve zqve multiplices L, M, N: Si G fu-
perat L, & H iplam M fuperabit, & K ipfam N3
& fi zqualis, zqualis; & fi minor, minor ( pet
5. def. 5.)

Quare fi G fuperat L, fuperabunt & G, H, K
ipfas L, M, N; & fi zqvalis, ®qvales? & fi mi-
nor, minores. Suntqve C & G, H, K ipfarum
A& A, G E =qve multiplices ; namfi fuerunt
gvotcunqve magnitudines qvotcunqve magnirudi-
num zqvalium numero, fingule fingularum zqve
multiplices , qvam multiplex eft una magnicudo
unius , tam multiplices erunt & omnes omniam,

Eadem ratione L&L, M, Nipfaram B & B, D,
F fant oqve multiplices: eft igicurut A ad B it
A, G EadB, D, F,

Quvod erat demonfi,

St prima ad fecundam eandem habear fatio-
nem qvam tertia ad quartam ; tertia autem!ad

B 2 qvartam
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gvartam ‘majorem habeat rationem qvam qvinta,
ad fextam: & prima ad fecundam majorem habe-
bitrationem qvam gvintaad fextam, '

Prima enim A 'ad fecundim B eandgm vatios
sems habeat quam tertia C.ad gquartam D, tertia
auren C ad quartamn D inajorem habeat rationems,
guam quinta E ad fextam F: Dico & primam A
ad [ecundam B majorent babere rarionems , quans

quintai £ ad [extams F. ;

Demonitratio, -

voniam C ad 1D majorem habet rationem,
gvam E ad F, fumantur qvedam ipfarum G, E
zqve multiplices, & ipfarum D, T, aliz qvedam
zqve multiplices : & multiplex quidem ipfius
C fuperet muliplicem ipfius D, multiplex ve-
ro ipfius E non fuperat multiplicem ipfius F
(per 7.def. 5.) ke 3
Sumantur, & fintipfarum C, Ezqve multiplices
G, H, & ipfarum Dy Faliz quedameqve maltipli-
ces K, Lyitaut G qvidem fuperet Ky H veroipfam
L non fuperet: & qvam multiplex: eft G ipfius
C, cam ‘mulriplex fic & M ipfius A5 gvam mul-
tiplex autem K ipfius D, tam multiplex fit & N
ipfius B. |
Ec gvoniam eft ut A ad B ita Cad D, &
fumpte funt ipfrum A, G, qve multiplices M,
G, & ipfarum B, D aliz zqve multiplices N, K: Si
M faperac N, &Giplam K fuperabit, & fi aqvalis
zqualis ; & fi minor, minor (per 5. def, Shi);
. Sed
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sed G fuperat K, ergo & M ipfam N fuperabit;
H vero non fuperat Ly funtqve M, H ipfarum
A, E zqve multiplices, &N, L ipfarnm B, F aliz
qvedam zqve multiplicess Ergo A ad B majorem
vationem habebit qvam E ad F.

Quod evat demonflr,

PROP, X1V, THECR,

Si prima ad fecundam eandem habeat rationem,
qvam tertia ad gvarcam , prima autem major fit
qvam tertia : & {ecunda gqvam qvarta major erity
& {i zqualis, equalis ;) & {i minor, Minor,

Prima‘enim A ad fecundam B eandem vationcinz
babeat, quam tertia Cad quaviom D nmjf:r autein
fit A quam G Dico & Bquam 1D majorei effe.

Demonfiratio,

Qvoniam enim A major eft qvam C, & alia.
utcungve magnitudo B habebit Aad Bmajorem
rationem qvam C ad B (per 8.5-). Sed ut A ad
BitaCadD: Ergo & Cad D majorem habebit
rationem qvam CadB(peri3:s )

_ Ad gvamvero eadem ‘majorem hahet rationems
illa minor eft (per ro. §.)5 Qare D eft minor
qvam B: ac propterea B qvam 1) major erit, Si-
militer demonftrabimus & fi A zquvalis fit ipfi C,
& B ipfi D effe zqvalem: & fi A fit minor qvam
C, & Bqvam D minoremeffe. S igitar primaad
fecundam eandem habeat rationem. qvam rertiaad

qvartam, prima autem major fit gvam tertia ¢ &
‘ B 3 fecur-
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fecunda qvam qvarta major erit$ & fi xqualis;
xzqualis; & {i minor, minor, .
Quvod ¢raz demonflrandum,

PROP. XV, THEOR,

Partes interfe comparatz eandem habent ra-
tionem, qvam habent earum xque mulciplices
. inter fe,

St enimAB aque multiplex ipfins Catque DE
ipfius F; Dico ut C ad F ita ¢ffe AB ad DE,

Demonftratio,

Qveniam zqve multiplex eft AB ipfius Catqve
DE ipfius F 3 qvor funt magnitndines in AB
zqvales ipfi C, totidem erunt & in DE zqvales
F: Dividatur AB in magnitudinesipfi C zqvales,
qvz fint AG, GH, HB: & DE dividatur in maguoi-
tudines zqvales F, videlicet DI, KL, LE: erit
igitur ipfarum AG, GH, HB niulticudo zqualis
maltitudiod iplarum DK, KL, LE, ~ Et qvonism
=quales funt inter fe AG, GH, HB, funtque DK,
KL, LE etiam inter {e zqvales, erunt ut AG ad
Il ita GH ad KL & HBad LE (per 7. 5.): &
erit ut una antecedentium ad unam’ confeqven-
tium, ita omnes antecedentes ad omnes confequen-
tes: eft igitur ut AGad DK | ita ABad DE.  Sed
AG ipfi Ceftzqualis, & DK ipfi F: ergo ur C ad
Fitaeric ABad DE,

' Quvod erat demonfir,

PROP,
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YT I

Si qvatuor magnitudines proporcionales fuerint,
& alterne proportionales erunt.

Sint qoatuor magnitudines A, B, C, D propor-
sionales, fitqoe us A ad B ita Cad D 5 Dico &
alterne proportionales effe; videlicet wt A ad C ita
effe b ad D,

Conftructio,
1. Sumantar ipfarum A, B xqve multiplices

E, Ey
2, Ipfaram vero C, D fumantur aliz utcungve

@qve multiplices G, H.

Demonftratio.

Qvoniam @qve multiplex eft E ipfius A atqve
F ipfius B; partes autem inter fe comparatx ean-
dem habent rationem, qvam habent earumzqve
multplicesinter fe (per 1, 5. 5.): erit ut Aad B
ita E ad F.

Ut autem AadBitaCad D: ergoutCad D ita
EadF(perii.s.).

Rurfus, gvoniam G, H funt ipfarum G, D, zqve
multiplices; erit ut C ad 1D, ita Gad H: ergour
E adFitaGad H (per 11.5.).

Qvod fi qvatuor magnitudines proportionales
fint, prima autem major fic gvam tertia ; & fe-
cunda gvam qarta major eric 3 & fi @qvalis,
zqvalis; & fi minor, minor(per 14 §)s

B 4 Si
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Siigitur Efuperat G, & Fipfam H fuperabit ) &
fi zqvalis, =qvalis 3 & fi minor, minor, ;

Sunt autem E, F, ipfarum A, 8, eqve multipli-
ces, & G, H, iplarum G, D, aliz utcungve zqve
multiplices: ergout Aad Cita Bad D (per 54
def, 5.).

Qvod erat demonftr,

PROP, XVil, THEOR,

Si compofite magnitudines fint proportionales,
& divif proportionales erunt,

Sinz compofite magnitudines AB, BE, CD, DF
proportionales, ﬁtgw ut ABad BEita CD ad DF:
Dico eriam divifas proportionales effe : wvidelices
ut AE ad EBitaeffe CFad FD, ‘

Conftructio,
1, Sumantur ipfarum AE, EB, CF, FD zqve mul-
tiplices GH, HK, LM, MN,
2. Sumantur ipfarum EB, FDaliz utcunqve eqve
multiplices KO, NP

Demonflratio.

Qvoniam GI zqve multiplex eft ipfins AE
atqve HICipfius EB (per conftr, ) erit GH ipfius
AE zqve multiplex atque GK ipfius AB (per
T 45 )

Aqve-autem multiplex eft GHipfius AEatqve

: ‘ LM
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LM ipfius CF ¢ Ergo GK zqve multiplex eft ipfius
AB, atqve LM ipfius CF.

Rurfus qvoniam ©qve multiplex eft LM ipfius
CF atqve MN ipfiusFD; erit LM zqve multiplex
ipfius CF atqve LN ipfins CD.

.. Sed =qve multiplex erat LM ipfius CF atqve
CKipfius AB: =qve igitur multiplex et GKipfius
AB atqve LN ipfins CD; qvare GK, LN ipfarum
AB, CD =qve multiplices erunt.

Rurfus qvoniam eqve multiplex eft HI ipfius
EB atqve MN ipfits FD 3 eftautem & KO ipfius
EB =qve multiplex, atqve NP ipfius FID 2 etiam
compofita HO ipfius EB zqve multiplex eft atqve
MP ipfius FD {per 2. 5.).

Cam autem fic ut AB ad BE, ita CD ad DF,
& fumpte fine ipfarum qvidem AB, (D =zqve
multiplices GX, LN , ipfarum vero EB, ED alie
utcunqve zqve multiplices HO , MP ¢ igitur fi
GK fuperat HO, & LN fuperabit MP 3 & fi zqvalis,
zqvalis ;. & fi minor, minor (pers. def,s.).

Superet igitar GK ipfam H O communigve
ablata HK . & GH ipfam KO fuperabit,

Sed fi-GK fuperat HO , & LN fuperat MP:
fuperetitaqve LN ipfam MP; communigqve MN
.ablata & LM fuperabitNP: Quare i GH ﬁlpefat
KO & LM ipfam NP fuperabit,

Similiter demonftrabimus & fi GH fit mqvalis
KO, & LM ipfi NP efle zqvalem ; & fi minor
minorem,

‘Sunt autem GH, LM, ipfarum AE, CF zqve
multiplices , & ipfarum EB, FD aliz utcunqve
B s zqve
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eque muitiplices KO, NP: Ergo ut AE ad EB, \
* itz erit CF ad FD.
Quod erat demonfira i

PROP, XVIII, THEOR, - J

Si divifz magnitudines fint proportionales, &
compofitz proportionales erunt,
- Sint divifz magnitudines AF, EB, CF, FDpro< |
portivinles ;. & ut AE ad EB ita FC ad ED - Di-
€0 etiam covipoficas proportionales effe 5 videlicet
ut AB ad BEifa CD ad FD,

Demonftratio,

Si enim non eft ut AB ad BE itaCD ad FD¢
erit ut AB ad BE ita CD vel ad minorem qvam
¥D, vel ad majorem.

Sit primum ad minorem nempe ad DG, &
qvoniam eft ut AB ad BE ita €D ad DG, com-
pofitz magnitudines {unt propertionates :  Ergo
& divife proportionales erunt ( per 17, she eft
igitur ut AE ad EB ita CGad GD,

Ponitur autem & ut AE ad EB ita CFadFD: |
qvare & ut CG ad GD itaCFad FD (per 11.5.); |
At prima CG major eft qvam tertia CF: ergo & i
fecandx GD major erit gvam qvarta FD; fed &
minor, qvod fieri non poteft ¢ non eft igitur ut
AB ad BE ita CD ad minorem qvam FDD.

Similiter oftendermus negve effle CD ad majo- |
rem qvam FD: eft igiturad iplam.

Quare
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Quate fi divife magnitudines fint proportionas
les, & compofitz proportionales erunt,

Ovoderat dsnonfr,

PROP, XIX, THEOR,

Si fueric ut tota ad totam ita ablata ad ablatam 3
eric religva ad religvam ur tora ad rotam,

Stt enimr up tota-AB ad totam CD ita alla-
ta AE ad ablatam CF: dico & #eligvam EB

ad veligyam FD ita effe , ut tota AB ad to-
tam CD,

Demonfiratio,

Qvoniam eft ut tota AB ad totam CD, ita

E ad CF; & alterne erit ut BA ad AE ita DG
ad CF (per 16, 5.)

Er quoniam compofitz magnitudines funt pro=
portionales, & divile proportionales erunt ( per
17.5.)s utigitur BEad EA, ita DF ad CF 5 rurfue
alterne ut BEad DFita EA ad FC,

Sed ut AE ad CF ita poficaeft ABad CD: &
igitar reliqva EBeritad reliqvam FD ut tora AB
ad totam CD (per1 1. 5.),

Quod erat demonfivandum,

Corollarium,

Et quoniam oftenfum eft ur ABad CD ita effe
EB ad D (pér16. §.) 3 {i fuerie alterne ut AB
ad BE ita CD ad DI, nempe cotpefitz magai-

tudines
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eudines proportionales: oftenfumautem eftut AB
ad AE ita effe CD ad CF (per16,& 19.5¢), qvod
eft per converfionem rationis (per 17, def, 5. )«
Ex hoc igitur perfpicuum eft, {i compofite ma-
gnitudines {int proportionales, & per converfio-
nem rationis proportionales effe.

QOvod erar demonfir,
PROP, XX, THEOR,

Si fint tres magnitudines & aliz ipfis numero
zqvales , qve binz fumantur in eadem ratione,
ex zgvo autem prima majot fit qvam tertia; &
quarta qvam fe?(ra major erit; & f{izqvalis zqvalis ]
& fi minor, minar,

Sint tres magnitudines Ay By C, & alie ipfis
numero equales Dy E, F, bine fumpta in cadem
ratione, fitque ut A ad B ita D ad E, &lut B
ad C ita E ad F o ex equo auytem major fit A
quam C ; dico & quartam D majorem effe fexta
F; quodfi prima Atertie G fueri aquals, eré
& quarta D equalis fexte F; fin illa minor , bec
quogue 1oy erit.

Demonftracio.

Quoniam A major eft qvam G, alia ver> ut-
cungve B, & major ad eandem majorem habet
rationem qvam minor (per 8, 5.) 3 habebic A ad
B majorem rationem qvam CadB.

Sed
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Cedut Aad Bita DadEs & invertendo ut C
ad B ita Fad EergoduD ad E majorem habet ra-
tionem-qvam F ad E.

Ad eandem vero rationem habentium , qve
majorem habet raticnem, illa major eft! per10.5) %
major igitur eft D qvam F. Similiter oftende-
mus & fi A fit ®qvalis C & DipfiF zqvalem efle;
& fi minor, minorem,

Ovod evat demonfir,

PROP, XXI, THEOR,

Si fint tres magnitudines, & aliz ipfisnumero
®quales, qve bine famantur-& ineadem ratione;
fic autem perturbata earum proportio, & exeqvo
prima ‘majot fit qvam tertia : & qvarta. gqvam
fexea major eric 3 & fi zqvalis, =qvalis, & i mi-
nor, minor,

Sint tres magnitudines Ay B, Gy & alie ipfis
numero aquales D, E, F, bine fumpte & in ca
dems vatione ; (it autem pevturbata earuim pio:
portio, videlicet ut A ad B ita E ad I, ut vero B
ad C iza D ad F, & ex aquo Amajor fit quam G
Dico & D quam F majorem effle & fi aqualis ,
equalens; & i minor, minorens,

Demonftratio.

Qvoniam major eft A gvam C, alia vero B:
habebit A ad B majorem rationem qvam C ad
B (per §. Sat)s

Sed
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Sedut Aad B ia E ad F, & invertendo ut
CadBiaEad D; quare & E ad F majorem
habebir raticnem qvam E ad D3 ad q{ram Vero
eadem 'majorem haber rationem illa minor eft
(per 1o, 5.): minorigitur eft F qvam D : ac
propterea D qvam F major erit, Similiter often-
demus & {i =qvalis @qvalem :  videlicet i A fic
equalis C, & D ipfi F zqvalem effe; & fi mi-
0T, MiNOTEM,

Ovod erat demonfir.

PROP, SOl THEOR,

Si fint qvotcanqve magnitudines & aliz ipfis
numero &qvales, qve bine fumantur in eadem
ratione? & ¢€x &qve in eadem ratione erunt,

Sint govtcungue magnitudines A, B, C, & alie
ipfis numero gquales Dy E, F bine fumpte 'in 'ea~
dom vatione, ut' A qaident ad B msz’ V) 5 #wt ni-
zem B ad Cita E ad P dico & ex aquoin eaden
vatione ¢fje ut AadCitaDad F.

Confiructio.
¢, Sumantur enim ipfarum qvidem A, D, zqve
multiplices G, H,

2, Iplarum vero B, E, fumantur aliz utcungve
zqve multiplices K, L, & ipfarum C, F, aliz ut-
cunqve xqve multiplices M, N, '

Demon-
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Demonf{tratio,

Qvoniam eft ut Aad B ita D'ad E, & fumpte
funt ipfarum’ A, D &qve multiplices G, H, & ipfa-
rum B Ealiz utcunqve®qve multiplices K, L ; erit
utGadKitaHad L (per 4. 5,), esdem qvoqve ra-
tioneeritut Kad MitaL ad N,

Et cum fint tres magpitudines G, K, M, &aliz
ipfis numero zqvales H, L, N bine fumpte & inea-
dem ratione: ex ®zqvo igitur i GfuperatM & H
ipfam N fuperabits & fizqvalis, zqvalis} &fimi=
nor, minor (perzo,5.).

Sunt autem G, H ipflarum A, D zqve mul-
tiplices, & M, N ipfarum C, F aliz utcungve zqve
multiplices: ut jgitur Aad Cita erit D ad F (per
5. def. 5.)

Quoderat demonfér.

PROP, XXIII, THEOR.

Si fint tres magnitudines, & aliz ipfis numero
®qvales, qvabinz{umantur in eadem ratione, fic
autem perturbata eorum proportio: & ex zqvo
in eadem ratione erunt,

Sint tres magnitudines Ay B, C, & aliz ipfis
nnmero equales, bine fumpte in eadem ratione D,
E, I, it autem perturbata earum proportio, vide-
licer wt A ad B ita F ad F, & ut B ad C ita D ad
B dico ut And Citaeffe D ad F.

Conftrudio.
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Conftru&io,
" Sumanturipfarum qvidem A, B, C, zqve mul-
tiplices G, H, K, ipfarumvero D, E, F aliz utcum-
gve zqve multiplices L, M, N, :

Demonftratio, e

Qvoniam G, H ®qve multiplices funt ipfarum
A, B partes autem eandem habent rationem ,
gvam earum &qve multiplices (per 15, 5.) erit ut
A ad Bita G ad H,

Simili ratione ut E ad FitaMad N: atqve eft
ut A ad Bita Ead F. Ut igicur G ad H ita M
ad N (per 11, 5.). EtqvoniameftucB ad C'ita
D ad E, & fumptz funtipfarum qvidem BD zqve
multiplices H, Liplarum veroC, E aliz utcungve
zqve multiplices K, M3 erit ut H ad L ita I ad
M (per 15, 5.).

Oftenfum autem eft ut Gad Hitaefle AT ad N ¢
Qvoniam igitur tres funt magnitudines G, H, L,

& aliz ipfis numero zqvales K, M, N, bmmfumptm
in eadem ratione, eft(ve pmrurbata earum pro-
portio, ex ®qvo, fi GfuperatL, & K ipfam N fu-
perabit; & fi zqvalis, eqvalis | &fiminor, minor
(per 21.5.).

Suntautem G, K, ipfarum A,C eqve multiplices,
&L, Neqve multiplices iplarum D, F: utigitur
A ad CitaeritDadF (pers. def,s.).

Quod erar demonflr.

PROP,
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PROP, XX1V, THEOR,

Si primaad fecundam eandem habeat rationen,
qvam tertia ad gvartam 5 habeat autem & qvinta
ad fecundam eandem rationem, qvam fexta ad
qvartam: & compofitae prima & gvintaad fecun-
dam eandem rationem habebit qvam compofita
e tertia & fexta ad quartam,

Prima enim AB ad fecundam Ceandem habeat
wationemy Guam tertia DI od quartain . babear
autem & quints BG ad fecundan C rationem ean-
dem , quam fexto EH gd qoartam F & dico &
compofizan e prima & quinte AG ad fecundam G
eandeins babere vationem quan comnpofita etertin &
fexta DH ad gvartam I',

Demonftratio.

Qvoniam eft ut BG ad C ira EH ad T3 erit
invercendo ut C ad BG ia F ad /EH ( per cor,
4. 54)>

Ec qvoniam ut AB ad C itaeft DE ad F, utau-
tem C ad BG ita FadEH} eritex®qvoutABad
BG ita DE ad'DH (per 22, §.). Cum autem
divife magnitudines fint proportionales &com-
polite proporcionales erunt(per18.5.); Utigi-
tur AG ad GB ira eft DHad HE,

Ut autem GB ad C itaEHadF: Ergoexzqvo
ut AG ad C ita eric DHadF(per22.5.)

Ovoderat demonfir,

¢ PROB.
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PROP, XXV. THEOR,

Si quattor magnitadines fuerint proportionas
Jes. maxinia ipfarum & minima duabus religvis
majores erunt, ;

Sint quatuor maghitudines proportionales, AB,
CD, E, F, & fit ut AB ad CD itaF ad F; (it au-
tem maxima ipfarum AB, & F minima: dico AB
& Fipfis CD & E majores effe.

Demonfiratio,

Ponatur enim ipfi qvidem E zqvalis AG, ipfi
vero F equalis CH.  Qvoniam igitur eft ut AB
ad CDita E ad F, eftqve AG zqvalis E, & CH
zqvalis F 3 eritut ABad CDita AGad CH,

Et qvoniameftutcota AB ad totam CD ica abla.
ta AG ad ablatam CH § erit & religva GB ad
reliqgvam HD uttota ABad totam CD (per 19, §.),
Major autem eft AB qvam CD (exhypoth,) } Era
go &GB majoreft qvam HD.

Cum autem AG fitzqvalis ipfiE, & CH ipfi F }
erunt AG & Faqvalesipfi CH&E,

Si autem inzqvalibus =zqvalia addantur tota
eruntineqvalia: cum igitur GB, HD fint inzqva-
lia, fitqve major, GB, fi ipfi qvidem GB addancur
AG &, ipfiveroHDaddantur CH& E, fiant AB
&Fipfis CD & E majores.

Quod evat demonftrandum,

EUCLIDIS
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DEFINITIONES.

T, gimi]es figure re@ilinez funt, qve &fingu-

s\ los angulos fingulis ®qvales habent, & circa
xqvalesangulos latera proportionalia,

2, Reciprocz figure funt, gvando in utragve figu-

ra antecedentes & confeqventes rationum ter=

mini fuering,
28 Secundunt extremans ce mediam rationen refa

linea fed/a efle dicitur, qvando ut tota ad ma-
jus fegmentumita majus fegmentum ad minug
fe habuerit,

4, Altitudo cujusqve figure eft linea perpendi-
cularis a verticead bafin ducta,

5. Ratio ex rationibus compont dicitur, qvando
rationum qvantitates inter fe multiplicat illius
faciunt qvantitatem,

- PROP, I, THEOR,

Triangula & parallelogramma, qve eandem ha-
bent altitudinem, funtinter fe ut bafes,
Sint triangula quidem ABC, ACD , parallelo-

gramma verg EC, CF, que eandem habent altitu-
C 2 dinems
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dinem videlices perpendicnlavem a punfo A ad BIY
dufanz; dico ut bafis BC ad bafin CD ita effe tri-
angulum ABC ad triangulum ACD & pm'a[k’fo:
grammum EC ad CI" parallelogrammuu,

Conftru®tio,

1, Producatur BD ex utrdqve patte ad punéta
EL 1o

2, Bafi BC zqvales qvotcunqgve pomnantur BG,
GH ; Bafi vero CD ponantur qvotcunqve &qva=
les DK, KL,

3. Jungantur AG, AH, AK, AL,

Demonflratio.

1, Qvoniem CB, BG, GH inter fe funt =qvales,
erunt & triangula AGH, AGB, ABC inter fe
zqualia (per 38. 1,): ergo qvam multiplex
eft bafis HC ipfius bafis BC, tam multiplex eft
triangulom AHC trianguli ABC, eadem rarios
ne, qvam multiplex eft bafis LG ipfius bafis
CD. tam multiplex eft & triangulum ALC
ipfias ACD wrianguli 5 & {i @qvalis eft bafis
HCbafi CL, & triangulum AHC triangulo ALC

eft zqvale; & fi bafis HC bafin CL fuperat &
triangulum AHC fuperablt triangulum ALC

& {i minor, minus eric (per38. 1),

vauorw:tun magnitudinibus exiftentibus,vi-
delicer duabus bafibus BC, CD & duobus triang ;,uhs
ABC,ACL fumpra funt eque multiplicia, bafis qui-
demBC& ABC trianguli, videlicer HC hafis &
AHC
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[ AHC triangulum’ bafis vero CD & trianguli ACD

alia nzcunqve zqve multiplicia, nempe CLibafis &
‘ ALC triangulum. Atgve oftenfum eft, i bafis
HC bafin' CL fuperat, & triangulam AHC fupera-
re trianguium ALC3 & {i mqvalis, zqvale, & fi
s 3 eft igitur ue BC ba fis ad bafin

miner, I
nenlum ABC ad AGD trian gulum

| CD ita teiang
(per 5. def, 5.),

Quod prizuo erat demonflrandun:,

guli ABC duplam eft parallelo-
g ; f & rrianguli A CD parallele-
‘ grammum FC duplum (per 41.1,), par-
tes autem eandem inter fe rationem habent,
| qvam earum zqve multiplices (per 15, §. ),
| eric ut ABC triangulum ad etriangulum ACD
' ira parallelogrammum EC ad FC parallelo-
gr:m‘.mum. .
Qvoniam igitur oﬂenﬁs'n eft, ut bafis BC ad
CD bafin ita efle ABC triangulum ad triangulum
ACD, ut autem ABC tu..x,rmnlm ad trianguivm
| ACD it parallelogrammum EC ad FC p.ual[elo-
grammum : erit ut BC bafis ad bafin CD ita pa-
rallelogrammum EC ad FC parallelogrammum
(per 11554
' 0-0d 2do erat demonfir,

F XOP. TI, THEOR,

Si uni laterum trianguli parallela refta linea
ducatur, hze proportionaliter fecabit ipfinstrian-
C 3 guli

2, Quot
o 1
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guli latera, & fi trianguli latera pwpcmonahter
fedla Fueunt qe 1edmnes conjungit recta linea
religvo trianguli fateri parallela eric,

Trianguli enim ABC uni laterum BC pavalle-
lo ducatur DE: dico ut BD ad DA ita effe CE
ad EA,

Demonfiratio,

1. Jungantur BE, CD: triangulum igitur BDE
triangulo CDE eft zqvale, quia in eadem funt
bafiDE & intra easdem parallelas DE,BC (per37.
1.). aliud autem eft triangulur ADE ; & sqvalia
ad idem eandem habent rationem (per#. §.):
ergo uctriangulum BDE ad rriangulum ADEira
eft CDE triangulum ad triangulum ADE. Ut
autem triangulum BDE ad wriangulum ADE
ita eft BD ad DA : nam cum eandem altitudi-
nem habeant videlicer perpendicularem a pun-
&o E ad AB duttam inter {e funtutbafes ( per
1. 6.). Erob eandem canfam ut CDE trian-
gulum ad triangulum ADE ira CE ad EA: ut
igitur BD ad DA itaeft CEad EA (per 11,5:)

Quod erat demonfir,

2. Sed trianguli ABC lotera AB, AC proportio-
naliter /z’c‘art fint in punitis D, E , ut BD ad
D2 ita fir CE ad EA, & jingatur DE: dico
DE ipfi BC parallelam cffe,

lisdem enim conftruis, qvoniam eft ut BD
ad DA ita’CE ad EA » ut autem BD ad DA ita

wiangnlum BDE fad wiangulum ADE (per 1, 6,)62
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& ut CE ad EA ita CDE triangnlam eft trian.
gulum ADE ¢ erit ut triangulum BDE ad tri-
angulum ADE it CDE wiangulum ad tri-
angulum ADE (pern.§.). Utumgve 1gi=
tar trianguloram BDE, CDE ad triangulum
ADE eandem habet rationem , ideo triangu-
lum BDE triangulo CDE zqvale eft (per 9. §)s
& funt fuper eadem bafi DE,  Zqvalia autem
triangula &{uper eadem bafi conftituta etiam intra
easdem funt parallelas {per 39. 1.): €rgo DEipfi
BC parallel eft,
Ovod fecundo erar demonfirandun,

PROP, i1, THEOR,

Si trianguli angulus bifariam fecetur, fecans
autem angulum recta linea fecetetiam bafin; bafis
fegmenta eandem rationem habebunt qvam reli-
qva trianguli latera: & {i bafis fegmenta eandem

he o

!

R T —_——

.

habeant rationem qvam reliqva trianguli latera j
que a vertice ad feionem ducicur recia linea,
trianguli angulum bifariam fecabit.

1. Sit tviangulum ABCE fecerur ongulus
BAC bifuriam a vefla linca AD: dicout LD
ad DC ita effe B A qd AC.

T o o e
R e e

p Conftructio.

g 1. Ducator per C ipfi DA parallela CE ( per

i AT

2, Producatur trianguli latus BA usqvedumcon-
veniac cum parallela du&ta CEin puncto E,

C4 Demon-

i

BRI

T
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Demonfiratio,

Qvontam in ;'arnlichs AD, EC incidic redla
linea AC} eritangulus ACEqvalisangulo CAD
(per 29. 1.). Sed GAD angulus ponitur eqvas
Iis angulo BAD: ergo & BAD ipfi angulo ACE
xqualis erit,

Rurfus qvoniam in parallelas AD, EC reéla
lirer BAE incidir, exterior angulus BAD «qvalis
eft interiori AEC (per 29.1.).

Oftenfus atrem eft angulus ACE angulo BAD
zqvalis; ergo & ACE ipfi AEC equalis erit; &
PIDRIEIC: latus AE mqualelateri AC (per 6,1.).

Fr qvoniam uni laterum trianguli BCE, vide-
licet ipfi- EC parallela dudta eft AD erit ut BD
ad DCita BA ad AE (per 2, 6.), -:cqvalis autem
eft AE ipfi AC: eft igitur ut BD ad DC ita BA
ad A{],

Ouvod primao evar demonfly.

.S' iz quzem yt B ad DC ira B Aad AC:

& AD jungatur : dico, anguiwin B AC bi-

f’f? iam feflum effe a vedla linea A0,

!lsdcm enim conftruftis , qvoniam eft ut
BD ad DC ita BA ad AC eft autem ut BD
ad DC ita BA ad AE ( etenim uni laterum
triangult BCE, videlicer ipfi EC parallela du&a
eft ADD) eric ut BA ad AC ita BA ad AE ( per

6.): ergo AC eft ®qualis AE (per 9.5,) ac
propterea & angulus AEC angulo A CExqvalis
(per 5.1).

S¢ .d angulus qviden AEC eft aqyalis angulo
exteriori BAD , angulus vero ACE zqvalis alterno
CAD
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CAD {per 29. 1.): qvare & BAD angulus ipfi
CAD equalis erit, | Angulusigitar BAG bifariam
fectus eft a reéa linea AD, '

Quad fecundo erat demonflrandunt.

PROP. 1V, THEOR,

Aquiangulorum triangulorum ptoportionalia
funt latera , qve circum xqvalesangulos: & homo-
loga {unt latera, qv& xqvalibus apgulis {ubten.
dupmar, :

Sint aquiangula tviaugsla £ BT, DCE,
que. engulum gquidem & B C ongulo O CE,
angulum vero ALE ang: lo DEC aguolen ha-
beant, & pratevea augulum b A G equalem
anguio COE : Dicoywianguloyuni 4 5, DCE,
proportionalia effz batera, que, (iut (v ea @qua-
Jes angulos ; & bomologa effelazera quee @gua-
fibus angulis fubzendunru,

Demonfiratio.

Ponatug enim BC in direGum ipfi CE, Et
quoniam anguli ABC, ACB duobus redtis funt
minores (per 1%. 1.), ®gvalis autem eft angulus
ACB angulo DEC 3 erunt’ABC, DEC anguli
duobus redis minores : qvare BA, ED produdl®
inter fe convenient (perir, ax,) producantar, &
convenientin pun&o I,

Jam qvoniam angulus DCE equalis eft angulo
ABC, ecrit BF ipfi CD parallela (per 28. Y. )

Cy Rurf{us,
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Rurfus, qvoniam equalis eft angulus ACB angulo
DEC), parallela erie’AC ipfi FE; pulh[ Jogram-
mum igitur eft FACD + acproprerea FA quidem
iph CD 5 AC vero ipfi E uaqv.ﬂis(per'g_:;,l)

Et qvoniam uni laterum trianguli FBE, videli-
cer ipfi FE, pvﬂil"h dutta elt AC 5 erit uc BA
ad AF ita BC ad CE (per 2. 6,) =qualis-autem
eft AF ipfi CD ; ut igitur BA ad CD ita BU ad
CE (peri7iis & & alterne ut AB ad BC ita DC ad
CE (per16.5.).

Rurfus qvoniam CD parallela eft BF, erit ut
BC ad CE ira FD ad ’JL. Sed DF aqvalis AC;
ergo ut BC ad CE ita AC ad ED, & alterne ut
BC ad AC itaCEad ED. = Itaqve qvoniam often-
{um eft, ut ABadBCitaDCad CE, urautem BC
ad CA ita CE ad ED} eritexzqvo ut BA ad CA
ita DC ad ED (per22.7.)

Aiquiangulorum igirar tiangulorum propor-
tionalia func latera, qva circum zqvales angu-
los, & homologa funt latera, qve eqvalibus an-
gulis fubtenduntur, :
Qvod erat demonftr.

PROP, V. THEOR.

Si duo triangula latera habeant proportionilia,
zqviangula erunt trisngula 5 & mqvales habe-
bunt angulos , qvibus homologa latera fubten-
dun[m‘.

Sint duo triangula ABC, DEEF, que. lateva

proporeionalia babeant, fitque ut AB guidem
9d
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2d BC ito DE ad EF ; ut autern BC ad cA

ita EFad FDy & odime w B 4 ad AC ita

ED 6d DE: dico triangulum A5G triangilo

D EF aguiangulnm effe & @guales babere

angulasy quibus honologa latera [uhrendun-
Gulum 4

et

b‘

7 idem ABC m.?_f;'z;l.‘ DEF, an-
gulun wero BCA angulo EFD ; & praterea
angulmn B AC angulo EDL

' Conftru@io & Demonflratio,

Conftiruatur ad reGam lineam EF &ad pundta
in iph E, F, angalo qvidem ABC aqvalis angu-
lus FEG , angulo autem BCA equalis angulus
EEG @ quare reliqus BAC angulus reliquo EGF
eft zqualis (per 32.1.). . Ideogve =quiangulum
eft triangulum ABC triangulo EGE § triangulo-
rum igitar ABC, EGF proportionalia funt latera,
qve circum eqvales angulos, & homologa, qve
zqualibus angulis fubtenduntur (per 4. 6.) ¢ ergo
ut AB ad BC ita GE ad EF, Sed ut ABadBCira
DEad EF: ut igitur DE ad EFita GEad EF (per
11. 5.): Utraque igitur ipfacam DE, GE eandem
habet rationem ad EF 3 & idcirco erit DE ipfi
GE =qvalis (per 9, 5.).  Eadem ratione & DF
zqualis etit GF,  Itaqve qvoniam DE eft 2qvalis
EG,communis autem EF : duz DE, EF,duabus GE,
EF funt zqvales, & bafis DF bafi GF xqualis: angu-
lusigitur DEF eft =qualis angulo GEF (per 8, 1.)
& DEF triangulum zqvale trisngulo GEF & reli-
qui anguli reliqvis angulis eqvales, qvibus zqvalia

latera
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latera fubtenduntur: angulus igitur DUE qvidem
eft @qvalis angulo G"E,.l-lgdiu.s vero EDF mqva-
lis angulo EGF. Bt gvoniam apgulus DEF eft
zqvalis angulo GEF, & angulus GEF zqualis
angulo/\;su (per con[uué‘l.); erit & angulus ABC
angulo DEF aqualis,  Eadem ratione & angulus
ACB uqvahv eft angulo DFE & etiam -wgu'us
ad A angulo ad F: ergo ABC triangulum  eft
zqviangulum triangulo ] ’W"

St igitar dao nmlwuln iuem habeant propor-
tionalia , equiangula erunt triangulyl & zqva-
les habebunt angulos, qvibus hammoga latera
fubtenduntur.

Quod erat demonfirandum,

PROP, VI, THEOR.,

i duo triangula usum angulom uni angulo
eqvalem habeant, circa zquvales autem angulos
lnremp.onmt.omha; zquiangula eruntriangula,
& zqvales habebunt angules ; qvibus homologa
Jatera fubtenduntur, i

Sing duo triangule ABC, DEI unam anguluin
BAG uni angulo EDE equalem habentia ,, ctica
cquales autem angulos lateva proporitonelia , ut
BA ad AC ita BD ad DF: dicoiriangilum ABC
triangulo D EF equiangulum. effe . & angulum
quideis ABC babere aqualen: angulo DEI, angu-
lum vero ACB angulo DEE,

Conftructio.

Ad re@am lineam DF & ad pun&ain ipfa D, F,
alterutri
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alterutri angulorum BAC , EDF conftituatur
zqvalis angulus FDG, angulo autem ACB zqva-
lis BEG.

Demonfiratio,

Quoniam in duobus triangulis ABC, DFGduo
anguli A, C duobus angulis FDG, DFG xqvales
func { per conftrud) 3 eric & religvas angulusB,
reliqvo G zqvalis (per 32.1.): ergo triangulum
ABC triangulo DGF zqviangulum eft § ac pro-
ptereaut BAad ACira GD ad DF (per 4. 6.). Eft
autem ut BA ad AC ita ED ad DF (per hypoth, )+
ut igitur ED ad DF ita GD ad DF (per 11, 35, )
quare ED zqvalis eft ipfi DG, (per 9, 5.)3 com-
munis vero eft DI ; ergo duz ED, DF duabus
GD. DF funt zquales , & angulas EDE angulo
GDF eft mqualis : bafis igitur EF eft xqvalis baft
FG, triangnlumqve DEF axqvale triangulo GDF,

& reliqui anguli reliquis angulis mqvales : alter

alteri, quibus mqvalia latera fubtenduntur (per
4- 1.)y angulus igitur DFG eft xqvalis angulo
DFE} angulus veroad G zqvalis angulo ad E,
Sed angulus DFG zqvelis eft angulo ACB (per
conftruct): angulus igitur ACB angulo DFE eft
zquelis , angulus 2utem BAC zqyalis eft angulo
EDF (per hypoth.): ergo & reliqvus, qvi ad B
zqvalis reliqvo, qvi ad E ( per 32. 1) =qvian-
gulum igicur eft triangulum ABC triangulo DEF,
& xqvales {unt anguli , qvibus homologa latera
fubtenduntur,

Ovod crat- densonftr.

PROP
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PROP, Vi, THEOR.

Si duo triangula unum angulum uni angulo
eqvalem habeant, circaaliosautem angulos latera
propertionalia, religvorum vero utrumgye fimul
vel minorem vel non minorem re(:’to; eqviangula
erunt triangula& zqvales habebunt angulos circa
qvos latera funt proportionalia.

Sint duo triangule ABC, DEF unym angulum
ani angulo egualem habentia , vidclicet angulum
BAC.angulo EDF aqualesiz , circa alios avtem an=
gulos ABC, DEF lazera proportionalia, ut fit DE
ad BF ficut AB ad BC, & seliquorum , qui ad C,
F primd utrumque fimul minorem vedfo s Dico
triangulum ABC triangulo DEL equianguluns effe,
angulumque ABC equalem angulo DEF, &' reli-
qoum, qui ad G reliquo, qui ad I aqualein, '

Conftru&io & Demonftratio.

1, Siinzqualis eft angulus ABC angulo DEF
unus ipforum major erit,  Sit igitur major
ABC, & conftituatur ad reftam lineam AB &
ad punéum in ipfa B angulo DEF xqvalis ‘an-
gulus ABG (per23.1.).

Qvoniam angulus A eft zqvalis angulo D
(per hypoth.), avgulus vero ABG =zqvalis angulo
DEF (per conftru@.); erit religvus A GB reli-
qvo DFE zqvalis: equiangulum igitar eft ABG
erisneolum eriangulo DEF;  qvare ut AB ad BG

fic DE ad EF (per 4,6.). Ut vero DE ad EF
fic




LIEER SEXTUS. 47

fic AB ad BC {per hypoth.): urigicur AB2adBC
fic AB ad BG, ideo AB ad utramqve BC,;:BG
eandem habet rationem ( per 11.5.)5 erit igitar
BC ipfi BG =qualis, ac propterea angulus BGG
eft zqualis angulo BCG (per 5. 1.). Minor au-
tem redo elt angulus, qui ad C (per hypoth.):
ergo & BGC minor eft recto; & ob id, gvi et
deinceps et AGB major re@o (per13.1.). Atqvi
oftenfus eft angulus AGE =qvalis angulo F: an.
gulus igitur, qvi ad F re@to major eft, qvod hy-
pothefi repugnat ¢ non eft igicar angulus ABC
inzqualis angulo DEF 5 ergo ipfi eft @qvalis Eft
autem & angulus ad A zqvalisei,qviad D qvare
& reliquus, qui ad C zqvalis reliqvo, quiad F;
zqviangulum igitar et ABC triangulum trian-
gulo DEF,

Qvod primo erat demonfir,

2. Sed rurfus ponatur uterqve angulorum, qvi
ad G, E non minor refto: dico rurfus, & fic
triangulum ABC triangulo DEF @qviangulum
effe, Iisdem enim conftrudis, fimiliter de-
monfirabimus BC =qvalem ipft BG, angulum-
qve ad Cangulo BGCxqvalem, Sedangulus,
qvi ad C non eft minor recto : non eft igitur
recto minor BGC,  Qvare trianguli BGC duo
anguli non funt duobus redis minores; qvod
fieri non poteft (per 17,!.), non igicur rurfus
eft A B Cangulusinzqvalisangulo DEF 3 ergo
zqualis, Eft autem &qviad A zqvalisei, qvi
eltad D reliqvus igitur, qviad Creligvo ad F

eft
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eft zqvelis} ac propeerea triangulum ABC tri.
angulo DEF ®qvianguium eft,
Quod fecundo crat demonftr,

PROP. VIII, THEOR.

Si in triangulo redangulo ab angulo redto ad
bafin perpendicularis ducaturs qve ad perpendi-
calarem funt triangula & toti & inter fe funt
fimilia,

Sit triangulnm veGangulum ABCredum habens
angulum BAC, & a puintio 4 ad BC pevpendicin
davis ducatur AD;

1, Dico triangula ABD, ADCioti trianguio ABC
Similia cffe.

Demonfiratio,

Qvoniamangulus BAC eft equalisangulo ADB,
veftus enim eft uterqve, & angulus, gviad B com-
munis duobus triangulis ABC, ABD 3 erit reit
quus ACB religvo BAD wqvalis (per 32. Is )
mqviangolum igicar eft triangulum ABC triangulo
ABD,  Qvare ut BG, quve fubtendit angulum
rectum trianguli ABG, ab BA f{ubrendentem an-
gulum rectum trianguli ABD, ficipfa AB fubten-
dens angulum, qvi ad G crianguli ABG ad BD
fubte dentem angulum @qualem angulo, qvi ad
G, videlicer BAD ipfius ABD wianguli (pet 4.
6. 5 & fic etiam AC ad AD fubtendentem angu-
jum, qvi ad B comnrmem duobus triangulis?
¢rgo cangulum ABC triangalo ABD. guiangu-

lum
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tumeft, & circazqyales angulos latera habet pro-
porrionalia : imile igiturelt ceiangulum ABC trians
gulo ABD (per 1. def 6). Eadem ratione demon-
frrabimus ettam ADC trianguium triangulo ABG
fimile : eflequare utramqve ipforum ABD, ADG
toti crianguio AB. eft fimile. :
Dod primo erat demonftr,
o, Dico infuper triangula ABD, ADG etiam intey
[e fimilis effe.

Qvoaiam enim re@us angulus RDA eft zquas .
lis' reCto ADG : fed & BALD oftenfus zqvalis ef,
qvi ad C} erit reliqvus, qvi ad B religvo DAC
aqualis ( per 324 1)t xqviangulum. igitor eft
trianguium ABD triangulo ADC; Ergo ut BD
trianguli ABD fubtendens BAD angulum ad DA
trianguli ADC fubtendentem angulum,; quvi ad
C, zqualem angulo BAD, fic ipfa A D trianguli
ABD, fubtendens angulum, qvi ad B, ad DC tri-
anguli ADC, fubrendentem angulum DAC, ei,
qvi ad B =qvalem (per 4.6.), Et fic etiam BA
{ubtendens redtum angulum ADB ad AC fubten-
dentem angulum reftum ADC : eftigitur ABD
triangulum fimile eriangalo ADC (per def, 6.).

Ovod fecundo crat demonfer,

Corollarium,

Ex hoc manifeftum eft in eriangulo re@angulo
perpendicalatem ab angulo redo ad bafin ductam
mediam proportionalem effe inter fegmenta bafis ¢
& pizteréa inter bafin & bafis fegmentum uttum-
libet, latus fegmento conterminum  medium: effe

proportionaie, .
D PRUP,
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PROP, IX, PROBL.

A data re@a linea imperatam partem abcin-
dere,

Sit data veGa linea AB : oportet ab ipfa AB
imperatam partem abfcindere 5 imperetuy ayteni
#X o gry pars teriia,

Conftrutio.

1. Ducatur a punQo A qvalibet redta linea AG,
que cum ipfa A B angulum gvemlibet con-
tineat!

2. Sumatur in AC qvodvis puné&um D, & ipfi
AD qvales ponantur DE, EC (per 3.1.)

3. Juogatur BC & per Dipfi BC parallela ducatur
DF (per 31. I.)s

Demonttratio.

Qvoniam uni laterum trianguliABC, videlicet
ipfi BC, parallela dudta eft FD 3 erit ut CD ad
DA, ita BF ad FA (per 2. 6.), Dupla autem eft
CD ipfius DA 3 Ergo & BF ipfius FA dupla; tripla
igitur eft BA ipfius AF,

Quare a data rectalinea AB imperata pars tertia
AT abfciffa eft.

Quod erat faciendum.

PROP. X, PROBL.

Datam re@am lineam infe@am fimiliter fecare,
ue dita refta fetaeft.
Sie

£
|
H
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Sit data refla linca mfeda AB . [eFavero AC:
Oportet reifam lineam AB infectam f‘m:/!tﬁﬁ'mre
ut AC fedfa ¢ff in pundiis D, E,

Conftructio,

1. Date re@z AB, AC, ponantur ita, ut angulum
qvemvis comprehendant, jungaturgve 8(,

2, Per pun@a D, E ipfi BC parallele ducantur
D¥. EG, per D vero iph AB ducatur paralle-
la DHK,

Demonfiratio,

Quoniam parallelogrammum eft utrumqve
ipforum FH, HB (per conftru@.) erit igitur DH
zqvalis FG; HK vero.ipli GB =zqvalis,  Ecqvo-
niam uni lateram trianguli DKC, ipfi fcilicet KC
parallela duta eft HE erit ur CE ad ED ira KH
ad HD,  /Equalis autem eft KH qvidem ipfi
BG, HD vero ipfi GF: eft igitur ut CEad ED ira
BG ad GF. Rurfus qvopiam uni laterum trian-
guli AGE, nimirum ipli EG parallela du@a eft
FD; ur ED ad DA, ita erit GF ad FA, Sed
oftenfum eft, ut CE ad ED ita effe' RG ad GF:
ut igitur CE ad ED ita eft BGad GF, & utED ad
DA 1ta GFad FA,

Ergo data refla linea infecta AB fimiliter fecta
eft ut dara reCta AC,

Qvoderat demonfly.

D 2 PROP,
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PROP, XI. PROBL,

Dusbus datis rectis Hneis tertiam proportiona-
lem invenire,

Sint date duz vede linee AB, AC, & ponantur
318, up angulyn quemvis comprehendant = oporiet
ipfis AB, AC tertiam propoviivnalem invenires

Confiructio, !

1, Producantur AB, AC ad pun&aD,E;

2. Ponatur ipi AC zqvalis B, & jungatur BC;

3. Per D ipfi BC paraliela ducatar DE (per
ST

Demonflratio,

Qvoniam uni laterum trianguli ADE, videlicet
ipli DE parallela ducta eft BC3 erit ut ABadBD
ita AC ad CE, zqvalis autem eft BDipfiAC: ut
igitur AB'ad ACitaeft ACadCE,

Qvare duabus datislineis AB, AC tertia propor-
dionalis CE eft inventa, ‘

: Ovad evar faciendmi.
PROP, XII, PROBL,

Tribus datis recis lineis, (quartam propor tio-
nalem invenire,

Sine data tves vele linez A, B 23 G- aportet ipfis
A, B, C quartam proportionalem invenires

Confiru-
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Conftructio,

1, Exponantur duz re@z linez DE, DF, angu«
lum gvemvis EDF comprehendentes; & po-
natur ipfi gqvidem A zqvalis DG, ipfi vero B
eqvalis GE & ipfi C zqualisDH

2. Jungawur GH, & per E ipfi HG parallela du-
catur EF, :

Demonftratio,

Qvoniam uni laterum trianguli DEF, nimirutn
ipfi EF parallela duca eft GH} erit ue DG ad
GE, ita DH ad HF, Eft autem DG ipfi A 2qva-
lis, GE vero eqvalis B & DHzqvalisC: utigitu®
A ad B ita C ad HF.

Qvare datis tribus redis lineis A, B, C, qvarta
proportionalis inventa eft HF,

Quod evat faciendun.

PROP. XI1I. PROBL.

Duabus datis re@is lineis mediam propottio<
palem invenire,

Sint date dus vecte lines AB,BC} oportet intev
fpfas mediam proportionalens iuvenirs,

Conftructio,
1. Ponantur in diretum AB, BC, & fuper ipfa
AC defcribatur femicirculus ADC?
2+ A puno B ipfi AC adrectosangulos ducatue
BD (per 11.1.);

3, Jungantur AD, DC,
: D 3 Demot-
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Demonfiratio,

Qvoniam angulus ADC eft in femicirculo, is
rectus eft (per 31. 3.).  Et quoniam in uian-
gulo rectangulo ADC ab angulo reto ad bafin
perpendicularis ducta eft D63 erit BD media
proportionalis inter fegmenta bafis AB, BC,

Duabus igitur datis lineis AB, BC, media pro-
portionalis inventaeft DB,

Ovod erat fuciendum,’

PROP, X1V, THEOR,

Parallelogrammorum aqvslium & soum angu-
lum uni «qvalem habentium reciproce propor-
tionalia funt latera, qva circum aquales angulos ;
& qvorum paralielogrammorum unum angulum
uni zqvalem habentium reciproce proportionalia
font latera, qve circum zqvales angulos, illa
inter fe funt xzqvalia,

Y, Sint aqualia parallelogramme AB, BC
aquales habentia angulos ad B, & ponantur in
divelfum DB, BE; ergo & in diveflum erant FB,
BG (per 14. 1 ) Dico para lelogrammorum AB,
BC latera, que [unt civea aquales angulos effe reci-
proce proporrionalia ; hoc-eft, ut DB ad BE ita
¢ffe GB ad BF,

Demonftratio,

Compleatur parallelogrammum FE,
Qvoniam igitur parallelogrammum AB zqvale
eft

S et i
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eft parallelogrammo BC , eft autem parallelo-
grammum FE aliud: erit ut AD ad FE ira BC
ad FE (per7.5.) Sed ut AB qvidem adFEira
eft DB ad BE, ut autem BC ad FE ita GB ad BF
(per 1. 6.) erit igiturut DB ad BE ira GB ad BE,
Ergo parallelogrammorum A B, BC latera, qva
circum zqvales angulos funt reciproce propor
tionalia,
Ovod primo erat demonfir,

. Sint autem latera, que circum aquales an-
gulos , yeciproce proportionalia, fitque ut DB ad
BE ita GBadBF: dicoparallelogrammum AB éffe
equale parallelogrammo BG.

Qvoniam enim eft ut DB ad BE ita GB ad BF

(per hypoth.), ut autem DB ad BE ita AB paral-

Jelogrammum ad parallelogrammum FE, & ut
GB ad BF ita BG parallelogrammum ad parallelo-
grammum FE (per 1, 6.); erit ut AB ad FE ita
BC ad FE (per 11. 5.): zquale igitur eft AB
parallelogrammum parallelogrammo BC.

Ouod Secundo erat demonffr.

PROP, XV. THEOR,

Triangulorum zqvalium & unum angulum
uni eqvalem habentium reciproce proportionalia
{unt latera, qve circum xqvales angulos; & qvo-
rum triangulorum unum angulum uni xgvalem
habentium reciproce proportionalia funt latera,
que circum zqvales angulos, illa inter fe funt
xqvalia,

D 3 - Sint
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Sint zqualia triangula ABC, ADE unini sugus
fumn_uni aqualem babentia, angulum [Gilicer ABC
equalen angulo DAE . dicotriangulum ABC, ADE
batera, que circum wquales angulos | effe veciproce
proportionalia, hoc eft ut CA ad AD ita effe EA
ag 4B.

Conftrudtio,

x, Trianevls ABC, ADE ponantur ita, ut in
direttum fit CAipfiAD: ergo&EAipfiABin
directum eric(perrg., 1,)s ;

24 Jungatur BD,

Demonftratio,

1) Qvoniam triangulum ABC zqvale eft tri-
angulo ADE ( per hypoth, ), eft autem aliud
triangulum ABD 3 eric ur CAB triangulum ad
triangulum BADea eriangnlum ADE ad triangu.
lum BAD (per 7. 5), Sed ut tiangulum qvidem
CABadB A D triangulum ita CA ad AD utautem
trianguium EADad ipfum BAD ita EA ad AB (per
¥, 6.):Eritigitur CA ad A Din EAad AB: qvare
wianguiorum ABC, ADE latera, qve circum
®qvales angalos , funt reciproce proporticnalia s

Quod pyimo erat demnonfivandum,

2. Sint autem latera tviangulorum ABC, ADE
#eciproce proportionatia; & fit ur CAad AD ita
EA ad AB : dico triangulym ABCtriangulo ADE
¢ffe equale,

fisdem
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Tisdem ut fupra conitrudis, qvoniam ut CA
ad AD ita eft EA ad AB 5 ut autem CA ad AD
jte ABC triangnlum ad triangulum BAD, & ut
EA ad AB ita triangelum EAD ad BAD triangu-
lum (per 5. 6.): erit ut ABC triangulum ad tri-
angulum BAD ita triangulum EAD ad BAD
trianoulum (per T1.§.): uerumqve igitur trian-
gulorum ABC, ADE ad triangulum BAD eandem
habet rationem 3 ac propterea eqvale eft ABC
sriangulum criangulo EAD (per9.s.).
Ovod 2do erat demonfty,

PROP, XVI. THEOR,

Si qvaruor re@e linez proportionales faerint,
re@angulum fub extremis comprehenfum zqvale
eft reGtangulo. qvod fub mediis comprehenditur:
& {i retaugulum fub extremis comprehenfum
zqvale fuerit e1. gvod fub mediis comprehendi-
tur, qvatuor re@e linex proportionales erunt,

Sint quatuor veGelines proportionales AB, CDy
E. F; quidem AB ad CD ita E ad I, dico
velfangnlum [ub vedis lineis AB, I equaleeffe ciy
quud [ub ipfis CD, E comprebenditus.

Conftructio.
t, A pundis A, CipfisAB, CD ad re&os angulos
ducantur AG,CH (per r1.1.)?
. Ipfi F ponatur =qualis AG; ipfivero Exqvas
lis CH:;
3+ Gompleantur BG, DH parallelogramma.
Dgs Demons
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Demonttratio.

Qvoniam eft ut AB ad CD ita EadF 5 eft
autem E qvidem zqvalis CH & Fipfi AG 3 erit
ut AB ad CD ita CH ad AG parallelogrammo-
rum igitur BG, DH reciproce proportionalia {unt
latera, que circumeqvalesangulos (per 2, def,6),
Qvorum autem parallelogrammorum zqviangu-
lorum reciproce proportionalia funt latera; qva
circum zqvales angulos, ea inter {e funt zqalia
(per 14.6.)5 parallelogrammum igitur BG zqvale
eft parallelogrammo DH 3 eft autem parallelo-
grammum BG, fub redlis lineis AB, F compre-

henfum, nam AGzqvaliseft F ; parallelogrammum

vero DH comprehenditur fubipfis CD, E, cum
GH ipfi E fit &qvalis; rectangalum igitur com-
prehenfum fub redtis AB, I eft zqvale ei, qvod
fub ipfis CD, E comprehenditat,

Quod primio evat demonfir.

2. Sit veGangulum comprebenfum AR, F equale
¢y quod comprebenditur [ub ipfis CD, E: dico
quatuor reidaslineas prapartrwm!e; rﬂ@ ) videlicet
ut AB ad CD ita E ad F. :

Tisdem enim conftruétis, qvoniam reftangu-
lum comprehenfum {ub reétis AB, T ¢ft zqvale
ei, qvod fub re@is CD, E comprehenditur, eft
autem rectangulum BG comprehenfum fub redis
AB, F, etenim AG eftzqvalis F5 comprehenfum
vero fub re@is CD, E eft reangulum DH, qvod

CH ipfi E fit =qvalis: erit parallelogrammum BG

aqvale parallelogrammo DH ; & fantzquiangula:
zqvalium
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zqualium autem & xqviangulorum  parallelo-
grammorum latera , qua circum zqvales angulos
funt recipioce proportionalia(per 14- 6.): qvare
ut AB ad CD ita CH ad AG, Zqualis autem
eft CH ipfi E, & AGipfi F: utigitur AB ad CD
ita £ ad F.

Quod, [ecundv crat demonfFrandui.

' PROP, XVII, THEOR,

Si tres re@e linez proportionales fuerint, rectan-
gulum fub extremis comprehenfum qvale eft
ei, quod a media fit, gvadrato: Et fi reftangulum
fub extremis compreheni'um zquale fuerit ei,
qvod a media fir, qvadrato, tres reétz linez
proportionales erunt.

1. Sint tres velfe lintz proportionales A, By C,
ut quidem A ad B ita Bad Cedicorellangulym
comprebenfum [ub veéfis A , C aquale effe e,
quod a media B fit, quadraro.

Conftructio,

Ponatur ipfi B zqvalis D.

Demonitratio.

Qvoniam ut A ad B ita B ad C, zqvalis autem
eft Bipfi D3 ericut AadBita DadC. Siautem
quatuor reéte linex proportionales fuerint, rectan-
gulum fub extremis comprehenfum eft zqvale ei,
gvod fub mediis comprehenditur (per 16. 6.):
ergo reCtangulum comprehenfum fub rectis, A, G

zqvale
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zqvale eft ei, qvod comprehenditur fub redis
‘B, Sed retangulum comprehenfum fub redis
B, D eft zqvale qvadrato, gvod fir exnpfaB etenim
B eft ®qvalis D : re@angulum i igitur comprehen-
fom fub rectis A, G, eft zqvale ei, qvod ex B fit
qvadrato,

Qvod primo evar demonfir.

1) Sed reangulum comprebenfiom [ub re@is 4,C
aquale fit gqyadrato, quod fit ex B dico Aad B
2ta cffe ut B ad C,

lisdem enim conftrud@is, qvoniam refangulum
comprehenfum fub re&lis A, C zqvale et qvadra-
to, qvod fic ex B; ar qvadratum, qvod fit ex B
eft relangulum, qvod {ub ipfis B,D comprehen-
ditur, eft enim B eqvalis D: erit re&angulum
comprehenfum fub re@is A, C &quale ei, qvod
fub re@is B, D comprehcndxtur
Si autem redangulum fub extremis compre-
henfum zqvale fuerit ei, qvod fub mediis com-
prehenditur, qvacuor reftz line® proportionales
erunt (per 16. 6,): eft igitur ut A ad Bita D
ad C, Sed B =qvalis eft D¢ utigitur A ad B
ita B ad C.
Quod fecmm’a erat demonfirandum,

PROP, XVIII, THEOR.

A data re@a linea dato re@ilineo fimile fimili-
tergve pofitum reclilineum defcribere,

Sit data vea linea AB datum autem veltili-
newin
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newm CE: Oportet a ré@a linea AB vedilineo CE
[fimile fimilitergue pofirum vedilineuns difiribere,

Conftruétio & Demonfiratio.

Jungatar DF 3 & ad reftam lineam AB & ad
punta in ipfa A, B angulo qvidem C =qalis
angulus conftituatur GAB, angulo autem CDF
angulus fiat qvalis ABG (per 23, 1.): religvus
igitur CED angulus reliqvo AGB eft =qvalis (per
32.1): ergo zqviangulum eft FCD triangulum
wriangalo GAB ; ac proptereautFDad GB itaFC
ad GA & CD ad AB,

Rurfos confticuatur ad re@am lineam BG, &
ad punda in ipfa B, G angulo DFE =qvalis un-
gulus BGH, angulo autem FDE =qvalis GBH:
ergo reliqvus, qvi ad E reliqvo, qvi ad H eft
zqalis: equiangulum igitur eft triangulum FDE
triangulo GBH 3 qvare ut FD ad GB ita FE ad
GH&EDad HB. (per4.6). Oftenfumautem eft
utFD ad GBitaeffe FC ad GA &CD ad AB: Eft
igitur ut FCad GA ita CD ad AB&FE 2dGH , &'ad~
huc ED ad HB (per11. §.), itagve qvoniamangulus
CFD zqvalis eft angulo AGB ( per conftrudt, ),
angulus autem DFE angulo BGH : erit totus
CFE angulus toti AGH =qvalis, - Eadem ratione
& CDE eft zqvalis ipfi ABH , & pratereaangulus
ad C angnlo ad A =qvalis, angulus vero ad E
&qualis angulo ad H: zqviangulum igicur eft
AH ipfi CE, & latera circum zqvales: angulos
habet proportionalia ; ergo retilineum AH re-
dilineo CE fimile erit, .

A data
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A data igitur linea AB dato redilineo CE
{imile & fimiliter pofitum re@ilineum AH de-
fcriptum eft,

QOvod evat faciendum & demonflr,

PROP, XIX, THEOR,

Similia triangula inter fe funt in duplicata
ratione laterum homologorum,

Sint fimilia triangula ABC, DEF ba.’;e:f.fm
angulum ad B aquales angulo ad E, & fit ut AB
ad BC ita DE ad EF, ita ut latus BC homologumnt
fi¢ latevi EF (per 12. def 5.): dico ABC triangu-
lum ad triangielum DEF duplicatam rvattonem
habere ejus, quam habet BC ad EF,

Conftructio,
1. Sumatur ipfis BC, EF tertia proportionalis
BG, ut fit ficut BC ad EF ita EF ad BG

(per 12, 6.)3
2. Jungarur GA;

Demonftratio.

Qvoniam ut AB ad BC ita eft DE ad FE} erit
permutando ut AB ad DEita BCad EF ( per
16.5.). Sed ut BCad EF ita EF ad BG, &
igitur ut AB ad DE ita EF ad 8G (per 11, 5.)3
quare triangulorum ABG, DEF latera, que
circum =qvales angulos reciproce {unt propor-
tionalia,

Qvorum autem triangulorum, unum angulum
unt
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uni zqualem habentium , latera, qve circum
zqvales angulos, reciproce funt proportionalia,
ea inter fe funt zqvalia (per 15, 6.)% =qvale igi-
tur et AB G triangulum triangulo D EF. Etqvo-
niam eft ut BC ad EF itaEF ad BG 5 fiautem tres
reQx linez proportionales fint, prima ad tertiam
duplicatam rationem habet ejus, qvam habet ad
fecundam ; habebit BC ad BG duplicaram ra-
tionem ejus qvam habet BC ad EF (per 10.
def 5.).

Ut autem BC ad BG ita ABC triangulum ad
triangulum ABG (per1. 6.): Ergo & ABC tri-
angulum ad wisngulum ABG duplicatam ratio-
nem habet ejus, qvam habet BC ad EF. Eft
autem ABG triangulum triangulo DEF quale:
& igitur triangulum ABC ad triangulum DEF
duplicatam rationem habebit ejus , qvam habet
BC ad EF.

Ovoderat demonfir,

Corollarium,

Ex hoc manifeftum eft, fi tres linex propro-
tionales fuerint, ut' prima ad tertiam ita effe
triangulum , qvod fit a prima, ad triangulum 2
fecunda fimile & fimiliter defcriptum: gvoniam
oftenfumeft ut CBad BG ita ad ABC triangulum
ad triangulum ABG, hoc eft ad criangulum DEF.

PROP, XX, THEOR,
Similia polygona in fimilia triangula dividun-
tur & numero zqvalia & homologatotis: & paoly-
gonum
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gonum ad polygonum duplicatam habst rationem
€jus , qvam lates homologum habet ad latus
homologum,

St fimilia polygena ABCDE, FGHKL & fit
lazus AB lhomologum ipfi FG ¢ Dico polygona
ABCDE, FGHKL in fimilia tviangsla dividi &'
numero aqualio & bomoliga roris & & pulygonunt
ABCDE ad polycenum FGHKL duplicatam vatigs
nens habere ejus , quam habet AB ad FG,

Conftru@io.
Jungantur BE, EC, GL, LH,
Demonfiratio,

1, Qvoniam fimile et ABCDE polygonum. po:
lygono FGHKL ( per hypoth, ) erit angulus
BAE angulo GFL zqvalis: atqve eft , ut BA
ad AE ita GF ad FL (perdef. 6,), Trianguala
igitur BA E; GEL font fimilia (per 6 6.},
ideogve angulus ABE zqvalisangualo FGL, &
angulus AEB zqvalis angulo FLG,

Eft autem & totus AED angulus @qualis toti
FLK, propter fimilicudinem polygonorum : ergo
1ehqvus BED avgulus reliqvo GLK eft zqvalis,
& eadem ratione EBC reliqgvo LGH eft 2qualis,

Et gvoniam ob fimilitudinem triangulorum
ABE, FGL eft ut BE ad BA ira GL ad GF 3 fed
& propeer fimilitudinem polygonoram ut B A
ad BC ita FG ad GH : erit ex 2qvo utBE ad BC
ita GL ad GH ( per 22, 5. ); nempe circum
zqvales angulos EBC , LGH latera funt propors

tionalia s
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tionalia: =qviangulum igitar eft EBC triangulum
triangulo LGH ( per 6.6, ), gvare & fimile { per
1. def 6.).

Eadem ratione & EDC rtriangulum fimile eft
triangulo HLK; Similiaigitur polygona ABCDE,
IGE![&L in fimilia triangula dividuntur & numero
=qvalia,

Quod primo erac demonftr,

Qvoniam in precedentibus oftenfum eft eri-

angulum A BE fimile triangtlo FGL, trian.

gulumautem BEC fimile triangulo GLH erunt
igitur inter f{e in duplicata ratione laterum
homologorum { per 19, 5.), hoc elt, ratio
trianguli ABE ad eriangalum FGL et duplicata
rationis BE ad GL, & ratio trianguli BEC ad
criangulum GLH edam dd[}liLdEa eft rationis

BE ad GL: Ergo ut triangulum ABE ad

triangulum FGL ira triangulom BEC ad tri-

angulum GLH (per 11, 5.). Eodem mo-
do oftendetur ut triangulum BE C ad trian-
gulum GLH i elle triangulum EDC ad
eriangulum LK H, Quare ut unum antece-
deus videlicer triang, ABE ad unum con-
feqvens fcil, ad triangulum FGL i omnia
antecedentia ABE, BEC, CED fimul fumpra ad
omnia confeqventia FGL, GLH, HLK fimul
fumpta (per r2.5.), Tetisigitur homologa
funt omnia ifta criangula, hoceftut polygonum
unum ad alterum,

Quvod fecundo erar demonftrandum,

E 3. Ratio
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3, Ratio trianguli ABE ad triangulum FGL efb
duplicata rationis BA ad FG (per 15.5.). Sed
ratio polygoni ad polygonum eft eadem cum
ratione trianguli ABE ad triangulum FGL (ut
jam oftendebatur), Ergo etiam ratio polygoni
ad polygonum eft duplicata rationis ABad FG

(perira; 5.0
Ovud tertio erat demonfivandum,

Corollarium 1,

Eodem modo & in fimilibus qvadrilateris
oftendetur, ea eflfe in duplicata ratione laterum
homologorum, oftenfum autem & in triangulis
(ad coroll, 19.6.): qvare univerfe fimiles recti-
linez figurz inter fe!funt in duplicata ratione
homologorum laterum,

Corollarium 2,

Ec {i ipfis AB, FG tertiam proportionalem fu-
mamus, qve fit M ; habebit ABad M duplicatam
rationem ejus, gvam habet AB ad FG { per 10,
def, 5.). Haber autem & polygonum ad poly-
gonum, & qvadrilaceram ad qvadrilaterum dupli-
catam rationem ejus qvam latus homologum ha-
bet ad homologum Jatus , hoc eft qvam AB ad
FG: atque oftenfum eft hoc in triangulis,. Uni-
verle igitur manifeftum eft, fi tres reftz linem
proportionales fuerint, uz prima ad tertiam, ita
effe figuram rectilineam, qua fic a prima, ad fimi-
lem & fimiliter defcriptam afecunda,

PROP.

T
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PROP, XXL. THEOR,

Quz eidem rectilineo funt fimilia & incer fo
funt imilia,

Sit utrumque velfilineum A, B Simile velilineo
C; dico & vedilinewm A rectilines B fimile offe,

Demonfiratio,

Qvoniam A re@ilineum {imile eft re&ilineo C
(per hypoth. ), & ipfi C zqvianguium erir & cir-
cum xqvales angulos latera habebit proportiona-
lia (per 1.def 6.).

Rutfus, qvoniam re@ilineum B fimile eft re@i-
lineo €, etiam ipfi C @qviangulum eric & circum
aqvales angulos latera habebit proportionalia;

Utrumqve igifur reilineorum A, B ipfi Czqyi-
angulum eft, & circum zqvales angulos latera ha.
bet proportionalia:

~ Quare & relilineum A ipfi B equiangulum eft
(per 1, ax,), ideoqve latera circum. @quales an-
gulos proportionalia habet ( per 11, 5, )5 8¢ pro=
pterea A ipfiBeft fimile (per 1.def. 6,).

QOvod erat demonfbr,

PROP, XXII, THEOR,

Si qvatuor refle linem proportionales fuerines

& redlilinea qvz ab ipfis fiunt, fimilia & {imi-
liter defcripta, proportionalia erune ; & fi redti-
linea, qua abipfis fiunt fimilia & fimiliter deferipta,
E 2 fuerint
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fuerint proportionalia$ & ipfe refe linez pro-

portionales erunt,

1, Sint quatuor ve(a linez proportionales AB, CD,
EF, GH fitqve ut AB ad CD ita EI' ad GH;
fint porvo ab ipfis quidem AB, CD defsvipta
[imilia & fimilizer pofita yvedilinea KAB, LCD,
ab ipfis vero EF , GH defiripta fint reclilinea
fimilia & fimiliter pofita MF, NH : dico ur
KAB redilineum ad velilineum LCD ita effe
vedilineum MF ad ipfum NH vectilineum,

Conftructio,
Sumantus ipfis qvidem AB, CD tertia propor-
tionalis O 5 ipfis vero EF, GH tertia proportio-
nalis P (per 11,6.),

Demonftratio.

Qvoniam eft ut AB ad CD ita EF ad GH, ut
autem CD ad O ita GH ad P: erir ex =zqvo ut
ABad Oita EF ad P ( per 22, §.)3 Sed ut AB
ad O ita eftredtilineum KAB ad LCD redtilineum,
ut autem EF ad P ita recilineum MF ad redili-
neum NH (per 2. coroll, 20, 6,); Cum vero
ratio AB ad O zqvalis five eadem elt ac ratio
Elad P, ut igitur KAB ad LCD ita MF ad NH
(per 11,5:).

Qvod primo evat demonfir,
a. Sit ut KAB redilineum adrvelilineum LCD ita
reGilineum in MF ad velilineyms NH & dicoug

AB od CD #a efle EF ad GH,

Gonftrudtio,

S e —————
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Conflructio,

Fiat enim ut AB ad CD ita EF adQR (per
12. 6.); & defcribatur ab ipfa QR alteratri rei-
lineorum MF , NH fimile & finiliter pofitum
redilineumn SR (per 18,6, ).

Demonftratio.

Qvoniam igitur eft ut ABad CD ita EF ad
QR, & defcripta funt ab ipfis qvidem AB, CD
fimilia & fimiliter pofita KAB, LCD reilinea,
ab ipfis vero EF, QR fimilia & fimiliter pofita
reCilivea MF, SR eft ut KA B re@ilineum ad
rectilineum LCD ita re&ilineum MF ad SR redi-
lineum (ut in {uperiori parte oftenfumeft.)

Ponitur autem & ut reftilineum KAB ad refi-
lineum LCD ita MF redilineum ad reétilineum
NH: rectilineum igitur MF adutrumqve ipforum
NH, SR eandem habet rationem (per L, §.): ergo
reftilineum NH eft ipfi SR @qvale ( per 9. 5.)3%
eft autem & ipfi fimile fimiliterqve pofitum (per
conftr,): Ergo GH eft zqvalis QR. Et qvoniam
ut AB ad CD ita eft EF ad QR =qvalis autem
QR ipfi GH; erit ut AB ad CD ita EFad GH
(per 7. 5.)., Qwod fecundo evar demonfi,

LEMMA.

At vero fi re@ilinea =qvalia & fimilia fint,
homologa ipforum latera inter fe mqvalia efle
hoc modo demonftrabimus,

Sint equalia & fimilia refilinea NH, SR ; &
fit ut HG ad €N ita PQ ad QS: dico RO ipfi

HG effe equalen. :
E 3 51
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St enim inzqvales fint woa ipfarum majorerie,
Sit RQ major qvam HG & qvoniam eft ut KQ
ad QS ita HG ad GN ¢ & permurando erizut RQ
ad GH ita QS ad GN (per 16. 5.).

Major autem eft QR gqvam HG; ergo & QS
qvam GN major erit; qvare & reéhlineum K S
rectilineo HN eft majus; fed & xqvale, qvod fieri
non poteft: non eft igicur QRinzqvabsipliGH3
€rgo zqvalis, . A :

Quod erat demonfiy.

PROP. XXIII. THEOR.

Zqviangula parallogramma inter fe rationem
habent ex laterum rationibus compofitam,

Sint aquiangula parallelogramma 4C, CT aqva-
lem babentia BCD angulum angulo ECG » dico
parvallelogrammum AC ad' garallelogrammum CF
rationem habere compofitam éxrationibus laterum;
‘hoc eft ex vatione, quam haket BC'ad CG, & ex
ratione, quam babet DC ad GE.

Confiractio,

1, Ponatur enim BC'in direGum ipfi CG, er-
go & DC ipfi CE in diretum erit ( per
T4.1.)5%

2. Compleatur DG parallelogrammum produ-

¢tis redtis AD, FG usqve dum concurrant in
puncto H; :

3. Exponatur
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3. Exponatur reta linea qvadam K, &fiat ut BC
ad CGita K ad L, ut autem DC ad CE itaL
ad M (periz2.6.).

Demonfiratio.

Rationes ipfius Kad L, & L ad M ezdem funt,
qve rationes laterum videlicet BC ad CG & DC
ad CE (per conftr,). :

Sed ratio K ad M compofita eft ex ratione K
ad L & rationeLad M : qvare & Kad M rationem
habet ex rationibus laterum compofitam ( per
5. def. 6.).

Et qvoniam eft ut BC ad CG ita AC paralle-
logrammum ad parallelogrammum CH (per1.6) 3
fed ut BC ad CGiraKad L (pereonflr,) eritigitur
ut K ad L ita parallelogrammum AC ad CH paral-
lelogrammum (per 1 1. §.).

Rurfus qvoniam eft ut DC ad CE ita paralle-
logrammum CH ad parallelogrammum CE ( per
1. 6.)5 ut autem DC ad CE ita L ad M (per
conftr.): utigitur L ad M ita erit parallelogram«
mum CH ad CF parallelogrammum (per 11.5.).

Iraqve cum oftenfum fit, ut K qvidem ad L
ita efle AC parallelogrammum ad parallelogram-
mum CH, ut autem'L ad M ita. parallelogram-
mum CH ad CF parallelogrammum erit ex2qvo
ut K ad M ita AC ‘parallelogrammum ad ipfum
CF (per 22..):"Habet autem K ad M rationem
ex rationibus laterum compofitam : ergo & AC
patallelogrammum ~ ad _ parallelogrammum. CF

E rationem
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rationem habet ex rationibus laterum compo-
fitam,

Quvod evat demonfly.

PROP. XXIV. THEOR,

Ominis parallelogrammi qve circa diametrum
funt- parallelogramma funt fimilia toti’ & in-
ter fe,

Siz parallelogranmmum ABCD), cujus diameter
AC; circa diminetrum vero AC parallelograming
St EGyHK : dico parallelogrammal EGy, HK &'
tori ABCL & inter [e frmilia effe.

Demonftratio,

Qvoniam refa EK parallela eft reGe BG, erit
angulus AEF @qvalis angulo ABC, angulus autem
AFE =qvalis anpulo ACB ( per29. 1.); duo
igicur triangald AEF, ABC funt zqviangula ;
Eodem modo & duo triangula AGF, ADGC
aqviangula fant: quare parallelogrammum E G
zqviangulum et parailelogrammo A B CD:
utrumgve enim eorum in dua triangula eqva-
lia & zqviangula per diamerrum AC divifum eft
{BELRASTH)S '

Porro qvoniam zqviangula funt triangula ABC,
AEF, erunt latera iplorume circa zqvales angulos
proportionalia, mempe uc ABjad BC ita AE ad
EF 3 & qvoniam etiam =qviangula funt triangula
ADC, AGF (ur fupra oftenfum eft), erunt
iplorum-latera fimiliter proportionalia-videlicet,

! ut
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ut CD ad DA ita FG ad GA (pst 4. 6.): qvare
parallelogramma EG, ABCD, gve & fingulos
angulos {ingulis angulis eqvales -habent & latera
circa qvales angulos proportionalia, funt fimilia
(per 1. def, 6.).

Eadem ratione & parallelogrammum HEK
fimile eft parallelogrammo ABGCD : utrumgve
igitur ipforum EG, HK parallelogrammorum oti
parallelogrammo ABCD eft fimile,  Qve autem
eidem redilineo funt fimilia & inter fe funt fimilia
(per 21. 5.): parallelogrammum igitur EG fi-
mile eft parallelogrammo HK,

Jvare omnis parallelogrammi qve circa dia-
metrum funt parallelogramma & tori & inver fe
funt fimilia,

Quod erat demonfir,

PROP, XXV. PROBL,

Dato redilineo fimile, & slteri dato mqvale
idem conflituere,

Sint data duo veilinea videlicer ABC & D
oportet conflituere veilineun | idemque ipfi ABE
quidem fimile, 1pfi vero D aquale,

Conftructio,

1, Ad redtam lineam B C applicetur parallelo-
grammum BE triangulo ABC zqvale ; ad redtam
vero CE apphicetur parallelogrammum CM
zquale ipfi D in angulo FCE, qvi angulo CBL
eft zqualis (per44.&245,1.)}

5 2, Sumatur
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=, Sumatur inter ipfas BC, CF media proportio:
nalis GH (per13.6.)3

3+ Ab ipla GH defcribatur re@ilineum K GH
fimile & fimiliter pofitum reltilineo A B C

(per 18. 6.).
Demonftratio,

Qvoniam EB, CM funt parallelogramma &
angulus FCE eqvalis eft angulo CBL (per con-
ftrud, ), in diredtum igitur eft BC ipfi CEF (per
41. 1.)3 & qvoniam eft ut BC ad GH ita GH
ad CF (per conflrud. ); cum autem tres linex
reftz fint proportionales , ut prima ad tertiam
ita eft figura redilinea, qve fit a prima ad {imilem
& fimiliter defcriptam a fecunda ( per 2. co-
roll, 20, 6.) : erit itagve ut BC ad CF ita
ABC wiangulum ad triangulum KGH. ~ Sed ut
BC ad CF ita parallelogrammum BE ad EF pa-
rallelogrammum  (per1, 6.): & igitur ut tri-
angulum A BGC ad triangulum KGH ita BE pa-
rallelogrammum ad parallelogrammum EF : qvare
alterne five permutando ut ABC triangulum ad
parallelogrammum BE, ita triangulum KGH ad
EF parallelogrammum (per 16, §.). Eft autem
triangulum A B C ®qvale parallelogrammo BE
(per conftru&,) : eqvale igitur eft & KGH trian-
gulum parallelogrammo EF, ~ Sed EF parallelo-
grammum zqvale eft reftilineoD | ergo &trian-
gulum KGH ipfi D eft zqvale, Eftautem & KGH
fimile triangulo ABC (per conftr.),

Dateo

E
i
E
i
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Daro igitur reéiilineo ABG fimile, & alteri dato
D zqvale idem conftitutum eft KGH.

Qvod erat faciendum,

PROP, XX VI, THEOR,

Si a. parallelogrammo parallelogrammum aufe-
raruir, imile toti & fimiliter poficum, communem
cum ipfo angulum habens? circa eandem diame-
trum eft com toto.

A paraliclogrammo enim ABCD parallelogram-
mum AEFG auferatur fimile ipfi ABCD & fimilia
Ler pofituin, communemyve ctim ipfo angutum. ha-
bens DAB ; dico_parallelogrammum ABCD ¢iy
ca eandem effe diametrum cuin paralielyzrammo
ARLG,

Demonfiratio,

Si thefin. propofitionis negaveris , . fic itaqve
ipforum diameter AHG, ducaturqve per H alte-
rutrd ipfarum AD, BC parallela HK,

Qvoniam igitur circa eandem diametrum eft
ABCD parallelogrammum. cum parallelogrammo
KG (per antithefin ), erit parallelogrammum
ABCD parallelogrammo KG fimile (per 24. 6.):
o ut DA ad ABita GA ad AK (per1. def, 6.

Eft autem & (propter fimilicudinem parallelo-
grammorum ABCD, EG,) ut DA ad AB its GA
ad AE: ideoqve ut GA ad AE ita GA ad AK
(per 11, 5.): ac proinde GA ad urramqve ipfa-

rum




w6  EUCLIDIS ELEMENTORUM

rum AK, AE eandem rationem habet § erit igi-
tur AE ipfi AK =qvalis per 9.5.), hoc eft, totum
foz parti erit zqvale, qvod fieri neqvit : nonigi-
tur circa eandem diametrum eft ABCD paralle-
logrammum cum parallelogrammo KG : igitar

circa eandem diametrum erit parallelogrammum

ABGD cum parallelogrammo AEFG,
Quod erat demonflvs

PROP, XXVII, THEOR.

Omnium parallelogrammorum fecundum ean-
dem reQam lineam applicatorum, & deficientium
figuris parallelogrammis , fimilibus & fimiliter
pofitis ei, qve a dimidia deferibitur, maximum
eft, quod ad dimidiam eft applicatum , fimile
exiftens defectui,

Siz vela linea AB [ecerurque bifarviam in
C; & ad AB redam linsam applicesur paval-
lelogrammum AD deficiens figura parallelo-
gramma CE, imili & (Fig. 1. [imilier pofite
¢, qua a dimidio ipfins AB deferiptaef?, boc off
@ BC: Dico ommnn parallelogyammorum ad
yedtam lineam (Fig. 2. ADB applicatorum &
deficienzium figuvis pavallelogyammis, fimilibus
&7 finilizer pofiris pfi CE , maximum cffe
AD.  Applicetur enim ad veGam lineam A5
pavallelogrammun AL, deficiens figuva pa-
vallelogvamma KH fimili & fimilizer pofizaipfe
CE; Dico AD pavallelsgrammum pavallelo-

avamnio AL majis effes
Demon-~
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Demonftratio,

1, Quoniam parallelogrammum CE fimile eft
parallclogrammo KK, circa eandem diame-
trum func (per 26, 6.), Ducatur eorum dia-
meter DB & defcribatur Figura prima,

Qvoniam igitur CF eft aqvale ipfi FE (per

43.1,), commune apponatur KH : totum igitur

CH toti KE eft @qvale, ~ Sed CH eft zquale

CG, qvoniam refta linea AC ipfi CB eft zqvalis

(per 36.1.): ergo & GC ipfi EK wqvale erit.

Commune appounatur CF: totum igitur AF eft

@qvale gnomoni LMN; qvare & CE, hoc eft

parallelogrammum AD, parallelogrammo AF eft

majus (per 36, 1.).

Quod primo erar demonffrandum,

2, Sit rurfus AB fe@a bifariam in pun@o C, &
applicatum fit AL deficiens figura CM 3 &
rurfus ad reftam lineam AB applicetor paral-
lelogrammum AE deficiens figura DF, fimili
& fimiliter pofita e, qve a dimidia AB defcri-
bitur, videlicer CM: Dico parailelogrammum
AL, qvod ad dimidium eft applicatum majus
efle parallelogtammo AE,

Qvoniam enim fimile eft DF ipfi €M, circa
eandem funt diametrum (per 26.6.) : fitipforum
diameter EB & defcribatur Figura 2, |

Et qvoniam LF zqvale eft LH ( per 36. 1.),
etenim FG ipfi GH eft zqvalis 5 erit L Iipfo
EK majus,  Eft autem LF xquale DL ( per
@3.1.): majus igitur eft DLipfo EE, Com-

mune
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mune apponatur KD, = Ergo.totum AL toto AE
eft majus, :
- Quod fecundo erar demonflr,

PROP. XXVIIl. THEOR,

A d datam retam lineam dato reétilineo @qvale
parallelogrammum applicare , deficiens figura
parallelogramma , qve fimilis fit alteri datz:
oportet autem datum re&ilineum, cuizqvale ap-
plicandum eft, ‘non majus efle eo, qvodad di-
midiam applicatur fimilibus exiftentibus defeé-
bus & ejus qvod ad dimidiam & ejuscuioportet
fimile deficere. ;

Sit data veia linea AB: datum autemn reSili-
netem, cui oportet xquale ad datam velGam lineam
AB applicare fit C, non majus. exiffens co, quod
ad diupidiam applicatum eff fimilibus exiffcitis
bus defedtibus s cui autem fimile oportet deficere
{it D; oporret ad datam yectam lneam A B daro
veflilinen. € wquale parallelogrammun applicas
re, deficiens figura parallelogramma, que finilis

[ ipfr D

Conflructio,
1. Secetur AB bifariam in E (per 10.),
2. Abipla EB defcribatur fimile & fimiliter pofi-
- tum ipfi D, qvod fit EBFG (per 18, 6.) &
compleatur AG Parallelogrammum,
Demonfiratio,
Qvoniam AG vel zqvale eft ipfi C, vel eo ;

majus ob determinationem § & ﬁqwdem AG fic:
zqvale
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.zqvale G, fattum jam erit, qvod proponebatur;
etenim ad reCtam lineam A B dato reilineo
C =zquale paralielogrammum AG applicatum eft
deficiens figura parallelogramma EF, ipfi D fimili,

Sin autem non eft =qvale, erit HE majus qvam
C, atgve eft HE zquale EF : ergo & EF qvam
C eft majus, ~ Qvo autem EF fuperat C, ei ex-
ceflui zqvale ipfi vero D fimile & fimiliter pofi-
tum idem confticuatur KLMN (per 25.6.). Sed
D cft {imile EF, qvare & KM ipfi EF fimile erit,
Sit igicur recla linea qvidem LK homologa ipfi
GE, LM vero 1pfi GF,~

Et qvoniam aqvale eft EF ipfis C T KM erit
EF ipfo KM majus: major igitur eft (_n_,lpf’i KL,
& GF ipfa LM (per 1. Cmol 20. 6.). Pomrur
GX zqvalis LK, & GO =qvalis LM ( per 3. 1,),
‘& compleatur X GOP parallelogrammum ( per
3 1. 1.): eqvale igitur & {imile eft X O ipfi KM
(per 24. 6.).  Sed KM fimile eft EF: ergo &
XO ipfi EF eft fimile (per21. 6 D ecirea eandem
igitur diametrum eft X O cum ipfo EF ( per 26,
6,) Sit ipforum diameter GPB & figura defcri-
batur. i

Itaqve qvoniam EF eft zqvale ipfis CXK M,
gvorum XO eft aqvale KM, erit religvus gnomon
xqualis religvo G, Et qvoniam O R eft zqvale
XS (per 43. r) commune apponatur RS : totum
igitur OB toti XB eft zqvale, . Sed XB eftzqva-
le TE (per 36.1.), gvoniam & latus AE xqvale
lateri B : qvare & TE ipfi OB zqvaleeft. Com-
mune apponatur XS ; ergototum TS xqvale tori

gnomonti
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- gnomoni XS 1 SF. Atgnomon XS t SFipfi C offen=
fus eft mqvalis: & igitur TS ipfi C zqvale erit.
Ad datam igitur rectam lineam AB dato re@i-
lineo C zqvale parallelogrammum TS$ applicatam
eft, deficiens figura parallelogramma RS ipfi D
fimili, qvoniam & RS fimileeft ipiOX,
Ovod erar fuciendum,

PROP, XXIX, PROBL,

Ad datamredlam lineam dato recilineo zqvale
parallelogrammum applicare excedens figura pa-
rallelogramma, qve fimilis fit alteri dare,

Sit data vedla linea AB, datum very redfili
seun, cui oportet equale ad ipfam AB applicave,
fir C ; cui autem oporter fimile excedere, fir D
itague oporiet ad AB relfam lineam dato vedifineo
C a’gva!e parallelygrammum. applicare | excedens
figura parallelogramma fimili ipfi D,

Conftraciio.
1. Secetur AB bifariam inE (perio.1.);
2, A refa EB ipli D fimile {imiliterqve pofitum

parallelogrammum defcribatur EL (per1 8. 6 )5
3. Utrisqve quidem EL T C eqvale, ipfi vero D

fimile & fimiliter pofitum idem conflituatur

GH (per25.6.).

Demonftratio.

Qvoniam parallelogrammum EL fimile eft ipfi
D, & parallelogrammum GH eidem etiam D eft
fimile (per conftrud, ), erunt EL, GH inter fe gvo-

qve

S
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qve fimilia (per 21, 6.)y ideogve latus K eft ho-
mologum lateri FL, KG wveroipfiEE,

Porro parallelogrammum. GH majus eft ipfo
EL, idecqve reéta linea KH major gvam FL & KG
major gvam FE, ;

Producantur FL, FE, & ipfi qvidem KH &qVa-
Iis fiat FLM, ipfi vero KG eqvalis FEN ( per 3.

1.), & compleatur paralielogrammum ; ergo MN
aqvale & fimile eft ipfi GH. Sed GH eft fimile
ipli EL: & MN igitar ipfi EL fimile erit ( per
e 6); ac propterea circa eandem diametrum eft
EL cum ipfo NM (per 26.6,), Ducatur iplo-
rum diameter & figura defcribarur,
[ragve qvoniam GH ipfis EL | € eft zqvale, fed
& GHzqvale MIN ; erit & MN zqvale ipfis EL T C.
Commupe auferatur EL: religvus igitur gnomon
eft ipfi C zqvalis. Et qvoniam EA eft qualis £B,
zqvale erit & AN parallelogrammum parallelo-
grammo NB, hoceft ipfi LO (per 34, & A2 ),
Communeapponatur EX : totum igitur AX zqva-
le eft gnomoni.” Sed gnomon eft zqvalisC: er-
go & AX ipfi C zqvaleeft,

Ad danm igitur redem AB dato re@ilineo ¢
zqvale panallelogrammum applicatum eft AX ex-
cedens fizura parallelogramma PO ipfi D fimili ,
qvoniam & EL fimileeft OP. Ouoderar faciendum.

D NV :‘
PROP, XXX, PROBL,
Datam re@am lineam rerminatam fecundum
extremam ac mediam rationem fecare,
Sitdatarve@alinea terminata AB oportet iffam
F AB
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AB fecundum extreman ac mediai rationem f[e-
care (uid, 78, 1.)
Confiru&io,
1. Defcribatur ex AB qvadratum BC (per 46.1)}
2, Ad ACipfi BC zqvale parallelogrammum ap-
plicetur CD, excedens figura ADipfi BC fimili

(per 29,6.).

Demonftratio.

Qvoniamqvadratumeft BC? eritigitur & AD
qvadratum, Et gvoniam BC eft zqvaleCD commu-
ne auferatur CE; reliqvumigitur BF reliqvoAD eft
zqvale, Eft aurem &ipfi 2qviangulum:ergo ipfo-
rum BF, AD latera, qvacircumaqvalesangulos
fant reciproce proportionalia (per 14, 6.): ut igi-
tur FEadEDitaeft AEad EB. Eftautem FEzqva-
lis AC) hoceftipfi AB: &ED ipfi AE: qvare ut
. AB ad AE ita AE ad EB.  Sed AB major eft qvam
AE: ergo AE qvam EB eft major.

Reéta igitur AB fecundum extremam ac me-
diam rationem feQaeftin E, & majus ipfius feg-
mentum eft AE, Ovod erar facienduin,

Aliter,
Conftructio,

Secetur AB in C ita, urreCtangulum qvod com-
prehenditur fub AB,BC zqvale fit qvadrato ex AC
(peri1,2.). vid Fig, 2,

Demonflratio, .

Qvoniam igitur reGangulum, qvod comprehen-
ditur {ub 4B, BC,=qvale eft qvadrato ex AC (per
conflr. ) eric ut ABad ACitaACad CB (per 17,

6’ ) +*
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6.), Ergo AB fecundum extremam & mediam ra-
tionem fecta eft (per 3.def6.), Ovoderat faciend.

PROP, XXXI, THEOR,

Inrectangulis triangulis figura, qvaficalatere
rectum angulum fubtendente zqualis eft eis, qua
a lateribus re@um angulum comprehendentibus
finne fimilibus & fimiliter deferipeis,

Sit traangulumvefanguinm ABC : Dico figuram,
gmfft:zBC, equalem ej]fc’ eis, que a B4, ACﬁfmt,
Jitlibus & (imiliser (i(’/ﬂ?fpn.f

Demonflratio,
Ducatur perpendicularis AD.

Qw-nmm igitur in unnquln ABCabangulo fe+
&lo, qvi eft ad A, ad BC bafin perpendicularis du-
¢l eft AD 3 erunt trmngul:l ABD, ADC, qve
funtad perpendicularem fimilia toti & inter fe (per
8.6.). Erqvoniam fimile eft ABC criangulum eri-
angulo ABD, ericut OB ad BA ita ABad BD, Atgvi
cum tresredtz linez proportionalesfint; ut prima
ad tertiam ira ericfigura,qve fica prima, ad f":m[em
& fimiliter uelr_u-,x 1m a fecunda (pe1 2.Coroll, 20;
6.). ut igitur CB ad BD ita figura, qva fica CBad
fimilem & f" ilicer d f"cz;jzram aBA.

Eadem ratione &utBC ad CD,itafigura,qve fie
aBCyad eam qvz fita € A.qvare & utBCad ipfasBD,
DC; itafigura, queefita BC ad eas, qve fiunta BAy
AC fimiles & fimiliter deferiptas, /Eqvalis autem
eft BC ipm BD, BC:ergo figura qve fica BC 2qva-
lis eft eis, quae a BA , AC fiunt fimilibus, fimiliters
qve deicup:ts, Quod erat demonflrandum,

F 2 Aliter:
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Aliter:

Qvoniam fimiles figure funt in duplicata ratione
laterum homologorum (per 23.6.) 2 figura qve fit
a BCadeam, qve fit a BA, duplicatam rationem
habebit ejus, qvam habet{BC ad BA ( per 1.cor,
20, 6¢)} habet autem & qvadratum ex BC
ad gvadratum ex BA duplicatam rationem ejus,
qvam habet BC ad BA': ' ergo ut figura qve
fit a BC ad eam qvz fira BA ira qvadratum ex
BCad gvadratumex BA (per11,¢.) Eademratione,
&ut figuragva fit aBC ad eam quee fir aCA ita gva-
dratum ex CB ad gvadratum ex CA § & igitur ut
figuraqva fitaBCad eas qve fiunt a BA, AQC ita
qvadratum ex BCad quadrataex BA,AC, Qvadra-
tum autem ex BC zqvale eft qvadratisex BA, AC:
ergo & figura, qve fita BCeftzqvaliseis, qvz a
BA, AC fiunt, fimilibus & fimiliter defcriptis,

; QOuwod erat demonfir,

PROP,. XXXII, THEOR,

Si duo triangula, qve duo latera duobus lateri-
bus proportionalia habent, componantur fecun-
dum unum angulum ita ut homologa latera ipfo-
rum fint paraliela s reliqva eriangulorum laterain
dire@um {ibi invicem erunt,

Sint duotriangula ABC, DCE, que duo latera
BA, AC duobus lateribus €D, DE proportionalia
habeant , ut quidem BA ad AC ita CD ad DE; pa-
vallels antem [it ABipfi CD & AC ipfi DE: Dico
BCipfi CE in diredfum cffe,

Demon-
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; Demonflratio,

Qvoniam AB parallelaeft DC, & in ipfas incidit
recta linea AC; erunt anguli alterni BAC, ACD
wqvales inter fe, Eadem ratione&angulus CDE
zqvalis eltangulo ACD : qvare & BAC ipfi CDE
eft £qvalis, Et gvoniam ABC, DCE funt duo tri=
augula unum angulumqviad A uni angulo qvi ad
D zqvalem habentis, circum=qvalesautem angu-
los latera proportionalia, fcilicer ut BA ad AC ita
CD ad DE: erittriangulum ABC triangulo DCE
zqviangulum (peré6.6.}? ergo ABC angulus eft
zqvalis angulo DCE, Oftenfusautemeftangulus
ACD mqvahs angulo BAC : rotiusigitur ACE duo-
bus ABG,BAC eft zqvalis Lommusm apponatur
ACB: ergo anguli ACE, ACBangulisBAC, ACB,
ABC =zqvales funt. © Sed BAC, ACB, ABCanguli
duobus re@is {unt eqvales (per 32, 1,): & igitur
anguli ACE, ACB duobus relis zqvales erunt, Ira-
qve ad qvandam reftam lineam AC, & ad pun&um
inipfa C duz reéts linex BC, CE, non ad easdem
partes pofite, angulos, qvi funt deinceps ACE,
ACB duobus re@is zqvales faciunt ; Ergo BCipfi
CE indirettum erit (per 14, 1,).

Quod fecunds erar demonglrmzdz.rm.

PROP, XXXI, THEOL
In cirenlis zqvalibus. anguli eandem habent
rationem, qvam circumferentiz qvibus infittunt,
five ad centra five ad circumferentias infiftant?
adhuc etiam & feCores, qvippe qui ad centra
funt conftituri,
F 3 Sint
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Sint equales civcnl; ABC, DEFE ad centra quis
dem ipforum G H [int anguli BGC, EHF, ad civiym-
ferentias veroanguli BAC, EDF : Dico ut circue
ferentia BC ad EF civeumferentiam itaeffe BGCan-
gulum ad angulumEHES angulumBAC ad angultim
EDF:& adpuc feclovemn GBC ad HEF [ecforen.

Demonftrario,

1, Ponantur circumferentiz qvidem BC @zqvales
gvotcunqve deinceps CK, KL ; circumferentiz
vero EF rurfuszqvales quotcungve FM, MN, &
jungantur GK, GL, HM, HIN.,

Qveniamigitur circumferentiz BC,CK,KL inter
fe funt zqvales, &anguli BGC, CGK, KGL inter fe
zqveles erunt (per27.1,): qvam muiriplex igitur
eft circumferentia BL circumferentiz BC tam mul-
tiplexeft BGL angulus anguli BGC, Etfizqgvaliseft
BL circumferentia circumferentiz EN, & angulus
BGL angulo EHN erit zqvalis (per 247, 3)5 & fi cit-
cumferentia BL major eft circamferentia EN major
erit & BGL angulus angulo EHIN; & {i minor , mi-
nor : qvatuor igitur exiftentibus magnitudinibus,
duabus nimirum circumferentiis BC, EF & duobus
angulisBGC,EHF fumpta {unt circumferentiz qvie
dem BC, & anguli BGC zqve multiplicia, videlicet
circumferentia BL & angulus BGLY circumferentiz
vero EF &EHF anguli 2qve multiplicia,nempe cir-
cumferentiaEN & angulusEHN atqve oftenfum cft
fi circumferentia BL fuperat cireumferentiam EN,

&BGL angulum fupemte,angulu mEHN; & izqua-
liszqvalem s & {i minor minorem effe : igitur ut cir=
cumferentia BC ad circumferentiam EF,ita angulus
8GCadangulum EHF (pers. def, 5,), Sed ut BGG

angulus

T
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angulusadangulum EHF, ita angulus BAC ad EDF
angulum (per 15, 5.) 5 Uterqve enim utriusqve eft
duplus ( per 20, 5.): & igitur uc BC circumfes
rentia ad circumferentiam EF ita & angulus BGC
adangulum EHF, & angulus BAC ad EDF angu-
lum. Quod primo eraz demonfirandun,

2. Dico infuper & ut BC civeumferentia ad civm
cumferentiam EF ita ¢ffe fedorem GBC ad
HEF feiforem.

Jungantur enim BC, CK, & fumptis in circums
ferentiis BC, CK pun&is X9, jungantur & BX,
XG, CO, OK,

Itaqve qvoniam dug BG, GC duabus CG, GK
&qales funt & angulos zqvales comprehendunt;
erit & bafis BC bafi CK zqvalis; zqvaleigitureft &
GBC triangulum triangulo GCK (per 4.1.). Etqvo«
niam circumferentia B C circumferentiz CK eft
qualis , & reliqva circumferentia qve completto.
tum circulum ABC zqvalis eftreliqve, qvz eun-
dem circulum complet (per 3.ax,). Qvare&an=
gulus BXCangulo COK eft zqvalis ( per 27. Cu)
Simileigitureft BXC fegmentum fegmento COK:
& funt fuper mqvales recaslineas BC, CK.  Qve
autem fuper xqvales re&as lineas funt fimilia circu-
Jorum fegmenta & inter fe zqvalia funt (per 24.3)*
ergo fegmentum BXC eft zqvale fegmento COK,
Eft autem & BGC triangulum triangulo CGK zqva-
le: & totus igitur fector GBC toti fectori GCK
xqualiserit(per 3.ax,), Eadem ratione & GKL fe-
&or utrivis ipforum GKC, GCB ecft zqvalis: tres
igitur fectores GBC , GCK, GKL funt zqvales inter

B4 {e,
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fe. Similiter & fe@ores HEF, HEM, IMN isiter fe
funtzqvales: qvam multiplex igicur e BL circums-
ferentie BC, tam multiplex et & GBL {e@or fe-
Goris GBC,  Eadem ratione & qvam mulciplex
eft circumferentia EN circumferenti EF, tam
multiplex eft & HEN fettor fefloris HEF; &
(ex modo oftetfis) ficircumferentia: RL,  cire
cumferentiz EN eft xqualis, & fe@or GBL xqva-
lis eft fettori HEN; & ficircumferentia BL fu-

perat circamferentiam EN fuperat & GBL, fe@or
 feQorem HEN ; & {i minor, minor, Qvatuor igitur
exiftentibus magnitudinibus, duabus qvidem cir-

cumferentiis BC, EF, duobus vero fe@oribus GBC,

HEF; fumra {unt circomferentiz qvidem BC &
fectoris GBCxqve multiplicia , videlicet circumfe.
rentia BL & GBL fe&or, circumferentiz vero El &

fectoris HEF zqve multiplicia,nempe circumferen-.

tia EN & HEN fe&or, Atqvi oftenfum eft fi BL, cie-
cumferentia {uperat circumferentisam EN, & (a-
&orem GBL fuperare fectorem HEN ; & fi ®qvalis
zqualem; & fi minor minorem: eft igitur ur BC
circumferentia ad circumferentiam EF, ita feQor
GBEC ad HEF feGorem.

Qvod fecundo exat demon iy,

Corollariam,

Perfpicuum etiam eft & ut fe@or ad fe@orem ita
efle angulumadangulum (per 11. ,).

)
' JACOBI




JACOBI BERNOVLLI

Pofitiones Mathematice de Rationibus

& Proportionibys Tom, I, operum

inferte,

I,

Ecl qvod hac vice traQandum fuflcepimus , En-

clid; Aeyos, latine Ratio, dicitur 3 vel qvod
in percipiendis rerum rationibus przcipua Ra-
tionis vis appareat , vel qvod in rebus ipfis
Ratio vix qvicqvam aliud cognofcat , qvam
rationes & relationes qvasdam , qvas inter fe

habent,

IL

Hoc ipfum prz. cateris in Mathefi perfpi-
euum eft ; ubi nullins rei qvantitatem abfolu-
tam, feu, qvanta fir in fe , cognofcimus § fed
folummodo, qvam magna, vel gvam parva fit re-
lative ad alias inveftigamus: unde non fine ratione
qvis‘a mobis faum judicabit, qvod Dofrinam
Rationum, quarelationes iftas magnitudinum ex-
plicar, & utramqve in hac {cientia paginam facit,
nonnullis Pofitionibus enucleatam demus,

K¢ 111, Da-
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ITT.

Definimus itaqve Razionerz, qvod fit affetio
rerum qva fecundum invicem comparari poflunt
‘fecundum gvantitatem.

IV,

Comparari dicuntur due res [ecandum quan-
gitaters, dum confideratur , gvoties una major,
minorqve fic alteray fen gvoties una alteramcon-
tineat, vel in eadem contineatur.

V.

Illa vero, qve hoc padto inter {e compa-
rantur , funt cum Ngmeri, tam Res numerates
interqve has primario Maguitudines 5 fecunda-
rio etiam alia, qve ex magnitudinibus cognitis
qvibuscum relationem qvandam habent , efti-
mantur; ut Ponderay, Tempora, Celeritates, Vires,
Soni, Divitie, Sortes Aleatorum &c,

. VI

Unus enim Motus altero tanto celerior tardior-
qvedicitur 5 ut & fonus unus alio fono tanto gra-
vior vel acutior; qvanto linearum eodem tem-
pore decurfarum, vel chordarum foncs hos eden-
tium, una altera longior, breviorque exiftit.

VIIL

Catera, qvee vel cum nullis, vel cum incogni-
tis magnitudinibus relationem habent, accurate
comparari, ac proinde cognofci non poflunt,
qvalia funt, Eruditio y Prudentia , Facundia,
Pulchyi-
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Pulchritudo, Agilitas , Coloyes , Sapores , Cdo-
res &e,

VII],

Qvanqvam enim fciamus , Hominem homine
dottiorem , vel pulchriorem, Rofam rofz fra-
grantiorem , & cibum cibo fvaviorem effe, fi
qvidem fat magna inter utramqve difparitasinter-
cedat § attamen, qvanto unum altero his qvali-
tatibus antecellat, ignoramus, Idem fere dicen-
dum de qvalitatibus taétilibus , Calore, Frigore,
Humiditate, Siccitate ; ut maxime earum gra-
dus ope Thermometri & Hygrometri, qvodam-
modo metiri didicerimus,

iX,

Numeri qvamcunqve rationem exprimentes,
ejus Teranini vocantur ; qvorum is, qui ad alium
refertur, Autecedens *Hyspevos 5 & is, ad qvem
refertur, Confeqvens, Ezousyos dicitur,

X,

Sitermini funt mqvales, Razio equalitaris,
Ncyes “locryros 5 i inzquales , Inegualizatis,
Majoris qvidem , 7rpoAcyos cum major terminus
minoris eft antecedens 3 at Minoris, UTFOACY0S o
cum ejusdem eft confeqvens. Sic 5 ad 5, 6
ad 6, rationem habet aqvalitatis & 3 ad 2 in-

2
aqvalitatis majoris§ §ad 6 minoris,

XI.
Si duarum rationum iisdem terminis conflar-

tium una eft mojoris , altera minoris inzquali-
tatis
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tatis, altera Reciproca dicitur: Sic ratio 3 ad 2,
reciproca eft rationis 2 ad 3 &hzcillius,

XII,

Ratio xqvalitatis eft fingularis & individua,
Inzqualitatis Ratio eft Simplex, vel Multiplex, &
hze, vel przcife, vel non pracifetalis,

X1,

.S§i major terminus minorem femel tantum
continet, & praterea unam ejus parcem aliqvo-
tam ¢ ratio eft Simplex Superparvticularis, Noyos
"Ezssopios s, fin plures partes aliqvetas , ratio
Simplex Superpartiensy, Noryos Ewmipepns,

XV,

Si major terminus minorem aliqvoties exacte
continet; ratio eft Muitiplex , TloANomrAciaies :
fi vero infuper unam ejus partem, eft Multiplex
Superparticularis | TloAAvmAeaEmgoows ¥ i

£ S ) pLo@4ast
plures, Multiplex Superpartiens, LicAAcmAe-
TIETEHAEQHS s
XV,

Omnes rationes, numero qvidem explicabi-
les, ad unam harum {pecierum referri poflunts
ad qvam autem qvzliber referri debeat, palam
facit ejus Exponens, quiteft quotus refultans ex di-
vifione majoris termini per minorem,

XVi,

Numerus integer hujus exponentis, fi eft uni-
tas, indigitat rationem fimplicern ¢ fi qvis multi=
tudinis

|
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tudinis numerus , multiplicens, puta duplam, i
bmanus; triplam, 1 ternarius ; decuplam, @
denarius: & fi qva exponenti fractio adheret, ea
denotat rationem effe vel Supezparricularem, vel
Superpartientem ! SUperpf‘;}‘i‘icuiarem, cum fra.
Gionis numerator eft unicas 5 Superpartientem,
cum eft numerus aliqvis mulitudiois,

XVII

Superparticularis ratio fpecialem fuam nomen.
clationem accipit a denominatore fraftionis, pre.
fixa voeul fefgor 5 ue fefqui - altera, [e/qui - ter-
tia, [efqui - guarta &e. Superpartiens ab utro-
qve fractionis termino , ut Superparticns duas
tertias, tres qvartas &c, que & ira e‘f‘emntu;,
Superbipartiens tertias ,  [fupertripartiens quar-
tas &c.

XVIIL

xemplis res fiet clarior. Ratio 6, ad 3, vo-
eatur dupla , qvia 6: 3 = 2, Ratio 12 ad 4.
tripla, quia 12: 4= 3. Ratio 3 ad 2, fefgvi
alrera quiatig il i Ratip 5 ad g, fel-
qviquarta ; qvia §: 4 = 1%, Ratio 1g ad 7,
dupla 1L.peaqunrupm1f°ns feptimas , qvia r9:

-t o B

T L .

XIX.

Si fraio exponenti adhzrens numeris com-
pofitis confter, qvod fic qvotiescungve ipfi ra-
tionupy term.ai inter fe compofiti fuerine? tunc
prius reducenda eft ad terminos ﬁnplmsf'mos'

2lias
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alias ratio videri poffet fuperpartiens, qve non
nifi eft fuperparticularis : fic ratio 6 ad 4, non
dicenda eft ihperbipartiens qvarras ; ut maxi-
me 6: 4.._‘ 1%; fed fefgvi-altera, gviaz zqvi-
pollent 3,

XX,

Rationes minoris inzqualitatis eodem pacto
exprimuntur, qvo earum reciprocz, pramifla,
difcriminis ergo, fyllaba S#b : ut Ratio 3 ad 6
eft fubdupla ; 4 ad 12 fuberipla: 2 ad 3 fub-
fefquiaitera ¢ 4 ad 5 [ubfe ofquiguarta = 7
ad 19, fubdupla fubfupergvintupartiens fepti-
mas,

XX

Sciendum tamen, barbata ifta Veterum voca-
bula obfolera fere nunc efle, & modernos Ma-
thematicos rationem ¢vamlibet freqventius ipfis
terminis innuere ; Malunt enim ex, gr. dicere,
cireumferentiam Circuli ad diametrum fe habere
in ratione 22.ad %, aut 223. ad 71, qvam In
ratione tripla fefqvifeptima , vel eripla fuperde-
cupartients {eptuagefimas primas.

XXII,

Si duz Rationes inzqgvales compatantlit invi-
cem, illy dicitur /‘iﬂﬂjm , cujus antecedens fz-
pius LOIltlﬂet fuum con eqvcntem ; vel majorem
confeqventis partem ¢ Id circo Ratio majorisin=
mqvahrams major eft qvavis Rationé minoris in-
eqvalitatis 3 duarum vero Rationum majoris in=

xqa-
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zqvalitatis, illa major eft, qve majorem fortitur
exponentem at duarum minoris inzqvalitatisilla
major, qve minorem,

XXIII,

Hinc inzqvalitm magnitudinum major ad ean-
dem, mojorem habet rationem, qvam minor:
fed eadem ad minorem, majorem rationem ha-
bet, qvam ad majorem, Ex gr. 8 ad 3 majorem
habet rationem, qvam %7 ad 3, Contra g3 ad 7
majorem habert rationem, qvam 3,ad 8,

XXIV,

Si rationes mqvales invicemn comparantur, exi-
ftit Proportio , qvee proinde nihil aliud eft, qvam
rationum qvalitas, & denotatur ita ; i, ut A,
B : C. D; gvo fignificatur, A ad B eandem ha-
bere rationem, qvam habet C ad D ; feu qvanti-
tates A, B, C, D proportionales efie.

XXV.

De Proportionalibus hee capiantur Theore-
mata: Si termini rationis cujuscungve, per coni-
munem aligvem numerum, fea multiplicentur,
feu dividantur § habebunt Produdi, vel Qvoti,
eandem cum illis rationem.  Sic & habet ad 4
eandem rationem, qvam bis 6 ad bis 43 ter 6
ad ter 4, dimidium 6 ad dimidium 4. &c,

Qvatuor proportionalium prima duéta in ul-
timam, idem eflicit, atqve [ecunda in tertiams
qve




96 POSITIONES DE RATIONIBUS

qve proprietas Regule  Aurez fundamentum
exiftit.
XXVII,

Si rotum ad totum , ut ablatum ad ablatum ¢
erit etiam religvum ad. reliqvum, ut totum ad
totum ¢ hoc eft, SiA;B:: G, D ericetiam A-C,
B-D:; A, B,

XXVIIL

Si qvotcunqve magnitudines proportionales
fuerint AC B G Dt BB G &e. erit
ut una antecedentium ad unam confeqventium,
ita omnes antecedentes fimul ad omnes confe-
quentes, id eft, eric A, B:: AT CTETG,
B {DjFTH.

XXIX.

Si A, B:: C, D eritinvertendo B. A 11D, C;
pCT[l'luEElﬂdO ALl 1}; compoenendo A 1B,
B::C, | D: Dj dividendo A-BB.::C-1D,D);con-
vertendo A. A-B:: C, C-D; fumendo_ante-
cedentium dupla 2 A. B :: 2 G, D.

XXX,

Si qvotcunqve magnitudines A, B, C. D fue-
yint ab una parte, totidemqve ab altera E, F,
G . H} fitqve ABi:E F, &B. C::F G, &
C.D:: G, H; erit ex zqvo ordinate A,D: : E,
~H, SinveroA.B::G.H, &B,C::F. G, &

C. D: : EF} erit ex mqvalitate perturbata A,
D :: E, H, Atqve hi, preter nonnullos alios,

funt
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funt modi illi argumentandi, quos Geometrz ,in
Propofitionum maxime perplexarum demonftra-
tionibus ingeniofe admodum & magnolegentium
emolumento adhibeut.

XXXI,

Si due rationes fint zqvales & confeqvens pri«
me conveniat cum antecedente fecundz , Pro-
portio continuq dicitur,  Hec, fi per termi-
nos plures continuetur, Progreffiv vocatur, qva
vel adfcendens eft, fi ratio, per qvam progreditur,
eft minoris inzqvalitatis, ut 1. 3. 9. 27 &c, vel
defcendens, fimajorisut 8, 4.2, 1, ;

XXXII ;

Omnis Progreffio continuari poteft per in-
finitos terminos : defcendendo tamen , nulla’
poteft per terminos integros continuari § ad-
{cendendo poteft , firatio per gqvam continuatur,
fic exacte multiplex,

XXXIIL,

Dato primo, fecundo & ultimo Progreflionis
cujuscungve termino , Summa omnium ita in-
venitur : Primus terminus ducatur in diffe-
rentiam primi & ultimi; Produttum dividatur
per diflerentiam primi & fecundi 5 Qvoto
addatur ultimus , & habebitur Progreflionis

{fumma,

G XXXIV,
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XXXIV,

Qvoniam in Progreflione defcendente infini-
torum terminorum, poftremus rerminus perpecuo
o eft3 idcirco duntaxat qvadratum’ primi per
differentiam primi & fecundi dividendum: quz
infuper differentia fi fic unitas 5 ipfum ftatim
qvadratum primi Summam prodit,

XXXV,

Patet hinc, qua rationeinfinite numero magni-
tudines finitam fummam conitituere posfint3
gvod ignaris forte mirum videbitur, gvamgqvam

~fit verisfimum. = Ita , fiqvis faGurus iter 100
snilliarium, primo die conficerst milliaria ro.
fecundo 9, tertio 8 1% &fic, quolibetfeqventium
dierum, itineris precedentisdiei +% partes, ac per
totam &ternitatem iter faceret, nungvam ICO
milliaria abfolveret,

XXXVL

Si qvotcunqve rationes proponantur, pro-
du@um omnium antccedentium ad Produ@um
omnium confeqventium habere dicitur Razzonems
compofitam exrationibus propefitis,

XXXVIL

Hinc datis qvotcunqve magnitudinibus, Ratio
prime ad ultimam compofita cenfetur ex Ratione
prime ad {ecundam, fecundz ad tertiam, tertie
ad qvartam, &fic porro usgve ad ultimam.

XXXVIIL
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XXX VIIL,

Omnia Triangula, Parallelogramma,Pyramides,
Prifmata, Coni, Cylindri, rationem habentex
rationibus bafium & altitudinum compofitam,

XXXIX,

Si due rationes eqvales componantur$ Com-
pofita, alterutrius componentium Duplicata dici-
eur 3 fi tres, Tviplicara; {i quatuor, Quvadripli-
cata, & vicisfim una componentium, compofite

fubduplicara , fubrviplicata , fubgvadruplicata,

E qvibus patet immane difcrimen effe inter
Rationem duplam & duplicatam,Acyey dirAdoioy,
wei dirAaioves; adeoqve perperam a nonnullis,
qvos inter Mesbomius in Dial, de Proportionibus,
confundi, :

; XL,

Infertur hine , Qvadrata habere rationem
duplicatam,Cubos triplicatam laterum {uorum, Et
i quantitates aliqvot continue proportionales
fint, Rationem primx ad tertiam efle duplicatam,
prime ad quartam triplicatam, primz ad qvin-
tam qvadruplicatam rationis ejus , gqvam prima
habet ad fecundam,

_ XLI.

Similes fuperficies duplicatam , fimilia folida
griplicatam habent rationem laterum homolo-
gorum, Intellige hazc etiam de Circulis ac
Sphewris,

G2 XLII-‘

]
ﬁ
|
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- XLII ‘

Czterum animadvertimus, Archimedem Libr,

2, de Sphzr, & Cyl. Prop. 9. ipfas rationes:

compofitas denuo inter fe comparare, dum ratio-

nem triplicatam rationis alicujus ejusdem dupli-

cate fefquialteram vocar , unde Ratio qvafi
decompofira exfurgit.

XLIIL,

Si ratio qacunque addita rationi zqualitatis
componat aligvam ; compofita non differt a
Componente, Hinc eft , qvod Triangula, Pa-
rallelogramma,. Pyramides, Prifmata, Coni , Cy-
lindri & quzcunque figure ex rationibus bafium &
alticudinum componuntur, in bafibus zqvalibus
{e habeant ut altitudines, & 'in altitudinibus
zqualibus, ut bafes. [Ttem, quod momenta pon-
derum zqualium fe habeant uc diftantiz ab axe
motus, & vice verfa momentu zqvaliter diftan-
tium, utpondera,

XLIV.

Si duz rationes reciproce componantur s
exfurgit ratio xqvalitatis : . Hinc recenfitz figu-
vz funt zqvales, qvetiescunque ipfarum bafes
& altitudines reciprocantur; & momenta funt
zqvalia qvotiescunqve pondera fe habent in ra-
tione reciproca diftantiarum,

. XLV.
Explicata Rationum do@rina3 verbo adhuc
indicandum eft, qvanam finc illa, qve inter fe
; ratio-
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rationem habere poflunt, vel non poffunt, Ra-
tionem non f{ufcipiuot heterogenea fic Pondus
ad“Tempus , Sonus ad Colorem ,, Linea ad Su-
perficiem , rationem nullam habet.  Nihilo-
minus , qvia in Arithmetica infinitorum linea, ut
pars infinitefima corporis concipitur, poteft ejus
ad {uperficiem Raz/o dici infinite exigua.

XLVI,

Finitum qvoque ad infinitum, licet homoge-
neum, linea finita ad infinitam, rationem nul-
lam , vel fi dicere mavis, infinite exiguam
haber,

XLVIL

Magnitudines homogenes finicz {unt vel ratio-
nales , gyrai, qvz numero integro, fratto auc
mixto exprimi poflunt, vel irrationales @Acyas,
qve non poflunt, ( Obiter notamus U/t finm
qvi Cap. 3 Arith, mixtos numeros abfurde fur-
dis accenfet) Omnes magnitudines rationales,
quia funt commenfurabiles, hoc eft , qvia men-
furam aligvam commuoem admittunt, rationem
habent numero explicabilem, Inter rationalem
& irrationalem contra, Qvamvis ratio it , hec
tamen ob afymmetriam earum , numero expli-
cari nequit.  Sic Ratio inter lacus qvadrati &
diagonium ejus , vel inter 1 & V 2 nulio nu-
mero exprimi poteft.  Inter duas irrarionales
ratio plerumque qvidem oumero eft inexplica-

3 bilis,
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bilis, velut inter V 2 & V #; quandoqve tamen
numero comprehendi poteft, fic V.2 ad V g
rationem habet exacte fubduplam , eam videlicet,
qvam habet 1 ad 2.

XLVIIL,

Qvuin etiam nulla datur earum , qve numero
exprimi poflunt, qve non etiam in irrationalibus
locum inveniat : & hoc omnium forte in' Geo-
metria  admirabiliimum , qvod dentur tales
qvantitates; qve feorfim qvidem accepte, nullo
numero intelligibili exprimuntur, inter fe tamen
collate rationem habgnt exacte cognitam & numes
10 determinatany,

XLIX,

Imo, ipfi qvoqve infinito hzc quodammodo
accommodari poflunt,  Qvemadmodum enim
rationale  ad irrationale nullam habere poteft
rationem numero determinabilem ; poteflt ta~
men unum irrationale ad alind irrationale : Sic
qvamyis finitum inter & infinicum nulla ratio
fir; ea tamen inter duo infinita obtinere pot-
elt : qvandoqvidem unum infinitum alterius
infiniti concipere poflum duplam, triplum, de-
cuplum , centuplum , millecaplum , infinite-
cuplum , infinities infinitecuplum;  Finge Cu-
bo ad t.atus meridionale apponi alium xqvalem
‘Cubum, huicalium, huic itecum alium & alium

fine
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fine fine 4 qva rationenafcetur Parallelepipedum
oblongum, gvod bis, ter, qyater, & tandem
infinities majus fiec Cubo propofito : Huic, a
plaga meridionali interminato, verfus orientem
adjice fecundum, tertium, qartum usqve adin-
finitum : quod inde conflabitur ab ortu & meti-
die interminatum corpus , infinities fuperabit
Parallelepipedum , adeoqve infinities infinitis
vicibus Cubum,~ 1dem prefta verfus occidens
tem , & producetur corpus bis infinitiesinfinite
cuplo majus Cubo ; cui fi ex parte feptemtrio=
nali fimile adjeceris, habebis difcnm verfusomnes
horizontis plagas infinite extenfum, qvi Cubum
qater infinities infinitis vicibus fuperabit. Huic
difco fi infinitos alios =qve craflos fubfternas,
totidemqve fuperftruas, corpus habebis , gvod
omne coneeptibile {patium replebit eritque oéties
infinities infinities infinities majus Cubo, Deinde,
qvia hedra eft pars infinitefima Cubi, & Cubi latus
pars infinitefima hedrz, & punftum lateris: id-
circo immenfa illa moles , qvz Cubum otties
inf, inf, infinitis viribus fuperar, {uperabic pun-
&um g inf, inf, inf, inf. inf. infinitis vicibus, Sic
ut fecundum hunc conceptum , dicendum, qvod
Corpus in omnes mundi plagas conceptibiles
infinite extenfum habeat ad atemum, rationcm
ofties inf, inf. inf, inf, infinities infinite - cu-
plam, 3 :

G 4 L Qvam-
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L.

Qvamqvam vero ifthec infanientium’ deliriis
non abfimilia plerisqve videbuncur 5 nihilomi=
nus vix aliter fe exprimere poterit fana mens,
qva fecundum conceptus a Deo fibj inditos,
logvi voler,  Fateor, multis contradiéionibus
involuta effe; forre propterea, qvod finito ins
tellectui infiniti comprehenfio impoffibilis ; forte
etiam quia nihil eft, neceffe poteft extra mentem
noftram, qvod his conceptibus refpondeat, Deus
folus eft is, qvem feimus & a@u elle, & infini-
tum effe, ad qvem cztera omnia, qvantacunqve
funt, ne umbram quidem rationis habent. In
hujus cognitione fumma fapientia, in fruitione
fumma falus, Hoc qvi potitur, habet omnia;

etfiamfi’ nihil haberet : qui carer, uihil ha-
- ber; wmetfi infinitorum mundorum opes
posfiderer,




- PHILOSOPHIA PRIMA

EX

EUCLIDERESTITUTA,







B e e e

SECT.

DE :

PENETRABILITATE
ET . MILITA“:JMAGNL

TUDINUKM IN GENERE.
§:- I.

Argumenti res magnitudinum {pecies, uti
dignitas. lineam , fuperficiem & foli-

dum, qvamgvaw in retum
natura inter {e copulatas & cum materia per-
mixtas, deprehendas, adeo, ut nullz {uperficies,
pullzque linex dentur a foliditate {ejunde 2 ni-
hilominus triplex hoc extenforam genus fecrfim
contemplari, cognitionem nofiram juvat , ut in
wniverfum, qvid de magnitudive gvavis posfit
predicari, mrulw amus. ~ Operz i'rm‘" i
elle emﬁun.aveun., do&rinam }'-

explanare , eamqve Mmaxime COLIIOVerta am :‘n,
qva fieri potefj, diligentia dilucidare. = Qvod
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ut fist re&ius ; operam omnemineo potiflimum
collocabimus, ut ad ea, qve fenfus nobis offe-
ruat, follicite attendamus, negle@isqve Philofo-
phorum qvorundam f{ubtilicatibus , {fimplicicari
nature plarimum tribuamus,  Placer autem pri
mum, qvid magnitudinis vox fignificer, paucis
indicare , ejusque differentiam a guantitate fic
difla annotare, i

Giri2s ‘

Magnitudinis  Mugnitydinis voce fignamus rem
vox explica- qvamliber compofitam, limitibus-
A qve conclufam, v, ¢, lineam , fu-
perficiem,, folidum, numerum &ec. dicimus ma-
gnitudines , prouti res funt compofitz, limiti-
busque conclufez , & numerus uti centenarius
ex unitatibus multitudine terminata compofitus
elle intelligitur, j

Magnitadinem igitur cum qvantitate confun-
dere non licer; hec enim prarer magnitudines,
quibus tribuitur , diverfiflima alia fub fe com-
pledicur rerum genera, adeo, ut pro genere,
cujus peculiaris eft {pecies magnitudo, habea-
tur, Sic non folum numeri, prouti augeri, mi-
nuigve poflunt, dicuntur gvantitates ; fed etiam
poene , delidta, res emti & venditi &ec, fub
qvancit:itum conﬁderntiut_wm cadunt, qvatenus
de gradibus ipfarum difgviritar, vti jam Conam.
UL Sedt 1l §. 8. 9 obfervatumeeft,

NOTA-
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NOTA.

Repetendum hocinloco: voceshic occurrentes ideas
notare pranas, in nullas alias fimpliciores aiti deinceps
videbimus, refolubiles. Hocipfum valet de magnitudi-
ne & qvantitate, qvas qvidem voces per alias @qvipol-
lentes & {ynonymicas explanare, omnino {ufficir. Sive
igitur guantiras explicetur perid, a qvo res aliqva
major dicatur vel minor, vel per id , qvod augeri &
minui poteft, nihil refert, fi modo qvantitatem a ma-

gnitudine tangvam genus a determinata {pecie diftin
¢tam cffe notes.

§r 36

Tres magnitudi- Solida, fuperficies & lineas,
num fpecies nu- tanqvam nudas capacitates , a
dz {unt capacj- : B
e materia omni ﬁ_:;undas,contem-
plamur, Diftin&tam autem efle
materiam & capacitatem fic diCtam corporeais ,
fenfus docet communis; aliud' enim eft id, in
qvo corpus & materia locatur , aliud corpus
ipfum ; vel fi mavis dicere ; alind eft continens,
alind contentum,

Hoc utiqve ex Geometria Euclidea manife.
ftum eft, quippe qva in formandis extenforum
ideis, omnem excludic materiam, eo, qvod ge-
neralis, cojus precepta latiffime patent, eft fcien-
tia ; unde, nulla habita materiz ratione, magni-
tudines , tanqvam nudas extenfiones contem-
platar. — Vic. fphera abfolute fpe@ata , non
ligneam , wneam &c, fphzram notat; fed pra-
termifla marteria , capacitatem nudam , in qva

{phara
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fphera lignea , =nea &e. locari poteft, fignifi-
cat,  Conum abfolute confiderat Gegmetta, non
hune vel illum ex materia qvadam definita com:
pofitum; fed tangvam corporcam capacitatem,
in qva conus ligneus e, locari pot/eﬂ:,m!mmut
nudum aliqvod {patium corporeum, in qvo locan-
tur cubiex materia gvacunque confliti, Superfi-
cies, veluti triangula qvadrilatera & multilatera
abfolute itidem contemplaturGeomerra,non hujus
vel illius corporis {uperficiem ; fed fuperficiem
mente abftraétam, tangvam nudam aligvam capa-
citatem, a priori,qva dicta eft corporea, diverfam.
Sic triangulum redtilineum concipitur tanqvam
siuda capacitas, tribusredis comprehenfa,nulla ha
bita corporis alicujus, uti pyramidis ratione, cujus
fuperficies claudatur triangulis tangvam terminis
fuis; quadrilaterum abfolute fpeGatur tangvam
expanfum qvatuor rectis terminatum , aullo
habito agri alicujus refpetiu, cui qvadrilaterum
mente conceptum refpondere fupponatur. Li-
neas deniqve easqve vel reétas vel curvas fibi
concipic Geometra, non tanqvam hujus vel il-
Tius fuperficiei terminos, fed generaliter tangvam
nudas capacitates a fuperficiali , ares noming
infignita, prorfus diftinQas , vel fi mavis dicere
ranqvam longitudines, qve latitudinis omnis funt
expertes (necenim aliter, fi fenfum communem
fequi voluerimus, rescxprimi poterit, )

§. 4. Tres
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§ 44

Tres magnitudi-  Magnitudines & nude capa-
num fpeciesfunt cjrares {peQate, penetrabiles efle
P s 5 Concepte enim abs-
gve omnimateria maguitudines, ut habeant pene-
trabilitatem , necefle eft,  Pewetrabilizaris autem
homine defignamus eam magnitudinum abfolute
fpeftatarum affectionem , qua fic, ut duo ejusdem
generis extenfy, uti duz re@e, due fuperficies
& duo folida , in uno eodemqve ubi, vel £ ma.
vis dicere : in uno eodemqve loco fimul adefle
non repugnet, Hanc magnitudinum abfolute
{petatarum penetrabilitatem diftingvas qvzfo!
a congruentia , ex qva magnitadinum ejusdem
generis ®qvalitas vi ax, 8, Elem, I, colligitur,
Omnis enim congruentia penetrabilitas dic; qvi-
dem poteft § nec tamen omnis pen¢trabilitas
ftatim involvit congruentiam, v, ¢, duo trian-
gula fimilia pevetrabilia qvidem effe poflunt;
nullo tamen modo fibi congruunt , cum upum
eft majus, alterum minus 3 duo parallelogram.
ma inzqvalia fuper eadem bafi conftituta, pene-
trabilia qvidem funt 3 qvzmqvam ob diveram
quantitatem neutiqvam {ibi congruant,

Hece magnicudinum penetrabilizas, Qv exten-
fis, quatenus extenfa funt, uibvitar, innotefcit
ex Geometria Euclidea; in qva diétz magnitudi
nes , absqve omni materia {peate, penetrabiles
efle recte fupponuncur,

Qvod
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Quod ad lineas ; wefde aquales cum fibi
mutuo congruant, penetrabiles erunr, feuqvod
idem: unum idemqve #4: fimul occupare pote-
runt, Hinc fit, ur rectaunaalteri fuperponatur,
id gvod ex Prop, IV & VIII Elem, 1 demonftra-
tionibus fatis apparet, ‘ :

De Superficiebus res conftat ex Prop. XXXV
Elem- I in qva Parallelogramma fuper eadem
bafi & in eisdem parallelis conftituta, inter fe
funt zqualia ; nec nonex Prop. XXXVIIL, Elem, I,
ubi triangula fuper eadem bafi, & in eisdem pa-
rallelis conftituta effe fupponuntur § id qvod
fieri non porteft, nifi magnitudines difte funt pe-
netrabiles,

Eundem ad modum, triangula zqvalia {uper
eadem bafi & ad easdem partes conflicuta, ioeis-
dem parallelis efle, predicantur Piop, XXXIX,

Elem, I, & parallelogrammum cum triangulo

eandem habens bafin, eandemqve altitudinem ; tri-
- anguli duplum effe dicitur Prop. XUL Elem, L.
Circulorum penetrabilitas colligitur ex Prop.V,
&VI, Elem,II1, ubiduo circuli fefe invicem fecare,
vel fefe intra contingere fupponuntur, collat,Prop,
X. & XI. ejusdem Elementi.

Deniqve folidis tribuitur penetrabilicas, qve
colligitur ex Prop, XXIX. Elem. XI.in qva duo
{olida Parallelepipeda fuper eadem bafi , & in
eadem altitudine conftituta effe intelliguntur, nec
non ex Prop. X. Elem, XII, in qua, conus tertia
pars efle dicizur eylindri, eandem cum ipfo bafin
habentis, & altitudinem qvalem,

§.5. Tres
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§. 5.

Tres magnitudi-  Has, qvibus nudam: capacita-
num fpecies funt pery & penetrabilitatem . tribui-
reales, mus, magnitudines, tanqvam rea-
les fupponimus, fi vel maxime ic recum nata-
ra nihil detur’, qvod fappofitis ejusmodi. intel-
lectualibus refpondeac,  Pofita enim eft omois,
qve  fpeciebus & generibus tribuitur, realiras
in nuda contradittionis abfentia |, quvz vel a
fimplicisfimis pendet fuppofitis, ex qvibus pot-
eft intelligi 5 vel demounitratione nititur , qve
declarat ; hoc vel illad fuppofium a contradi-
¢tione effe liberum.  Si v, ¢. Geometra hypo-
theles format : [parium  aliguod tribus veflis
terminari o Vvel: femicirculum civca digmetvum
Sfuam vevolvi; realisas hee a pafteriori experi-
mento gvodam facile poteft iliuftrari 3 fed num
dentur parallelz , parallelogramma triangula
equilatera &e, demonfiratio confirmar.

Coof. Conam. [ Sedt, X, collar, Conam, III,
Sed, I, §. 6.

§. 6.
g S :
Punlafunt  Hanc magnitudinum realitatem,
realia. ur habeamus perfpeftam§ argumen-

tam: hoc utilisfimum accuratius pertractare , ve-
ramqve folidorum, fuperficierum , linearum, &
punctoram formationem intelletualem nberius
invelligare, operz eft pretium,

yorel

I Qvod
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Qvod ad pundta , qve pro linearurn termi-
nis habentur 3 in claffem freram ca redigenda
effe exiftimaverim , qvamgvam nullam magni-
tudinem , nullasqve habeant partes. Qvomo-
docunque enim concipiatur aliqvod punétum,
veale erit, non, qvod verein rerum natura feuin
individuo detur ; fed ideo, gvod extenfio linea-
ris que eft terminata,  punda, oulla predita
magnitudine , poftulat. Terminus enim linex,
qvamqvam negationem aligvam involvat , verus
erit atqve realis (pegativa enim-aqve ac affir-
mativa realitatem habere , qvis negaverit?) Sic
linea zqve realis eft ac fuperficies , cujus eft
terminus 'y fuperficies zqve realis ac {olidum,
pro cujus extremo habetur 5 pumeri negativi
zque reales funt ac pofitivi; vitia qve realia ac

.virtutes &c,

Notandum enim ¢ inzelleGum bumanum vela-
siones vevums formare infinitis fere modis, easque
in ve fundazas femper effe reales, quomodocunque
eterum fefe habeant.

Nec folum puntta effe realia putes, intuita
formationis, quz eft intelleCtualis ; fed potisfi=
mum ideo, qvod pro diverfo corporum ftatu,
vel in motu vel in quiere conftituta efle intel-
ligantur § id qvod vel maxime ex trochlea, que
circa centrum fuum, revolvi dicitur} nec non
ex centro gravitasis 5 qvo fuftentantur gravia,
apparet,
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§ei 2.

Linex & fuper-  Linex, tanqvam fuperficierum
ficies funt £ea-  porin , eandem {ibi vindicant
o realitatem tom intaien formatio-
nis, que eft intellettualis , tum intuitu ateribu-
torum , que ipfis convenire cenfentur,  Pre-
ter conceptum enim , lineis reftis & curvis com=
munem, fecundum quem longitudines funt, la. -
titudinis omnis expertes; in dire@um produci,
fecari , menfurari & qvomodocunqve compa-
rari poflunc 3 qvibus pofitis® affectionibus , lie
neas tum rectas tam cucvas infinitorum gene-
rum effe reales feu posfibiles manifeftum eft,

Hzc autem omnia , cum de f'uperﬁciebus,’
tangvam {olidorum terminis eodem modo valeant,
qvippe que augeri & minui, menfurari, qvari,
excedere, deficere, moveri poflunt & qviefceres
evidens eft ; fuperficiebus non folum intuire
formationis intellectualis ; fed etiam refpe@n
attributorum, qve ipfis conveniunt, realitatem
effe tribuendam.

Conf. Euclidis Elem. I, II,& VI, ex qvibusli-
nearum & fuperficierum affectiones generales
colliguntur.

§. 8.
Solida funt Deniqve folida, uti conus, {phe-
realia. 13, cylindrus, cubus, pyramis, prifma
& parallelepipedum, dicuntur effe realia, pargim
ob fimplicisfimam, qvam habent genefin , par-
tim ob communes congruentiz, divifibilicatis,
i 2 propor-
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proportionalitatis , dimenfionis &e. qua ipfis
competunt, affeftiones, . Si v, ¢, fphera tan.
quam figura folida, una fuperficie comprehenfa,
ad qvam ab uno pun&to eorum , qve inta fi-
garam func pofita, cadentes redlz linee inter
fe* funt ®quales, explicatur ; definitio hzc in
fimplicifima hac hypothefi 14 femicivculum circa
diametrum fuam revolvi, fundatur, de cujus veri-
tate nemo potelt dubitare, qvianalogiam, circuli
fpherzqve generationem iticercedentem, animo
penfitaverit, Uti enin relta linca circa punétum
fixum revoluta, circulum deferibitsita femicircu=~
Tus citca diametrum {uam circumduétus, fpheram
generare concipitur } unde, cum in circulo,
omnia peripheriz  pun@a a centro zqvaliter

“diftent ; hoc ipfum de {phzra, fimili modo

generata, valebic.  Conus itidem generari intel-
ligitur , qvando trianguli reftanguli , manente
uno latere eorum , qve circa angulum reftum,
circumdu@um triangulum in fe ipfum rurfus
revolvicar, unde moveri coeperaty circum affumta
figura 5 qve qvidem hypothefis iterum eft fim-
plicifima 5 in qva definitio Euclidea de cono
fundatur &c,

Conf, Enclidis Geometria Solidorum Elem, XT,
XII, X1, &,

§ 9¢
Co:mm}r’lti.o.COF— Magnitudines, qvas penetrabi-
porispaylicicum Jeg & reales elle, haGenus vidis
gCD[HL’tFICG. n P
mus, abfolure tales func b, e,
absqve
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absqve omni materia: concipiende,  Contradi-

ftingvere eas {olemus magnitudinibus aliis rela-
tive talibus, qve ex materia gvadam definita
compofite efle intelliguntur; unde illas: corpora
geonetrica, has vero phyfica dicere moris eft,
Utrique) corporum generi, qvamgvam  realitas
rede tribuatury in eo tamen maxime  differc
corpus phyficum a geometrico , qvod illud
ob materiam ipli inharentem {it Zmpenetrabi-
le, geometricum autem corpus, materia omni
defticutum , penetrabile. v, ¢. cubus aqve di-
citur effe impencerabilis 5 cubus autem abfo-
lute h. e, absqve materia qvadam fpectacus, pes

netrabilis,

Huc accedit, qvod corporis phyfict compo-
fitio fiat ex partibus materialibus ; geometrici
autem ex partibas immaterialibus, vel{i mavis
dicere: excapacitatibus minoribus,

§, 10,

Intelle&tus huma- Convenientia atqve diverfi-
nus,qvomodo cor, gare corparis utriusqve cognita
pora materialia modum’. avem tenet intellectus
concipiat ? gl aR
humanus in concipiendis core
poribus tum materialibus feu phyficis , tum im-
materialibus feu gecmetricis figillatim inveltiga-
bimus , eam potifimum ob caufam , ur erroneas
nonnullorum , qvas hoc in loco fingere folent,
hypothefes deftruerearqve evertere valeamus.

I 3 Qvod
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Quod ad corpus, qved dicitur materiale feu

phylicam intelleus humanus, fecundum regu-

lam Conam 1. Se&. L §, 12, propofitam , ‘quam-
libet corporis fpeciem , wocum quarundam ope,
awiffis omnibus , quas fenfus fuppeditant, imagini-
bus, apprebendit quamquamn vem hos modo per-
ccplam ad fenfivilia reduceve, non vepugnet, V., c.
fi corpus materiale univerfaliter mihi concipio
tanqvam compofitum ex partibus materialibus,
extenfum atgve mobile § fymbolica hec eft per-
ceptio , vocibus qvibusdam exprefli, nec qvic-
quam refert, fi vel maximead hoe vel illud corpus-
qvod in fenfus incurtit, non attenderim ¢ fuffi-
cit enim in univerfum fcire,in qvonam corporis
materialis univetfaliter concepti forma conftitua,
tur, Sifluidum corpus cogito; iftud tanqvam.
€Orpus, cujus partes vi minimz cedunt in uni-
verfum mihi concipio , quaz qvidem fymbolica
perceptio deinceps ad fenfibilia poteft reduci,
ut res propofita, vocibusqve nudis expreffa,
illuftretur,

§, IT.

Intelle€us hu-  Eandem per fymbola cogitan.
manus, gvomo- (i methodum intelleGus huma-
GoReorporadimi L p S 1dis cor
matevialia per- 7 Jghvatan ? _C'P‘e_l
cipiat? potibus geometricis, quippe qua,
nulla habit2 imaginum, qvas fen-
fus offerunt , ratione, in univerfum, prouti vo-
cibus exprella funt, percipinntur , quamqvam

uui*-.'erfales‘
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univerfales ejusmodi “notiones , ad figna, qve
font naturalia, reducere omnino conducat, V.c,
fi cylindrum, conum, pyramidem &c, inuniver-
fum vocum qvarundam ope percepi 5 in plano
qvodam deinceps formare licet {chemata, qvi-
bus difta corpors, univerfaliter concepta, illa-
{trantur. ‘

Hze intelleGualis , qvz fit ignorum qvorn-
dam ope, perceptio, prater corporageometrica,
tribuitur eodem modo fupetficiebns , lineisqve,
qvippe qve tangvam nuda nomina percipiuntur,
& ad fenfibilia deinceps, utlucem indeaccipiant,
reducuntur.  V.c, triangula, qvadrilatera, pa-
rallelogramma , uti , qvadratam . oblongum,
Rhombus &Rhomboides &c.primum univerfaliter
h. e. tangvam nuda nomina percepta , in plano
qvodam defcribuntur, id gvod ad meliorem in.
telligentiam plurimum facit, Linex tum retz
tum curve univerfaliter , vocibus expreflz
formantur io plano, utintellefualis, qva fitper-
ceptio; luculenter appareat, |

NOTA.

Eundem intelle8us humanus in concipiendis rebus
pnevmatologicis & moralibus,tenet modum. Quascungve
enim mentis humanz vel Dei operationes, five ad intelle-
&um,five ad voluntatem pcrtincnnt,ﬁnnﬁ:ris: Nnos omnia
univerfaliter b, e, miffis imaginibus feafibilibus, perei-
pere, clt apertiffimum,  Qvid vero de conceptu {ub-
ftantiatum five materialium , five immatgrialium, qvemt
nonnulli habere opinantur , ftatuenduin fit, {uo loco
videbimus,

H 4 §. 12
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S 12,
Corpora geometri, - Ex his fundamentis queftio s
cafuntrealia; non 40 corpura geometrica fint veq-
AR lia, an imaginarie, componi
facile poterit, Cum enim generum fpecierumqve
realitass; infola contradictionis abfentia, nulla ha-
bita exiftentiz individualis ratione » ponatur
Conam 1I{, Sec, I, §, 6. COIpoOra geomenrica,vera,
poffibilia stqve realia hoc fenfu dicenda erunt, fi
vel maxime fuppofita ejusmodi inteliedtualia in
individuo nullibi exifterent,

Qvod fi-aucem nonnulli , abftradis corporum
geometticorum coneeptibus varias {enfibiles ime
mifcesnt ingines  calpandi omninoerunt, ideo,
qvod mens ‘iplorum a fenfibus fefe abduci non
paciatur; nullo timen modo vitiols hee & ima.
ginaria perceptio efficicr, utres iple pro imaginas
riis venditentur,  Sic mulei, univerfalibus minus
alfveti, corpus tabquam cameram intra ‘parietes
Ihusahqvﬂjconuﬂeuen:cn:ﬁbiconchﬁunt;fuper
ficiem ut tenuiflimam corporisalicujus cuticulams
lineamqve tanqvam filum tenua vi omn extenfum,
qvmwpddenlonuﬁareﬂetﬁcipoterunthnaginada;
nec tamen ideoGeometrix tribuendum ; eam circa
imaginaria verfari corpora, id qvod a communt
fenfu abhorrer, ¢

NOTA.,

Qvantas male intelle@a vocis 1 calis fignificatio, confur-
fiones in Philofophia pepererit;nemo non agnofeet, qvi
fyltemata vulgaria, data vperd, evolverit, Video enim,

vulgares
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vulgares nonnulles philofophos tam perverfe hoe in
argnmento agere, utnihil reale cfle opinentur, nifi qvod
manibus contrectari, vifu percipi vel alio gvocungye fen-
{u polfit attingi. Hinc variaad {tnfum plebisaccommo-
data, & a {cizntiarum indole, plane abhorrentia proma-
narunt prajudicia, qvibus velmaxime ille obrutus erat,
qVi cum interrogaretur @ guenam [Cienzia effiit yeas
les 5 imprudenter refpondebat: yva funz de pane (i
crands,

S 13-

Utilitas Geo- Qvod fupereft; Geometria, qve
IR, extenforuim naturam generatim {pe-
culacury maximam haber utilicitem in reliquis
feientiis miachematicis confpicuam.

Jvod enim ad lineas, a Geometra abfolute
{pectatss ;- Mechanicus, Opticus & Afironomus
eas ad ufus fuos accommodant 3 Mechanicus
videm, ut gravium, qvippe qvee in lineis defcen-
dunt, motam definiaty Opticus, utdire@ionetn
lucis, que fivin lineis redis, determinet 5 Aftrono-
mus, ut corpora circa lineas qviefcentes revol-
vantur,

Superficies, qvibuscorpora (efe mutuo contin-
gune,primos motuum impetus excipiune, lucisque
radios refleGtunt. Solida deniqve, uti fphara,
cylindrus , conus &c, in Mechanica, Oprica &
Altronomia ad varios adhibentur ufus, id qvod
nemini, qvi vel ditarum fcientiarum limina faluca-
vit, obfcurum effe poreft.

H g SECTIO
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SECTIO 11,

DE COMPOSITIONE

ET EXTENSIONE MAGNITUDINUM
: IN GENERE.

i 1
Qrid fitcom- agnitudines, qua ex pluribus
potitio mas inter {e jun@is conflantur, five

ant 1 ? & Lk E
guitudinum? plura illa fint materialia, five imma-

erialiay compofire vulgoaudiune, Sicunon folum
corpora qvevis materia gvadam definita pradita,
magnitudines compofite dicuntur. ) fed etiam
linew, {uperficies & folida, qve materia omui funt
deftitara, compofitionem habent, proutiex capa-
citatibus pluribus minoribus generari concipiun-
tur,  Nullam enim nobis concipere poflumus
lineam , nifi ex pluribus aliis lineis minoribus
conflatam , qvam ideo compofitam dicimus 3
nullam fuperficiem nifi compofitamexaliis fuper-
ficiebus ipfam conflituentibus  nullum deniqve
folidum, nifi ex aliis folidis minoribus generatum,

NOTA.

Obfervandumhoc in loco : compofitionis vocem,gua
plaviu ffve wmatcvialinm [rue immaterialivm conple-
~zm notamus, & magnitudinibus, qvibus primario tri-
buitur, ad qvavisalia, diverfillima rerum gencra, que
fuo modo compofitionem habeat, transferri,  Sic ex
antecedentibus notiflimum: idearum aljas effe compo-
fitas, alias primas ; illasqve inialias fimpliciores defini-
ends refolvi, has vero tanqvam primas effe irrefolubi-
Ies, V.c ideam compofitam zjauguli definiendo poft

inm
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fum refolvere, eft enim ¢viangulum figura plana, tribus
reftis comprehenfa ; fedideas zermi & coniprehen fionis
tanqvam primas easqve irrefolubiles, reéie affumo ; ter-
minus enim idem eft ac extremum, & comprehendere
idem ac terminari,

§o 2,

~ Magnitudoqve-  Sive autem hzc magnitndi-
vis , Ut £OHIM pym compofitio flatex partibus
;T?ﬁfzrl?:;’ s matetialibus, fiveimmaterialibus
P plura hazc qve magpitudinem
ingrediuntus, vocentur parres, magnitudo autem
ipla , qvee ex partibus conftat, totum, dicatur,
~ Sic tres magnicudinum fpecies, utilinea, fuper-
ficies & folidum, uttota, qvz ex partibus conftant,
relie conﬁderantur; nec non. numeri integri
fub zozzus confiderationem cadunt, qvatenus ex
unitatibus homogeneis tanqvam fuis partibus con-
flantur ; numeri autem fra&i pro parcibus haben-
ur refpefiu unitatis , que conftitnit toram ali-
qvod in partes zqvales divifum., Totius igitur
& partis notiones primario ad magnitudines
pertinere cenfentur ; qvamqvam eas ad qvevis
alia diverfiffima rerum genera, qve fuo modo tan-
qvam tota confiderari poffunt, transferre liceat,

S. 3.

Extenfio magni-  Cum magnitudinum compo-
wdinum, gid i firione neceffirio conjun@ta eft
extenfio, Qe in partium inter fe jun@arum dilaca-
tione ponitur. = Partes enim, qva confticuunt
magnitudinem, five {int materiales, five immateria-
les, uc exteniz fint, necefle eft; magpitudibum

| enim 3
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enim compofitionem absqve extenfione cogitare
velie , abfurdum pucatur, Hezc igitur extenfio in
partium inter fe jun&arum continuatione pofita,ef-
ficit, ut magnitudinis cujusvis terminate, extrema
intervallo qvodam interje@oafe invicem diftent,id
qvod tres magnitudinum {pecies fatis indicant,
Solida enim, utifphezra, eylindrus, p)lamls &e,
tanqvam fpatia corporea, extenfionem habent
terminatam , qa fir, ‘utexrrema folidorum que
fuot fuperficies, intervallo qvodam, a fe invicem
diftent? fuperficies, uti triangula, quadrilatera,
extenfionem habent lineis, tanqvam fuperficie-
rum terminis, circumferiptam 3 linex denique,
five ceterogvin fint re@e vel curve extenfe effe
intelliguntur asqve ad punéta, qvez pro hneuum
terminis habentur,

S 4

Extenfio eltvel  Cum autem magnitudines vel
partium mate- ahfhlnre h e, absqve ulla ‘materia,
rialium, vel im- FEEg g :
materialium, Vel relative h,e. prouti materia

qvadam przditz funt, poflintcon-
fiderari 5 duplex dabitur extenfio, prouti we!
partes materiales vel immateriales exrenfz efle
concipiuntur, Ut autem partium immateria-~
lium extenfio in nuda fpatiorum coninuitace po-
nitur; fic extenfio parzium materialium eo redir,
qvod materia repleat {patii partes finitimas,

§ 5

Comparatio  Utraqve extenfio, qvamqvam par-

ntriusqve tes fu e 2
Cten T pponat, qve extenfe cuncnpnin
UE
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tur; in eo tamen maxime diverfa eft extenfio
partium materialium a nuda {patiorum feu partinm
immaterialinm extenfione, qvodilla fie impene-
trabilis, im_‘c autem peneteabilis, uti jam Seélione
precedenti obfervatum eft,

§. 6.

Extenfionis par- — Hze, qva partium materialinm
fium immateria- evrenfio hadtenus dicta eft . aliis
lium {eu dpatii { 5 L
CFeions. capacitas & [patium vocari folet,
Spatium igitur, {i cam enunciatis
prazcedentibus comparaveris, facile vides.

1) Ideam fpatii variari pro extenforum diver.
firate,  Sicalia eft extenfio fpatii corporei, alia
fuperficialis, alia extenfio {patiilinearis, Tor enim
terminata funt fpatia, qvotfunt partiom immate-
rialium extenfiones,

2) Spatium effevel tevminatum vel interimina-
tum, Prius illaftrant {olida, fuperficies &linee
quippe qva {patiafuntterminara 3 polterins linez
parallele exutraqve partein infinicum produ&z,

3) Spatium effe compofitaniex paviibus imina-
teviaitbus, penctrabile & expanfum, . 3%

4) Spatium effe reale few poffibile ; concipi
enim poteft, Spatiumigitur,qvod dicitur cor-
poream , inagiuarian, fidun, ant corporis phai=
tafima cum nonnullisappellare nollem fi vel maxi-
me [patium absqve materia, inrerum natura fen
in individuo, nullibi exifterer 2 pleraqve enim
fuppofica ivtelledtualia, {cientiis praftruda, eodem

jure
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jure phantafinate aut imaginaria foreut dxcenda s
id qvod fane abfurdum.

Conf. CGonam, HL Se&, IV, §. 7 8,

§) Spatium corporeuns cum materia uon ciruii-
Sferri; fedvariantemole corparea immobile manere,

6) Magnitudinem fpatii corporet, magnitudini
corporum , qvz in ipfo locantur, femper con-
gruere,

7) Spatii linearis magoitudine, corporum di-
ftantiam, inter qve interjacet, ftimari,

§. 7.

Forma fpatii Hzc qvz de fpatio corporeo difta
corporel.  funt; experientia feu fingularium ob«
fervatione illuftrantur, Spatium igitur corporeum
congipiemus tanqvam compofitumn ex pavtibus i
materialibus, peuetrabile, expanfum & immobile,
Nec quicqvam intererit, five pro mera, corpus
quodcungue recipiendi,capacitase,{ive pro magniti-
dinis cyjusvis interponibilizate, habeatur. Ideam
enim fpatii corporei tanqvam primam, in nullas
alias fimpliciores refolubilem agnofcimus Conam,
IIT, Se& L. §. 1. Not. v, unde eam per fynonyma
explicare omnino {uflicir.

§ 8.
Comparatiofpa-  Spatium hoc corporeum, fi
£ii COTPOLelCUM  eym tempore comparaveris; ana-
S logiam quandam inter utrumqve
facileanimadvertes. Non obftante enim, gvod
tempustanqvam duratio ad germinun quemnvis ins
ceriund
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certum jluens, ad ordinem fucceflionis , fpativm
autem ad molis corpore fitum pertineat; utriqve
extenfio,eaqve indefinite fumpta, tribuenda eric,

Couf, lfaacus Newtonus in Princ. Phil, natur,
defin, VIII, Schol,

§ 9
Spatium: cor- Suppofito fpatii corporei, qvem
‘Por_‘:”'”d?{‘;?"*' fenfus comprobant, conceptu ; ad
teria 11t~ . s .
i o queftiones de capacitatis corporex

natura propofitas, deveniendum eft-
Eft autem prima omnium , qve huc pertinere
cenfentur, queftio hec: mum (patium corporeun:
a materia diftinfum [it, vel non ? ad qvam fol-
vendam nihil aliud requiritur , qvam ut ex an-
tecedentibus repetamus ; fpatium corporeum
nudam effe capacitatem eamque pencrrabilem,
materiam autern impenetrabilem,  Ob hasenim
determinationes oppofitas , fpatium corporeum
cum matetia unum idemqve effe, ftatuere, zqve
abfonum foret, ac colores tanqvam reale qvid
corporibus inefle , affirmare velle,

Nollem igitur: cum Cartefianis communem
habere caufam, hac hypothefi fedudis ; corporis
effentiam feu naturam in nuda pofiam effe ex-
tenfione, ex qva fpatium cum corpore effe idem,
ob communem utriqve extenfionem, colligunt.
Sed falfum & erroneum effe principium , qvod
aflumunt, facile videre eft, cum differentia cor«
poris fpecifica non fic extenfio, qvippe qve ma-
teri@ & fpatioeft communis, fed pofius impene-

trabilicas,
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teabilitas, qva materiam’ a {patio differre, inante-
cedentibus jam oftenfumielt,

§, 10,

Num fpatium Spatium hoc corporenm’ a
corpore vaculim, - mararig diftinQum- poteft dari
& expramundas ; : 2
g L vel maxime nulla dsvetur ma-
num poflit dari ¢ X A T e
teria, qvee in ipfo tanqvam fuo fub:
{trato, eller collocata,

Ponamus enim: materiam omnem mundanam

in duss fpheras cujuscungve molis coacerva-

ri, deftrudis reliqvis omnibus corporibus : id
gvod a Deo ompipotenti fieri pofle nemo ratio=
nis ufu praditus, negaverie.  Qvod fi igitur
una diftaram [ph.ﬂlmum alteram  cootingat §
unico in punéto fietcontadus per Prop. X1, Licm
1il; unde inter alia {pherarum puné&a, medinw
qvid h. e. aligvod fpatium interjacebic (deftructa
enim funt reliqva omnia corpora ‘per hyp.)
Qvod fi autem disjuncte finr duz fphere; dabi-
tur fpatium aliqved intermedium materia nulla
repletum, - Extra omnem igictur pofitum eft du-
bitationem : {patium aligvod materia vacaum
poffe dari.§ num aurem in rerum natura feu in
individuo vere etiam detur, ex, pheenumenisin
Philofophia naturali eccarrentibus, conficiendum
elt. = Nobis hocin loco fufficit, nadam  {patii

materia vacui, poflibilitatem cognovifie,
Idem de fic di@o [pazio extramundano eft
ftatuendum;  Spatium enim excramundanam,
materia
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matetia vacaum, five finitum five infinitum, pof.
fe dari, nihil ‘repugnac, fi vel maxime ideam
{patii infiniti, nullam habheamus, ' Num autem
vere etiam in rerum natura detar § -aliay cujus {o-
lutio ad ' Philofophiam saturalem pertiner , eft
quzftio, ;

§ 11.

Num fpatiom  Hec, cumita fint} difqvirendum
fit fubltantia porro ‘eft i num fpatium fit fub-
I res Santia 5 vel accidens? " Placet au-
tem primum , qvid fubftantie & accidentis
voces defignent, determinare,  Notiflima hzc
Metaphyficorum inter fubftantias & acciden-
tia, diftin&io , a qvocungue demum fueric in-
venta, ex fenfibus haufta, & a rerum fingularicm’
exiftentia abftrata effe intelligicur,  Commune
enim hominum' derebusindividualibus effe effa-
tum novimus: res alias exiftere tangqvam aliis in.
hzrentes, alias autem per fe & ablolute exiftentiam
fuam continuare 5 unde illas, aveidenzia feu mo-
dos, ‘has autem fubffantias, feu i mavis dicere ;
Subflratavocare folemus,  Sicv.c. {elem, lunam,
tellarem, fuhflontias dicimus, eo, qvod per fe
fubfiftunt, nec aliam rem cui ichzreant, fuppo-
nunt fed mozum inter accidentia referimus;
concipi enim non poteft motus, nifi fupponatur
aligvid qvod moveatur, five cateroqvin fit fol,
luna, five tellus &e. Eandem ob rationem reliquis
omnibus corporibus materialibus, uti vegeral. li-
busy mineral bus & animalibys commune [al flai-

{ Ll
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27z nomen imponimus § nec non fpiritibus, uri
Deo, animez &c.  Qvecunqve autem {ubflantiis
di&is ineffe intelligimus ; ea generali, acciden-
_tiwis nomine deflignare folemus, Jta Deus eft fub-
ftantia, compoitionis expers, omnipotens, omni=
{apiens &c. anima, fubftantia {piritualis intelleGu
& voluntate, qve ipfius accidentia fant, praedita ;
cotpus materiale, qvod in abftradto femper con=-
cipimus, eit {fubftantia qva habet accidentia, uti
divifibilitatem, extenfionem, impenetrabilitatem,
mobilitatem &c, :

Hee fi applicemus ad fpatium, qved dicitur
corporeum ; accidens corporis materialis , vel
rei alius cujuscunqgve vocari nullo modo poterit,
Cum enim {patium corporeum poflitdariabsqve
ulia materia, feu per{e abfolute concipi§, 10, ac-
cidens non erit, cum materie neceflarionon in-
hzreat, Huc accedit, qvod fpatium, fi vel ma-
xime materiz jundtum eft, cum eadem nen cit-
cumferatur §, 6. ex qvo itidem patet; capacita-
tem fic ditam corpoream inter accidentium nu-
merum referri nondebere,  Jamigitur fi fpatium
corporeum accidens non eft, forfan ex me que-
res: Numid, qvod recipiendi corporis eft capax
feu fpatinm corporeum pro fubftantia habeam?
Hac in re fufpendi a nonnullis judicium, ab aliis
autem iftud ex claffe entium penitus excludi,
video. Qvod fitamen, qvid ego {entiam, fcire
cupias, {civo: fpatiam corporeum ex clafle en-
giuma me non excludi, neciftud dari uti mobilita-

tem,
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tem, duarationem, tempus &c, exiftimo.  Secus
enim fefe res habet in fpatio, ac in mobilitate &
duratione.  Illud enim poteft coneipi abfolute
& per fe §. 10., mobilitas autem & duratio dari
non poffune , nifi fupponatur aliqvid , qvod
motum fuftineat, velduret.

~ Quid igitur obftar, qvo minus{patium corpo-
reum explicem per fubftantiam immaterialem &
penetrabilem, accidentibus fuis §, ro. recenfitis,
preditam ? Si corpora materialia indefinite {eu
univerfaliter concepta vocamus {ubftantias, qvid
impedit , qvominus fphzram , cylindrum, co-
num &c, aliaque corpora geometrica indefinite
itidem concepta generali fubftantiarum voce de-
fignemus ? Gaudent enim diéta corpora geome-
trica fuis affeGtionibus ®qve ac materialia, & pof«
{unt dari, fi vel maxime nulla materia daretur,

« 12,

Numabfurda  Sed ?iixerit aligvis : fi fpatinm
;;S; tEqval corporeum pro fubftantia habetur:
; corpora materialia tanqvam fubftan-
tias in alia iterum f{ubftantia contineri , id qvod
fane abfurdum. Has in cogitationes, fiqvisins
ciderit, reputetfecum: num abfurdum fit dice.
re: partes materialzs contineriin corpore phyfi-
co tanqvam fubftantias minares in majori (qvams
libet enim partem materialem fejun@am a corpore
toto {ubftantiam efle, qvis negaverit? Hec finon
abfurda funt , qvare abfonum erit, dicere : corpus
matertale contineri in fubftantia penerrabili, &
immateriali, qalis eft fpatium corporeum. Pra-
I2 judicia

T S TN e
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§udicia hee perqvam multis Mathematum ignaris,
conlveta efle,inter omnes quidem conftat; fed pre-
conceptas fuas deponent opiniones, fi Mathema-
ta, qvippe qvea vulgaribus erroribus nos libe-
rant, veritatis vim demonftrant & a vulgo nos
feparant, eo, qvo decet, ordine pertra@averint,
Vulgaribus enim Philofophis , fi centies dixeris
infinitum pofle =qvari finito: infinitum contineri
1n infinito &c. abfurda hec omnia putabunt, que
in fe funt vetiflima,

NOTA. I,

Spatium primario corporibus ma-
terialibus , qvippe qveeinipfo locan-
tur, tribui, ha&enus vidimus. Sed,
num & qvomodo {patium corporeum , ad res nulla
magnisudine, compofitione, extenfione fizura &c, pre-
ditas, po(fiteransferri, jam difquirendum eit.,

Immateriales ejusmodi & fimplices {ubftantias, quas
dari, {uo loco evincemus; a materia & {patio corporeo
prorius diftinétas cffe agnofcimus , easqve fpivizuales
prouticogitandi vim habent, dicere folemus,

Hac in caufa , licet vel maxime mentis humanz ' exi-
ftentiam cum fpatio’ vel fi ‘mavis dicere : cum /o &
Ubi {uo copulatam nobis concipiamus ; lubenter fa-
teor: me ignorare modum, {fecandum qvem fubftantia
cjusmodi fimplex,in qvaneminimam qvidemn partem fup-
ponere licet, in fuo /67 ficconftituta; omnem enim hie
imaginandi vim evanefcere, percipio, id qved qvilibet
alius, qvi ad hzc attendit, in femet ipfo experictur.  Nec
enim ad analogiam materiz qvippe , cujus partes replere
{patii partes & expandi, novimus, anima Ubs {unm,qvod
ipfi tribuimus, vel locum potelt occupare, quippe qve
compofitionis omnis eft expers ; nullungvein ierecipe-
rc potetextenfionem,

Num mens hu-
mana in {patio
fit' & qvomodo ?

NOTA
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NOTA II,

Multo minus Deo infinito fuum Ubifen
fpatium, modumque, qvo fitin fpatio, cx
rationis humane {olius principiis, detere
minare audee, Hixc enimomnia, revelatione divina in
| {ubfidium non affumta, vix ac ve vix qvidem definireli-

et unde nonnullos de rebus ejusmodi obfeurilfimis tan-
ta fiducia differuiffe,&ingentem attributorum divinorum
catalogum confeciffe, {atis mirarinon poffum,

Qvod fi tamenexme, qvid ego pralucente feriptura
facra, fentiam, qvaras; feito: menullum five finitum
five infinitum {patjum Deo, vindicare,  Univerforum
enim dominas, qvi eft ubiqve per fubftantiam fuam, non
per folam virtutemn, Matth, 3. v. 16, 1%, prafens eft fpa-
zio & marevie , tantum abeft, ut{patii vel materiz limi-
tibus inciudatur, Siexmeqveras: qvomodo fit fubftan-
tia {ua omniprafens ; modum, tacente ipfa feriptura,
definire non audeo, qvamqvam eum per exteniionem
ubiqve effe, dicere velle, rationi humanz repugnat,

Caterum caveas, ne Deam cum {patio, vel materia
confundas, eumqgve cum recentioribus quibusdam in
fpatio efle, fupponas; Deum enim e/fe i fpatio, necta-
aien eodemt includi, nihil eft dicere,

SEC Tl iy
DE MAGNITUDINUM

INFINITATE ET DIVISIBILITATE.
§ 1.

NumDeusin
{patio fic, &
qvomodo ?

Magnitudines Qi qvis paullo accuratius ad con-
tanqvam  in-

Gl ceprus univel.*ihles mente for-
cipimus, matos , attenderit: (ﬁ:fe magnitu-

dines omties, {ive materiales, fiveim-
materiales tanqvam indefinitas contemplari, facil_e

102 ani-
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animadverter,  Haxc illuftrant tres magnitudi-
num {pecies, utilinez, {uperficies & {olida,  Si
enim v, ¢, fpheram, cylindrum, conum &c, tibi
concipist mifla determinata magnitadine, indefini-
te difta corpora percipis,  Idem corpora ma-
terialia, licer vel maxime in rerum natara li-
micibus fiot circumferipea, monftrant 3 telluris
enim plavitiem indefinite protra@am exiftima-
mus; & arenam maris indefinita mulritudine cogi»
tamus &g,

§. 2.
Magnitudines Qvamqvam igitur magnitudines
ffinitas eon tapgyam indefinitas contemplari,
E’Ii’]:;: DO o (oh ot poteftate ;' memoratu
i dignum eft: pos nullam, magnitu-
dinis infinitz , five fit data quavis & aflignabili
major, vel minor, habere ideam, id qved fenfus
internus qvemlibet docere poteft, V. c, reGtam
infinite magnam azqve minus capimus, ac angu-
lum contactus qvolibet redilineo dato minorem.
Et fic in omnibus aliis,
Conf, Lock de intelle@u humano libr, 1I. cap.
XV,
S 3.
Quantitates abfo-  Quantitas quevis, five fit nue
lute fpectate in merus, five magnitudo continua,
]_ﬂ?r‘li'l!t‘.lli]'i poflune S comparaty e?} B
augeri, ; SRS {Vans
% titate femper/major poffitaccipi,
& fic in infinitum, V. .c, linez reCe terminace
centuplum, millecuplum, decies-millecuplum &,
fumi
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fumi poteft, fuperficiei itidem & folidi&e, Cum
igitur in conceptu qvantitatis nihil deprehenda-
tur, qvod pregr{ﬁ‘m hunc i infinitum ,in.lp?diat_;
qvantitatem gvamvis abfolute {pectatam in infinis
tum augeri pofle, jure fupponi poreft,

§. 4

Quantitatesinfi-  Licet autem qvantitates ejus-
nice magnzdunt podi | omni data & affignabili ma-
reales feu poffi- - : ) _
biles jores compredendere neqveamus ;

nihilominus reales feu poffibiles
erunt; a noftro enim imaginandi defe@u, ad rei
ipfius veritatem vel falfitatem concludi non pot-
eft. V., c, fpatium corporeum infinitum reale eft,
fi vel maxime iftud in rerum naturd non detur ,
vel a nobis concipiatur ; #4/2;(Ja infinite magna,
qve in Geometria fupponitur, realiseft & poffi-
bilis, i vel maxime in rerum natura nullibi detur,
Et fic in aliis omnibus.

§. 50

gl’;i“t;‘;tge:;lf‘ Qvantitates infinite magne, fini-
nite

e tis qvidem & dabilibt_]s quanticati-
cere & mulii- bus funt incomparabiles: inter fe
plicarinonre- tamen comparavtur 3 ideoqve eas
pugnat, excedere, deficere & multiplicari,
non repugnat. V, ¢, numerus infinite magnus cum
altero infinica magno comparatus, poteft effe
major vel minor,

§, 6. Hee
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£ §' Go
Hecomniava-  Progreffuz in infinitum opponitur
lent de gyan- regreffus in infiniturs , fen magni-
titatibus infi. di THEE v =
nite parvis. tudinum z;!z_/z tlitas, per gvam non
< actualem, qvz fit per motum, intel-
ligimus partium feparationem ; fed potius refo-
lutionem & ditinctionem' intellectualem partium
io partes fine fine, -~ Fundatur hec refolutio in
Prop. XVL Elem, III, collat, Conam. 1IL. Se&, II,
§ 1o, 11

§. . '
Ufus hujus re- Hzc autem partium in pattes
folutionis,  fine fine refolutio, a preftantiflimis
omnis ztatis philofophis {uppofita, communibus
hominum conceptibus maxime congrua, & ab
omni contradiftione aliena, maximam in Geome!
tria_habet utilitatem,  His enim fundamentis,,
anfinicorum Arithmerica eft {uperfiructa, de qva
effer aGtum, fi magnitudinem feu continuum ex
indivifibilibus fea atomis componere licerer,

Deo infinito , fit honor & gloria in
fecula feculorum,
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