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LIBER SEXTUS,
EUCLIDIS
ELEMENTORUM,
LIBER SIEXRTS

DEFINITIONES.

T, gimi]es figure re@ilinez funt, qve &fingu-

s\ los angulos fingulis ®qvales habent, & circa
xqvalesangulos latera proportionalia,

2, Reciprocz figure funt, gvando in utragve figu-

ra antecedentes & confeqventes rationum ter=

mini fuering,
28 Secundunt extremans ce mediam rationen refa

linea fed/a efle dicitur, qvando ut tota ad ma-
jus fegmentumita majus fegmentum ad minug
fe habuerit,

4, Altitudo cujusqve figure eft linea perpendi-
cularis a verticead bafin ducta,

5. Ratio ex rationibus compont dicitur, qvando
rationum qvantitates inter fe multiplicat illius
faciunt qvantitatem,

- PROP, I, THEOR,

Triangula & parallelogramma, qve eandem ha-
bent altitudinem, funtinter fe ut bafes,
Sint triangula quidem ABC, ACD , parallelo-

gramma verg EC, CF, que eandem habent altitu-
C 2 dinems
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dinem videlices perpendicnlavem a punfo A ad BIY
dufanz; dico ut bafis BC ad bafin CD ita effe tri-
angulum ABC ad triangulum ACD & pm'a[k’fo:
grammum EC ad CI" parallelogrammuu,

Conftru®tio,

1, Producatur BD ex utrdqve patte ad punéta
EL 1o

2, Bafi BC zqvales qvotcunqgve pomnantur BG,
GH ; Bafi vero CD ponantur qvotcunqve &qva=
les DK, KL,

3. Jungantur AG, AH, AK, AL,

Demonflratio.

1, Qvoniem CB, BG, GH inter fe funt =qvales,
erunt & triangula AGH, AGB, ABC inter fe
zqualia (per 38. 1,): ergo qvam multiplex
eft bafis HC ipfius bafis BC, tam multiplex eft
triangulom AHC trianguli ABC, eadem rarios
ne, qvam multiplex eft bafis LG ipfius bafis
CD. tam multiplex eft & triangulum ALC
ipfias ACD wrianguli 5 & {i @qvalis eft bafis
HCbafi CL, & triangulum AHC triangulo ALC

eft zqvale; & fi bafis HC bafin CL fuperat &
triangulum AHC fuperablt triangulum ALC

& {i minor, minus eric (per38. 1),

vauorw:tun magnitudinibus exiftentibus,vi-
delicer duabus bafibus BC, CD & duobus triang ;,uhs
ABC,ACL fumpra funt eque multiplicia, bafis qui-
demBC& ABC trianguli, videlicer HC hafis &
AHC
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[ AHC triangulum’ bafis vero CD & trianguli ACD

alia nzcunqve zqve multiplicia, nempe CLibafis &
‘ ALC triangulum. Atgve oftenfum eft, i bafis
HC bafin' CL fuperat, & triangulam AHC fupera-
re trianguium ALC3 & {i mqvalis, zqvale, & fi
s 3 eft igitur ue BC ba fis ad bafin

miner, I
nenlum ABC ad AGD trian gulum

| CD ita teiang
(per 5. def, 5.),

Quod prizuo erat demonflrandun:,

guli ABC duplam eft parallelo-
g ; f & rrianguli A CD parallele-
‘ grammum FC duplum (per 41.1,), par-
tes autem eandem inter fe rationem habent,
| qvam earum zqve multiplices (per 15, §. ),
| eric ut ABC triangulum ad etriangulum ACD
' ira parallelogrammum EC ad FC parallelo-
gr:m‘.mum. .
Qvoniam igitur oﬂenﬁs'n eft, ut bafis BC ad
CD bafin ita efle ABC triangulum ad triangulum
ACD, ut autem ABC tu..x,rmnlm ad trianguivm
| ACD it parallelogrammum EC ad FC p.ual[elo-
grammum : erit ut BC bafis ad bafin CD ita pa-
rallelogrammum EC ad FC parallelogrammum
(per 11554
' 0-0d 2do erat demonfir,

F XOP. TI, THEOR,

Si uni laterum trianguli parallela refta linea
ducatur, hze proportionaliter fecabit ipfinstrian-
C 3 guli

2, Quot
o 1
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guli latera, & fi trianguli latera pwpcmonahter
fedla Fueunt qe 1edmnes conjungit recta linea
religvo trianguli fateri parallela eric,

Trianguli enim ABC uni laterum BC pavalle-
lo ducatur DE: dico ut BD ad DA ita effe CE
ad EA,

Demonfiratio,

1. Jungantur BE, CD: triangulum igitur BDE
triangulo CDE eft zqvale, quia in eadem funt
bafiDE & intra easdem parallelas DE,BC (per37.
1.). aliud autem eft triangulur ADE ; & sqvalia
ad idem eandem habent rationem (per#. §.):
ergo uctriangulum BDE ad rriangulum ADEira
eft CDE triangulum ad triangulum ADE. Ut
autem triangulum BDE ad wriangulum ADE
ita eft BD ad DA : nam cum eandem altitudi-
nem habeant videlicer perpendicularem a pun-
&o E ad AB duttam inter {e funtutbafes ( per
1. 6.). Erob eandem canfam ut CDE trian-
gulum ad triangulum ADE ira CE ad EA: ut
igitur BD ad DA itaeft CEad EA (per 11,5:)

Quod erat demonfir,

2. Sed trianguli ABC lotera AB, AC proportio-
naliter /z’c‘art fint in punitis D, E , ut BD ad
D2 ita fir CE ad EA, & jingatur DE: dico
DE ipfi BC parallelam cffe,

lisdem enim conftruis, qvoniam eft ut BD
ad DA ita’CE ad EA » ut autem BD ad DA ita

wiangnlum BDE fad wiangulum ADE (per 1, 6,)62
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& ut CE ad EA ita CDE triangnlam eft trian.
gulum ADE ¢ erit ut triangulum BDE ad tri-
angulum ADE it CDE wiangulum ad tri-
angulum ADE (pern.§.). Utumgve 1gi=
tar trianguloram BDE, CDE ad triangulum
ADE eandem habet rationem , ideo triangu-
lum BDE triangulo CDE zqvale eft (per 9. §)s
& funt fuper eadem bafi DE,  Zqvalia autem
triangula &{uper eadem bafi conftituta etiam intra
easdem funt parallelas {per 39. 1.): €rgo DEipfi
BC parallel eft,
Ovod fecundo erar demonfirandun,

PROP, i1, THEOR,

Si trianguli angulus bifariam fecetur, fecans
autem angulum recta linea fecetetiam bafin; bafis
fegmenta eandem rationem habebunt qvam reli-
qva trianguli latera: & {i bafis fegmenta eandem

he o

!

R T —_——

.

habeant rationem qvam reliqva trianguli latera j
que a vertice ad feionem ducicur recia linea,
trianguli angulum bifariam fecabit.

1. Sit tviangulum ABCE fecerur ongulus
BAC bifuriam a vefla linca AD: dicout LD
ad DC ita effe B A qd AC.

T o o e
R e e

p Conftructio.

g 1. Ducator per C ipfi DA parallela CE ( per

i AT

2, Producatur trianguli latus BA usqvedumcon-
veniac cum parallela du&ta CEin puncto E,

C4 Demon-

i

BRI

T




40  EUCLIDIS ELEMENTORUM

Demonfiratio,

Qvontam in ;'arnlichs AD, EC incidic redla
linea AC} eritangulus ACEqvalisangulo CAD
(per 29. 1.). Sed GAD angulus ponitur eqvas
Iis angulo BAD: ergo & BAD ipfi angulo ACE
xqualis erit,

Rurfus qvoniam in parallelas AD, EC reéla
lirer BAE incidir, exterior angulus BAD «qvalis
eft interiori AEC (per 29.1.).

Oftenfus atrem eft angulus ACE angulo BAD
zqvalis; ergo & ACE ipfi AEC equalis erit; &
PIDRIEIC: latus AE mqualelateri AC (per 6,1.).

Fr qvoniam uni laterum trianguli BCE, vide-
licet ipfi- EC parallela dudta eft AD erit ut BD
ad DCita BA ad AE (per 2, 6.), -:cqvalis autem
eft AE ipfi AC: eft igitur ut BD ad DC ita BA
ad A{],

Ouvod primao evar demonfly.

.S' iz quzem yt B ad DC ira B Aad AC:

& AD jungatur : dico, anguiwin B AC bi-

f’f? iam feflum effe a vedla linea A0,

!lsdcm enim conftruftis , qvoniam eft ut
BD ad DC ita BA ad AC eft autem ut BD
ad DC ita BA ad AE ( etenim uni laterum
triangult BCE, videlicer ipfi EC parallela du&a
eft ADD) eric ut BA ad AC ita BA ad AE ( per

6.): ergo AC eft ®qualis AE (per 9.5,) ac
propterea & angulus AEC angulo A CExqvalis
(per 5.1).

S¢ .d angulus qviden AEC eft aqyalis angulo
exteriori BAD , angulus vero ACE zqvalis alterno
CAD
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CAD {per 29. 1.): qvare & BAD angulus ipfi
CAD equalis erit, | Angulusigitar BAG bifariam
fectus eft a reéa linea AD, '

Quad fecundo erat demonflrandunt.

PROP. 1V, THEOR,

Aquiangulorum triangulorum ptoportionalia
funt latera , qve circum xqvalesangulos: & homo-
loga {unt latera, qv& xqvalibus apgulis {ubten.
dupmar, :

Sint aquiangula tviaugsla £ BT, DCE,
que. engulum gquidem & B C ongulo O CE,
angulum vero ALE ang: lo DEC aguolen ha-
beant, & pratevea augulum b A G equalem
anguio COE : Dicoywianguloyuni 4 5, DCE,
proportionalia effz batera, que, (iut (v ea @qua-
Jes angulos ; & bomologa effelazera quee @gua-
fibus angulis fubzendunru,

Demonfiratio.

Ponatug enim BC in direGum ipfi CE, Et
quoniam anguli ABC, ACB duobus redtis funt
minores (per 1%. 1.), ®gvalis autem eft angulus
ACB angulo DEC 3 erunt’ABC, DEC anguli
duobus redis minores : qvare BA, ED produdl®
inter fe convenient (perir, ax,) producantar, &
convenientin pun&o I,

Jam qvoniam angulus DCE equalis eft angulo
ABC, ecrit BF ipfi CD parallela (per 28. Y. )

Cy Rurf{us,
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Rurfus, qvoniam equalis eft angulus ACB angulo
DEC), parallela erie’AC ipfi FE; pulh[ Jogram-
mum igitur eft FACD + acproprerea FA quidem
iph CD 5 AC vero ipfi E uaqv.ﬂis(per'g_:;,l)

Et qvoniam uni laterum trianguli FBE, videli-
cer ipfi FE, pvﬂil"h dutta elt AC 5 erit uc BA
ad AF ita BC ad CE (per 2. 6,) =qualis-autem
eft AF ipfi CD ; ut igitur BA ad CD ita BU ad
CE (peri7iis & & alterne ut AB ad BC ita DC ad
CE (per16.5.).

Rurfus qvoniam CD parallela eft BF, erit ut
BC ad CE ira FD ad ’JL. Sed DF aqvalis AC;
ergo ut BC ad CE ita AC ad ED, & alterne ut
BC ad AC itaCEad ED. = Itaqve qvoniam often-
{um eft, ut ABadBCitaDCad CE, urautem BC
ad CA ita CE ad ED} eritexzqvo ut BA ad CA
ita DC ad ED (per22.7.)

Aiquiangulorum igirar tiangulorum propor-
tionalia func latera, qva circum zqvales angu-
los, & homologa funt latera, qve eqvalibus an-
gulis fubtenduntur, :
Qvod erat demonftr.

PROP, V. THEOR.

Si duo triangula latera habeant proportionilia,
zqviangula erunt trisngula 5 & mqvales habe-
bunt angulos , qvibus homologa latera fubten-
dun[m‘.

Sint duo triangula ABC, DEEF, que. lateva

proporeionalia babeant, fitque ut AB guidem
9d
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2d BC ito DE ad EF ; ut autern BC ad cA

ita EFad FDy & odime w B 4 ad AC ita

ED 6d DE: dico triangulum A5G triangilo

D EF aguiangulnm effe & @guales babere

angulasy quibus honologa latera [uhrendun-
Gulum 4

et

b‘

7 idem ABC m.?_f;'z;l.‘ DEF, an-
gulun wero BCA angulo EFD ; & praterea
angulmn B AC angulo EDL

' Conftru@io & Demonflratio,

Conftiruatur ad reGam lineam EF &ad pundta
in iph E, F, angalo qvidem ABC aqvalis angu-
lus FEG , angulo autem BCA equalis angulus
EEG @ quare reliqus BAC angulus reliquo EGF
eft zqualis (per 32.1.). . Ideogve =quiangulum
eft triangulum ABC triangulo EGE § triangulo-
rum igitar ABC, EGF proportionalia funt latera,
qve circum eqvales angulos, & homologa, qve
zqualibus angulis fubtenduntur (per 4. 6.) ¢ ergo
ut AB ad BC ita GE ad EF, Sed ut ABadBCira
DEad EF: ut igitur DE ad EFita GEad EF (per
11. 5.): Utraque igitur ipfacam DE, GE eandem
habet rationem ad EF 3 & idcirco erit DE ipfi
GE =qvalis (per 9, 5.).  Eadem ratione & DF
zqualis etit GF,  Itaqve qvoniam DE eft 2qvalis
EG,communis autem EF : duz DE, EF,duabus GE,
EF funt zqvales, & bafis DF bafi GF xqualis: angu-
lusigitur DEF eft =qualis angulo GEF (per 8, 1.)
& DEF triangulum zqvale trisngulo GEF & reli-
qui anguli reliqvis angulis eqvales, qvibus zqvalia

latera
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latera fubtenduntur: angulus igitur DUE qvidem
eft @qvalis angulo G"E,.l-lgdiu.s vero EDF mqva-
lis angulo EGF. Bt gvoniam apgulus DEF eft
zqvalis angulo GEF, & angulus GEF zqualis
angulo/\;su (per con[uué‘l.); erit & angulus ABC
angulo DEF aqualis,  Eadem ratione & angulus
ACB uqvahv eft angulo DFE & etiam -wgu'us
ad A angulo ad F: ergo ABC triangulum  eft
zqviangulum triangulo ] ’W"

St igitar dao nmlwuln iuem habeant propor-
tionalia , equiangula erunt triangulyl & zqva-
les habebunt angulos, qvibus hammoga latera
fubtenduntur.

Quod erat demonfirandum,

PROP, VI, THEOR.,

i duo triangula usum angulom uni angulo
eqvalem habeant, circa zquvales autem angulos
lnremp.onmt.omha; zquiangula eruntriangula,
& zqvales habebunt angules ; qvibus homologa
Jatera fubtenduntur, i

Sing duo triangule ABC, DEI unam anguluin
BAG uni angulo EDE equalem habentia ,, ctica
cquales autem angulos lateva proporitonelia , ut
BA ad AC ita BD ad DF: dicoiriangilum ABC
triangulo D EF equiangulum. effe . & angulum
quideis ABC babere aqualen: angulo DEI, angu-
lum vero ACB angulo DEE,

Conftructio.

Ad re@am lineam DF & ad pun&ain ipfa D, F,
alterutri
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alterutri angulorum BAC , EDF conftituatur
zqvalis angulus FDG, angulo autem ACB zqva-
lis BEG.

Demonfiratio,

Quoniam in duobus triangulis ABC, DFGduo
anguli A, C duobus angulis FDG, DFG xqvales
func { per conftrud) 3 eric & religvas angulusB,
reliqvo G zqvalis (per 32.1.): ergo triangulum
ABC triangulo DGF zqviangulum eft § ac pro-
ptereaut BAad ACira GD ad DF (per 4. 6.). Eft
autem ut BA ad AC ita ED ad DF (per hypoth, )+
ut igitur ED ad DF ita GD ad DF (per 11, 35, )
quare ED zqvalis eft ipfi DG, (per 9, 5.)3 com-
munis vero eft DI ; ergo duz ED, DF duabus
GD. DF funt zquales , & angulas EDE angulo
GDF eft mqualis : bafis igitur EF eft xqvalis baft
FG, triangnlumqve DEF axqvale triangulo GDF,

& reliqui anguli reliquis angulis mqvales : alter

alteri, quibus mqvalia latera fubtenduntur (per
4- 1.)y angulus igitur DFG eft xqvalis angulo
DFE} angulus veroad G zqvalis angulo ad E,
Sed angulus DFG zqvelis eft angulo ACB (per
conftruct): angulus igitur ACB angulo DFE eft
zquelis , angulus 2utem BAC zqyalis eft angulo
EDF (per hypoth.): ergo & reliqvus, qvi ad B
zqvalis reliqvo, qvi ad E ( per 32. 1) =qvian-
gulum igicur eft triangulum ABC triangulo DEF,
& xqvales {unt anguli , qvibus homologa latera
fubtenduntur,

Ovod crat- densonftr.

PROP
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PROP, Vi, THEOR.

Si duo triangula unum angulum uni angulo
eqvalem habeant, circaaliosautem angulos latera
propertionalia, religvorum vero utrumgye fimul
vel minorem vel non minorem re(:’to; eqviangula
erunt triangula& zqvales habebunt angulos circa
qvos latera funt proportionalia.

Sint duo triangule ABC, DEF unym angulum
ani angulo egualem habentia , vidclicet angulum
BAC.angulo EDF aqualesiz , circa alios avtem an=
gulos ABC, DEF lazera proportionalia, ut fit DE
ad BF ficut AB ad BC, & seliquorum , qui ad C,
F primd utrumque fimul minorem vedfo s Dico
triangulum ABC triangulo DEL equianguluns effe,
angulumque ABC equalem angulo DEF, &' reli-
qoum, qui ad G reliquo, qui ad I aqualein, '

Conftru&io & Demonftratio.

1, Siinzqualis eft angulus ABC angulo DEF
unus ipforum major erit,  Sit igitur major
ABC, & conftituatur ad reftam lineam AB &
ad punéum in ipfa B angulo DEF xqvalis ‘an-
gulus ABG (per23.1.).

Qvoniam angulus A eft zqvalis angulo D
(per hypoth.), avgulus vero ABG =zqvalis angulo
DEF (per conftru@.); erit religvus A GB reli-
qvo DFE zqvalis: equiangulum igitar eft ABG
erisneolum eriangulo DEF;  qvare ut AB ad BG

fic DE ad EF (per 4,6.). Ut vero DE ad EF
fic
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fic AB ad BC {per hypoth.): urigicur AB2adBC
fic AB ad BG, ideo AB ad utramqve BC,;:BG
eandem habet rationem ( per 11.5.)5 erit igitar
BC ipfi BG =qualis, ac propterea angulus BGG
eft zqualis angulo BCG (per 5. 1.). Minor au-
tem redo elt angulus, qui ad C (per hypoth.):
ergo & BGC minor eft recto; & ob id, gvi et
deinceps et AGB major re@o (per13.1.). Atqvi
oftenfus eft angulus AGE =qvalis angulo F: an.
gulus igitur, qvi ad F re@to major eft, qvod hy-
pothefi repugnat ¢ non eft igicar angulus ABC
inzqualis angulo DEF 5 ergo ipfi eft @qvalis Eft
autem & angulus ad A zqvalisei,qviad D qvare
& reliquus, qui ad C zqvalis reliqvo, quiad F;
zqviangulum igitar et ABC triangulum trian-
gulo DEF,

Qvod primo erat demonfir,

2. Sed rurfus ponatur uterqve angulorum, qvi
ad G, E non minor refto: dico rurfus, & fic
triangulum ABC triangulo DEF @qviangulum
effe, Iisdem enim conftrudis, fimiliter de-
monfirabimus BC =qvalem ipft BG, angulum-
qve ad Cangulo BGCxqvalem, Sedangulus,
qvi ad C non eft minor recto : non eft igitur
recto minor BGC,  Qvare trianguli BGC duo
anguli non funt duobus redis minores; qvod
fieri non poteft (per 17,!.), non igicur rurfus
eft A B Cangulusinzqvalisangulo DEF 3 ergo
zqualis, Eft autem &qviad A zqvalisei, qvi
eltad D reliqvus igitur, qviad Creligvo ad F

eft
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eft zqvelis} ac propeerea triangulum ABC tri.
angulo DEF ®qvianguium eft,
Quod fecundo crat demonftr,

PROP. VIII, THEOR.

Si in triangulo redangulo ab angulo redto ad
bafin perpendicularis ducaturs qve ad perpendi-
calarem funt triangula & toti & inter fe funt
fimilia,

Sit triangulnm veGangulum ABCredum habens
angulum BAC, & a puintio 4 ad BC pevpendicin
davis ducatur AD;

1, Dico triangula ABD, ADCioti trianguio ABC
Similia cffe.

Demonfiratio,

Qvoniamangulus BAC eft equalisangulo ADB,
veftus enim eft uterqve, & angulus, gviad B com-
munis duobus triangulis ABC, ABD 3 erit reit
quus ACB religvo BAD wqvalis (per 32. Is )
mqviangolum igicar eft triangulum ABC triangulo
ABD,  Qvare ut BG, quve fubtendit angulum
rectum trianguli ABG, ab BA f{ubrendentem an-
gulum rectum trianguli ABD, ficipfa AB fubten-
dens angulum, qvi ad G crianguli ABG ad BD
fubte dentem angulum @qualem angulo, qvi ad
G, videlicer BAD ipfius ABD wianguli (pet 4.
6. 5 & fic etiam AC ad AD fubtendentem angu-
jum, qvi ad B comnrmem duobus triangulis?
¢rgo cangulum ABC triangalo ABD. guiangu-

lum
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tumeft, & circazqyales angulos latera habet pro-
porrionalia : imile igiturelt ceiangulum ABC trians
gulo ABD (per 1. def 6). Eadem ratione demon-
frrabimus ettam ADC trianguium triangulo ABG
fimile : eflequare utramqve ipforum ABD, ADG
toti crianguio AB. eft fimile. :
Dod primo erat demonftr,
o, Dico infuper triangula ABD, ADG etiam intey
[e fimilis effe.

Qvoaiam enim re@us angulus RDA eft zquas .
lis' reCto ADG : fed & BALD oftenfus zqvalis ef,
qvi ad C} erit reliqvus, qvi ad B religvo DAC
aqualis ( per 324 1)t xqviangulum. igitor eft
trianguium ABD triangulo ADC; Ergo ut BD
trianguli ABD fubtendens BAD angulum ad DA
trianguli ADC fubtendentem angulum,; quvi ad
C, zqualem angulo BAD, fic ipfa A D trianguli
ABD, fubtendens angulum, qvi ad B, ad DC tri-
anguli ADC, fubrendentem angulum DAC, ei,
qvi ad B =qvalem (per 4.6.), Et fic etiam BA
{ubtendens redtum angulum ADB ad AC fubten-
dentem angulum reftum ADC : eftigitur ABD
triangulum fimile eriangalo ADC (per def, 6.).

Ovod fecundo crat demonfer,

Corollarium,

Ex hoc manifeftum eft in eriangulo re@angulo
perpendicalatem ab angulo redo ad bafin ductam
mediam proportionalem effe inter fegmenta bafis ¢
& pizteréa inter bafin & bafis fegmentum uttum-
libet, latus fegmento conterminum  medium: effe

proportionaie, .
D PRUP,
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PROP, IX, PROBL.

A data re@a linea imperatam partem abcin-
dere,

Sit data veGa linea AB : oportet ab ipfa AB
imperatam partem abfcindere 5 imperetuy ayteni
#X o gry pars teriia,

Conftrutio.

1. Ducatur a punQo A qvalibet redta linea AG,
que cum ipfa A B angulum gvemlibet con-
tineat!

2. Sumatur in AC qvodvis puné&um D, & ipfi
AD qvales ponantur DE, EC (per 3.1.)

3. Juogatur BC & per Dipfi BC parallela ducatur
DF (per 31. I.)s

Demonttratio.

Qvoniam uni laterum trianguliABC, videlicet
ipfi BC, parallela dudta eft FD 3 erit ut CD ad
DA, ita BF ad FA (per 2. 6.), Dupla autem eft
CD ipfius DA 3 Ergo & BF ipfius FA dupla; tripla
igitur eft BA ipfius AF,

Quare a data rectalinea AB imperata pars tertia
AT abfciffa eft.

Quod erat faciendum.

PROP. X, PROBL.

Datam re@am lineam infe@am fimiliter fecare,
ue dita refta fetaeft.
Sie

£
|
H
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Sit data refla linca mfeda AB . [eFavero AC:
Oportet reifam lineam AB infectam f‘m:/!tﬁﬁ'mre
ut AC fedfa ¢ff in pundiis D, E,

Conftructio,

1. Date re@z AB, AC, ponantur ita, ut angulum
qvemvis comprehendant, jungaturgve 8(,

2, Per pun@a D, E ipfi BC parallele ducantur
D¥. EG, per D vero iph AB ducatur paralle-
la DHK,

Demonfiratio,

Quoniam parallelogrammum eft utrumqve
ipforum FH, HB (per conftru@.) erit igitur DH
zqvalis FG; HK vero.ipli GB =zqvalis,  Ecqvo-
niam uni lateram trianguli DKC, ipfi fcilicet KC
parallela duta eft HE erit ur CE ad ED ira KH
ad HD,  /Equalis autem eft KH qvidem ipfi
BG, HD vero ipfi GF: eft igitur ut CEad ED ira
BG ad GF. Rurfus qvopiam uni laterum trian-
guli AGE, nimirum ipli EG parallela du@a eft
FD; ur ED ad DA, ita erit GF ad FA, Sed
oftenfum eft, ut CE ad ED ita effe' RG ad GF:
ut igitur CE ad ED ita eft BGad GF, & utED ad
DA 1ta GFad FA,

Ergo data refla linea infecta AB fimiliter fecta
eft ut dara reCta AC,

Qvoderat demonfly.

D 2 PROP,
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PROP, XI. PROBL,

Dusbus datis rectis Hneis tertiam proportiona-
lem invenire,

Sint date duz vede linee AB, AC, & ponantur
318, up angulyn quemvis comprehendant = oporiet
ipfis AB, AC tertiam propoviivnalem invenires

Confiructio, !

1, Producantur AB, AC ad pun&aD,E;

2. Ponatur ipi AC zqvalis B, & jungatur BC;

3. Per D ipfi BC paraliela ducatar DE (per
ST

Demonflratio,

Qvoniam uni laterum trianguli ADE, videlicet
ipli DE parallela ducta eft BC3 erit ut ABadBD
ita AC ad CE, zqvalis autem eft BDipfiAC: ut
igitur AB'ad ACitaeft ACadCE,

Qvare duabus datislineis AB, AC tertia propor-
dionalis CE eft inventa, ‘

: Ovad evar faciendmi.
PROP, XII, PROBL,

Tribus datis recis lineis, (quartam propor tio-
nalem invenire,

Sine data tves vele linez A, B 23 G- aportet ipfis
A, B, C quartam proportionalem invenires

Confiru-
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Conftructio,

1, Exponantur duz re@z linez DE, DF, angu«
lum gvemvis EDF comprehendentes; & po-
natur ipfi gqvidem A zqvalis DG, ipfi vero B
eqvalis GE & ipfi C zqualisDH

2. Jungawur GH, & per E ipfi HG parallela du-
catur EF, :

Demonftratio,

Qvoniam uni laterum trianguli DEF, nimirutn
ipfi EF parallela duca eft GH} erit ue DG ad
GE, ita DH ad HF, Eft autem DG ipfi A 2qva-
lis, GE vero eqvalis B & DHzqvalisC: utigitu®
A ad B ita C ad HF.

Qvare datis tribus redis lineis A, B, C, qvarta
proportionalis inventa eft HF,

Quod evat faciendun.

PROP. XI1I. PROBL.

Duabus datis re@is lineis mediam propottio<
palem invenire,

Sint date dus vecte lines AB,BC} oportet intev
fpfas mediam proportionalens iuvenirs,

Conftructio,
1. Ponantur in diretum AB, BC, & fuper ipfa
AC defcribatur femicirculus ADC?
2+ A puno B ipfi AC adrectosangulos ducatue
BD (per 11.1.);

3, Jungantur AD, DC,
: D 3 Demot-
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Demonfiratio,

Qvoniam angulus ADC eft in femicirculo, is
rectus eft (per 31. 3.).  Et quoniam in uian-
gulo rectangulo ADC ab angulo reto ad bafin
perpendicularis ducta eft D63 erit BD media
proportionalis inter fegmenta bafis AB, BC,

Duabus igitur datis lineis AB, BC, media pro-
portionalis inventaeft DB,

Ovod erat fuciendum,’

PROP, X1V, THEOR,

Parallelogrammorum aqvslium & soum angu-
lum uni «qvalem habentium reciproce propor-
tionalia funt latera, qva circum aquales angulos ;
& qvorum paralielogrammorum unum angulum
uni zqvalem habentium reciproce proportionalia
font latera, qve circum zqvales angulos, illa
inter fe funt xzqvalia,

Y, Sint aqualia parallelogramme AB, BC
aquales habentia angulos ad B, & ponantur in
divelfum DB, BE; ergo & in diveflum erant FB,
BG (per 14. 1 ) Dico para lelogrammorum AB,
BC latera, que [unt civea aquales angulos effe reci-
proce proporrionalia ; hoc-eft, ut DB ad BE ita
¢ffe GB ad BF,

Demonftratio,

Compleatur parallelogrammum FE,
Qvoniam igitur parallelogrammum AB zqvale
eft

S et i
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eft parallelogrammo BC , eft autem parallelo-
grammum FE aliud: erit ut AD ad FE ira BC
ad FE (per7.5.) Sed ut AB qvidem adFEira
eft DB ad BE, ut autem BC ad FE ita GB ad BF
(per 1. 6.) erit igiturut DB ad BE ira GB ad BE,
Ergo parallelogrammorum A B, BC latera, qva
circum zqvales angulos funt reciproce propor
tionalia,
Ovod primo erat demonfir,

. Sint autem latera, que circum aquales an-
gulos , yeciproce proportionalia, fitque ut DB ad
BE ita GBadBF: dicoparallelogrammum AB éffe
equale parallelogrammo BG.

Qvoniam enim eft ut DB ad BE ita GB ad BF

(per hypoth.), ut autem DB ad BE ita AB paral-

Jelogrammum ad parallelogrammum FE, & ut
GB ad BF ita BG parallelogrammum ad parallelo-
grammum FE (per 1, 6.); erit ut AB ad FE ita
BC ad FE (per 11. 5.): zquale igitur eft AB
parallelogrammum parallelogrammo BC.

Ouod Secundo erat demonffr.

PROP, XV. THEOR,

Triangulorum zqvalium & unum angulum
uni eqvalem habentium reciproce proportionalia
{unt latera, qve circum xqvales angulos; & qvo-
rum triangulorum unum angulum uni xgvalem
habentium reciproce proportionalia funt latera,
que circum zqvales angulos, illa inter fe funt
xqvalia,

D 3 - Sint
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Sint zqualia triangula ABC, ADE unini sugus
fumn_uni aqualem babentia, angulum [Gilicer ABC
equalen angulo DAE . dicotriangulum ABC, ADE
batera, que circum wquales angulos | effe veciproce
proportionalia, hoc eft ut CA ad AD ita effe EA
ag 4B.

Conftrudtio,

x, Trianevls ABC, ADE ponantur ita, ut in
direttum fit CAipfiAD: ergo&EAipfiABin
directum eric(perrg., 1,)s ;

24 Jungatur BD,

Demonftratio,

1) Qvoniam triangulum ABC zqvale eft tri-
angulo ADE ( per hypoth, ), eft autem aliud
triangulum ABD 3 eric ur CAB triangulum ad
triangulum BADea eriangnlum ADE ad triangu.
lum BAD (per 7. 5), Sed ut tiangulum qvidem
CABadB A D triangulum ita CA ad AD utautem
trianguium EADad ipfum BAD ita EA ad AB (per
¥, 6.):Eritigitur CA ad A Din EAad AB: qvare
wianguiorum ABC, ADE latera, qve circum
®qvales angalos , funt reciproce proporticnalia s

Quod pyimo erat demnonfivandum,

2. Sint autem latera tviangulorum ABC, ADE
#eciproce proportionatia; & fit ur CAad AD ita
EA ad AB : dico triangulym ABCtriangulo ADE
¢ffe equale,

fisdem
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Tisdem ut fupra conitrudis, qvoniam ut CA
ad AD ita eft EA ad AB 5 ut autem CA ad AD
jte ABC triangnlum ad triangulum BAD, & ut
EA ad AB ita triangelum EAD ad BAD triangu-
lum (per 5. 6.): erit ut ABC triangulum ad tri-
angulum BAD ita triangulum EAD ad BAD
trianoulum (per T1.§.): uerumqve igitur trian-
gulorum ABC, ADE ad triangulum BAD eandem
habet rationem 3 ac propterea eqvale eft ABC
sriangulum criangulo EAD (per9.s.).
Ovod 2do erat demonfty,

PROP, XVI. THEOR,

Si qvaruor re@e linez proportionales faerint,
re@angulum fub extremis comprehenfum zqvale
eft reGtangulo. qvod fub mediis comprehenditur:
& {i retaugulum fub extremis comprehenfum
zqvale fuerit e1. gvod fub mediis comprehendi-
tur, qvatuor re@e linex proportionales erunt,

Sint quatuor veGelines proportionales AB, CDy
E. F; quidem AB ad CD ita E ad I, dico
velfangnlum [ub vedis lineis AB, I equaleeffe ciy
quud [ub ipfis CD, E comprebenditus.

Conftructio.
t, A pundis A, CipfisAB, CD ad re&os angulos
ducantur AG,CH (per r1.1.)?
. Ipfi F ponatur =qualis AG; ipfivero Exqvas
lis CH:;
3+ Gompleantur BG, DH parallelogramma.
Dgs Demons
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Demonttratio.

Qvoniam eft ut AB ad CD ita EadF 5 eft
autem E qvidem zqvalis CH & Fipfi AG 3 erit
ut AB ad CD ita CH ad AG parallelogrammo-
rum igitur BG, DH reciproce proportionalia {unt
latera, que circumeqvalesangulos (per 2, def,6),
Qvorum autem parallelogrammorum zqviangu-
lorum reciproce proportionalia funt latera; qva
circum zqvales angulos, ea inter {e funt zqalia
(per 14.6.)5 parallelogrammum igitur BG zqvale
eft parallelogrammo DH 3 eft autem parallelo-
grammum BG, fub redlis lineis AB, F compre-

henfum, nam AGzqvaliseft F ; parallelogrammum

vero DH comprehenditur fubipfis CD, E, cum
GH ipfi E fit &qvalis; rectangalum igitur com-
prehenfum fub redtis AB, I eft zqvale ei, qvod
fub ipfis CD, E comprehenditat,

Quod primio evat demonfir.

2. Sit veGangulum comprebenfum AR, F equale
¢y quod comprebenditur [ub ipfis CD, E: dico
quatuor reidaslineas prapartrwm!e; rﬂ@ ) videlicet
ut AB ad CD ita E ad F. :

Tisdem enim conftruétis, qvoniam reftangu-
lum comprehenfum {ub reétis AB, T ¢ft zqvale
ei, qvod fub re@is CD, E comprehenditur, eft
autem rectangulum BG comprehenfum fub redis
AB, F, etenim AG eftzqvalis F5 comprehenfum
vero fub re@is CD, E eft reangulum DH, qvod

CH ipfi E fit =qvalis: erit parallelogrammum BG

aqvale parallelogrammo DH ; & fantzquiangula:
zqvalium
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zqualium autem & xqviangulorum  parallelo-
grammorum latera , qua circum zqvales angulos
funt recipioce proportionalia(per 14- 6.): qvare
ut AB ad CD ita CH ad AG, Zqualis autem
eft CH ipfi E, & AGipfi F: utigitur AB ad CD
ita £ ad F.

Quod, [ecundv crat demonfFrandui.

' PROP, XVII, THEOR,

Si tres re@e linez proportionales fuerint, rectan-
gulum fub extremis comprehenfum qvale eft
ei, quod a media fit, gvadrato: Et fi reftangulum
fub extremis compreheni'um zquale fuerit ei,
qvod a media fir, qvadrato, tres reétz linez
proportionales erunt.

1. Sint tres velfe lintz proportionales A, By C,
ut quidem A ad B ita Bad Cedicorellangulym
comprebenfum [ub veéfis A , C aquale effe e,
quod a media B fit, quadraro.

Conftructio,

Ponatur ipfi B zqvalis D.

Demonitratio.

Qvoniam ut A ad B ita B ad C, zqvalis autem
eft Bipfi D3 ericut AadBita DadC. Siautem
quatuor reéte linex proportionales fuerint, rectan-
gulum fub extremis comprehenfum eft zqvale ei,
gvod fub mediis comprehenditur (per 16. 6.):
ergo reCtangulum comprehenfum fub rectis, A, G

zqvale
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zqvale eft ei, qvod comprehenditur fub redis
‘B, Sed retangulum comprehenfum fub redis
B, D eft zqvale qvadrato, gvod fir exnpfaB etenim
B eft ®qvalis D : re@angulum i igitur comprehen-
fom fub rectis A, G, eft zqvale ei, qvod ex B fit
qvadrato,

Qvod primo evar demonfir.

1) Sed reangulum comprebenfiom [ub re@is 4,C
aquale fit gqyadrato, quod fit ex B dico Aad B
2ta cffe ut B ad C,

lisdem enim conftrud@is, qvoniam refangulum
comprehenfum fub re&lis A, C zqvale et qvadra-
to, qvod fic ex B; ar qvadratum, qvod fit ex B
eft relangulum, qvod {ub ipfis B,D comprehen-
ditur, eft enim B eqvalis D: erit re&angulum
comprehenfum fub re@is A, C &quale ei, qvod
fub re@is B, D comprehcndxtur
Si autem redangulum fub extremis compre-
henfum zqvale fuerit ei, qvod fub mediis com-
prehenditur, qvacuor reftz line® proportionales
erunt (per 16. 6,): eft igitur ut A ad Bita D
ad C, Sed B =qvalis eft D¢ utigitur A ad B
ita B ad C.
Quod fecmm’a erat demonfirandum,

PROP, XVIII, THEOR.

A data re@a linea dato re@ilineo fimile fimili-
tergve pofitum reclilineum defcribere,

Sit data vea linea AB datum autem veltili-
newin
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newm CE: Oportet a ré@a linea AB vedilineo CE
[fimile fimilitergue pofirum vedilineuns difiribere,

Conftruétio & Demonfiratio.

Jungatar DF 3 & ad reftam lineam AB & ad
punta in ipfa A, B angulo qvidem C =qalis
angulus conftituatur GAB, angulo autem CDF
angulus fiat qvalis ABG (per 23, 1.): religvus
igitur CED angulus reliqvo AGB eft =qvalis (per
32.1): ergo zqviangulum eft FCD triangulum
wriangalo GAB ; ac proptereautFDad GB itaFC
ad GA & CD ad AB,

Rurfos confticuatur ad re@am lineam BG, &
ad punda in ipfa B, G angulo DFE =qvalis un-
gulus BGH, angulo autem FDE =qvalis GBH:
ergo reliqvus, qvi ad E reliqvo, qvi ad H eft
zqalis: equiangulum igitur eft triangulum FDE
triangulo GBH 3 qvare ut FD ad GB ita FE ad
GH&EDad HB. (per4.6). Oftenfumautem eft
utFD ad GBitaeffe FC ad GA &CD ad AB: Eft
igitur ut FCad GA ita CD ad AB&FE 2dGH , &'ad~
huc ED ad HB (per11. §.), itagve qvoniamangulus
CFD zqvalis eft angulo AGB ( per conftrudt, ),
angulus autem DFE angulo BGH : erit totus
CFE angulus toti AGH =qvalis, - Eadem ratione
& CDE eft zqvalis ipfi ABH , & pratereaangulus
ad C angnlo ad A =qvalis, angulus vero ad E
&qualis angulo ad H: zqviangulum igicur eft
AH ipfi CE, & latera circum zqvales: angulos
habet proportionalia ; ergo retilineum AH re-
dilineo CE fimile erit, .

A data
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A data igitur linea AB dato redilineo CE
{imile & fimiliter pofitum re@ilineum AH de-
fcriptum eft,

QOvod evat faciendum & demonflr,

PROP, XIX, THEOR,

Similia triangula inter fe funt in duplicata
ratione laterum homologorum,

Sint fimilia triangula ABC, DEF ba.’;e:f.fm
angulum ad B aquales angulo ad E, & fit ut AB
ad BC ita DE ad EF, ita ut latus BC homologumnt
fi¢ latevi EF (per 12. def 5.): dico ABC triangu-
lum ad triangielum DEF duplicatam rvattonem
habere ejus, quam habet BC ad EF,

Conftructio,
1. Sumatur ipfis BC, EF tertia proportionalis
BG, ut fit ficut BC ad EF ita EF ad BG

(per 12, 6.)3
2. Jungarur GA;

Demonftratio.

Qvoniam ut AB ad BC ita eft DE ad FE} erit
permutando ut AB ad DEita BCad EF ( per
16.5.). Sed ut BCad EF ita EF ad BG, &
igitur ut AB ad DE ita EF ad 8G (per 11, 5.)3
quare triangulorum ABG, DEF latera, que
circum =qvales angulos reciproce {unt propor-
tionalia,

Qvorum autem triangulorum, unum angulum
unt
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uni zqualem habentium , latera, qve circum
zqvales angulos, reciproce funt proportionalia,
ea inter fe funt zqvalia (per 15, 6.)% =qvale igi-
tur et AB G triangulum triangulo D EF. Etqvo-
niam eft ut BC ad EF itaEF ad BG 5 fiautem tres
reQx linez proportionales fint, prima ad tertiam
duplicatam rationem habet ejus, qvam habet ad
fecundam ; habebit BC ad BG duplicaram ra-
tionem ejus qvam habet BC ad EF (per 10.
def 5.).

Ut autem BC ad BG ita ABC triangulum ad
triangulum ABG (per1. 6.): Ergo & ABC tri-
angulum ad wisngulum ABG duplicatam ratio-
nem habet ejus, qvam habet BC ad EF. Eft
autem ABG triangulum triangulo DEF quale:
& igitur triangulum ABC ad triangulum DEF
duplicatam rationem habebit ejus , qvam habet
BC ad EF.

Ovoderat demonfir,

Corollarium,

Ex hoc manifeftum eft, fi tres linex propro-
tionales fuerint, ut' prima ad tertiam ita effe
triangulum , qvod fit a prima, ad triangulum 2
fecunda fimile & fimiliter defcriptum: gvoniam
oftenfumeft ut CBad BG ita ad ABC triangulum
ad triangulum ABG, hoc eft ad criangulum DEF.

PROP, XX, THEOR,
Similia polygona in fimilia triangula dividun-
tur & numero zqvalia & homologatotis: & paoly-
gonum
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gonum ad polygonum duplicatam habst rationem
€jus , qvam lates homologum habet ad latus
homologum,

St fimilia polygena ABCDE, FGHKL & fit
lazus AB lhomologum ipfi FG ¢ Dico polygona
ABCDE, FGHKL in fimilia tviangsla dividi &'
numero aqualio & bomoliga roris & & pulygonunt
ABCDE ad polycenum FGHKL duplicatam vatigs
nens habere ejus , quam habet AB ad FG,

Conftru@io.
Jungantur BE, EC, GL, LH,
Demonfiratio,

1, Qvoniam fimile et ABCDE polygonum. po:
lygono FGHKL ( per hypoth, ) erit angulus
BAE angulo GFL zqvalis: atqve eft , ut BA
ad AE ita GF ad FL (perdef. 6,), Trianguala
igitur BA E; GEL font fimilia (per 6 6.},
ideogve angulus ABE zqvalisangualo FGL, &
angulus AEB zqvalis angulo FLG,

Eft autem & totus AED angulus @qualis toti
FLK, propter fimilicudinem polygonorum : ergo
1ehqvus BED avgulus reliqvo GLK eft zqvalis,
& eadem ratione EBC reliqgvo LGH eft 2qualis,

Et gvoniam ob fimilitudinem triangulorum
ABE, FGL eft ut BE ad BA ira GL ad GF 3 fed
& propeer fimilitudinem polygonoram ut B A
ad BC ita FG ad GH : erit ex 2qvo utBE ad BC
ita GL ad GH ( per 22, 5. ); nempe circum
zqvales angulos EBC , LGH latera funt propors

tionalia s
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tionalia: =qviangulum igitar eft EBC triangulum
triangulo LGH ( per 6.6, ), gvare & fimile { per
1. def 6.).

Eadem ratione & EDC rtriangulum fimile eft
triangulo HLK; Similiaigitur polygona ABCDE,
IGE![&L in fimilia triangula dividuntur & numero
=qvalia,

Quod primo erac demonftr,

Qvoniam in precedentibus oftenfum eft eri-

angulum A BE fimile triangtlo FGL, trian.

gulumautem BEC fimile triangulo GLH erunt
igitur inter f{e in duplicata ratione laterum
homologorum { per 19, 5.), hoc elt, ratio
trianguli ABE ad eriangalum FGL et duplicata
rationis BE ad GL, & ratio trianguli BEC ad
criangulum GLH edam dd[}liLdEa eft rationis

BE ad GL: Ergo ut triangulum ABE ad

triangulum FGL ira triangulom BEC ad tri-

angulum GLH (per 11, 5.). Eodem mo-
do oftendetur ut triangulum BE C ad trian-
gulum GLH i elle triangulum EDC ad
eriangulum LK H, Quare ut unum antece-
deus videlicer triang, ABE ad unum con-
feqvens fcil, ad triangulum FGL i omnia
antecedentia ABE, BEC, CED fimul fumpra ad
omnia confeqventia FGL, GLH, HLK fimul
fumpta (per r2.5.), Tetisigitur homologa
funt omnia ifta criangula, hoceftut polygonum
unum ad alterum,

Quvod fecundo erar demonftrandum,

E 3. Ratio
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3, Ratio trianguli ABE ad triangulum FGL efb
duplicata rationis BA ad FG (per 15.5.). Sed
ratio polygoni ad polygonum eft eadem cum
ratione trianguli ABE ad triangulum FGL (ut
jam oftendebatur), Ergo etiam ratio polygoni
ad polygonum eft duplicata rationis ABad FG

(perira; 5.0
Ovud tertio erat demonfivandum,

Corollarium 1,

Eodem modo & in fimilibus qvadrilateris
oftendetur, ea eflfe in duplicata ratione laterum
homologorum, oftenfum autem & in triangulis
(ad coroll, 19.6.): qvare univerfe fimiles recti-
linez figurz inter fe!funt in duplicata ratione
homologorum laterum,

Corollarium 2,

Ec {i ipfis AB, FG tertiam proportionalem fu-
mamus, qve fit M ; habebit ABad M duplicatam
rationem ejus, gvam habet AB ad FG { per 10,
def, 5.). Haber autem & polygonum ad poly-
gonum, & qvadrilaceram ad qvadrilaterum dupli-
catam rationem ejus qvam latus homologum ha-
bet ad homologum Jatus , hoc eft qvam AB ad
FG: atque oftenfum eft hoc in triangulis,. Uni-
verle igitur manifeftum eft, fi tres reftz linem
proportionales fuerint, uz prima ad tertiam, ita
effe figuram rectilineam, qua fic a prima, ad fimi-
lem & fimiliter defcriptam afecunda,

PROP.

T
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PROP, XXL. THEOR,

Quz eidem rectilineo funt fimilia & incer fo
funt imilia,

Sit utrumque velfilineum A, B Simile velilineo
C; dico & vedilinewm A rectilines B fimile offe,

Demonfiratio,

Qvoniam A re@ilineum {imile eft re&ilineo C
(per hypoth. ), & ipfi C zqvianguium erir & cir-
cum xqvales angulos latera habebit proportiona-
lia (per 1.def 6.).

Rutfus, qvoniam re@ilineum B fimile eft re@i-
lineo €, etiam ipfi C @qviangulum eric & circum
aqvales angulos latera habebit proportionalia;

Utrumqve igifur reilineorum A, B ipfi Czqyi-
angulum eft, & circum zqvales angulos latera ha.
bet proportionalia:

~ Quare & relilineum A ipfi B equiangulum eft
(per 1, ax,), ideoqve latera circum. @quales an-
gulos proportionalia habet ( per 11, 5, )5 8¢ pro=
pterea A ipfiBeft fimile (per 1.def. 6,).

QOvod erat demonfbr,

PROP, XXII, THEOR,

Si qvatuor refle linem proportionales fuerines

& redlilinea qvz ab ipfis fiunt, fimilia & {imi-
liter defcripta, proportionalia erune ; & fi redti-
linea, qua abipfis fiunt fimilia & fimiliter deferipta,
E 2 fuerint
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fuerint proportionalia$ & ipfe refe linez pro-

portionales erunt,

1, Sint quatuor ve(a linez proportionales AB, CD,
EF, GH fitqve ut AB ad CD ita EI' ad GH;
fint porvo ab ipfis quidem AB, CD defsvipta
[imilia & fimilizer pofita yvedilinea KAB, LCD,
ab ipfis vero EF , GH defiripta fint reclilinea
fimilia & fimiliter pofita MF, NH : dico ur
KAB redilineum ad velilineum LCD ita effe
vedilineum MF ad ipfum NH vectilineum,

Conftructio,
Sumantus ipfis qvidem AB, CD tertia propor-
tionalis O 5 ipfis vero EF, GH tertia proportio-
nalis P (per 11,6.),

Demonftratio.

Qvoniam eft ut AB ad CD ita EF ad GH, ut
autem CD ad O ita GH ad P: erir ex =zqvo ut
ABad Oita EF ad P ( per 22, §.)3 Sed ut AB
ad O ita eftredtilineum KAB ad LCD redtilineum,
ut autem EF ad P ita recilineum MF ad redili-
neum NH (per 2. coroll, 20, 6,); Cum vero
ratio AB ad O zqvalis five eadem elt ac ratio
Elad P, ut igitur KAB ad LCD ita MF ad NH
(per 11,5:).

Qvod primo evat demonfir,
a. Sit ut KAB redilineum adrvelilineum LCD ita
reGilineum in MF ad velilineyms NH & dicoug

AB od CD #a efle EF ad GH,

Gonftrudtio,

S e —————
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Conflructio,

Fiat enim ut AB ad CD ita EF adQR (per
12. 6.); & defcribatur ab ipfa QR alteratri rei-
lineorum MF , NH fimile & finiliter pofitum
redilineumn SR (per 18,6, ).

Demonftratio.

Qvoniam igitur eft ut ABad CD ita EF ad
QR, & defcripta funt ab ipfis qvidem AB, CD
fimilia & fimiliter pofita KAB, LCD reilinea,
ab ipfis vero EF, QR fimilia & fimiliter pofita
reCilivea MF, SR eft ut KA B re@ilineum ad
rectilineum LCD ita re&ilineum MF ad SR redi-
lineum (ut in {uperiori parte oftenfumeft.)

Ponitur autem & ut reftilineum KAB ad refi-
lineum LCD ita MF redilineum ad reétilineum
NH: rectilineum igitur MF adutrumqve ipforum
NH, SR eandem habet rationem (per L, §.): ergo
reftilineum NH eft ipfi SR @qvale ( per 9. 5.)3%
eft autem & ipfi fimile fimiliterqve pofitum (per
conftr,): Ergo GH eft zqvalis QR. Et qvoniam
ut AB ad CD ita eft EF ad QR =qvalis autem
QR ipfi GH; erit ut AB ad CD ita EFad GH
(per 7. 5.)., Qwod fecundo evar demonfi,

LEMMA.

At vero fi re@ilinea =qvalia & fimilia fint,
homologa ipforum latera inter fe mqvalia efle
hoc modo demonftrabimus,

Sint equalia & fimilia refilinea NH, SR ; &
fit ut HG ad €N ita PQ ad QS: dico RO ipfi

HG effe equalen. :
E 3 51
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St enim inzqvales fint woa ipfarum majorerie,
Sit RQ major qvam HG & qvoniam eft ut KQ
ad QS ita HG ad GN ¢ & permurando erizut RQ
ad GH ita QS ad GN (per 16. 5.).

Major autem eft QR gqvam HG; ergo & QS
qvam GN major erit; qvare & reéhlineum K S
rectilineo HN eft majus; fed & xqvale, qvod fieri
non poteft: non eft igicur QRinzqvabsipliGH3
€rgo zqvalis, . A :

Quod erat demonfiy.

PROP. XXIII. THEOR.

Zqviangula parallogramma inter fe rationem
habent ex laterum rationibus compofitam,

Sint aquiangula parallelogramma 4C, CT aqva-
lem babentia BCD angulum angulo ECG » dico
parvallelogrammum AC ad' garallelogrammum CF
rationem habere compofitam éxrationibus laterum;
‘hoc eft ex vatione, quam haket BC'ad CG, & ex
ratione, quam babet DC ad GE.

Confiractio,

1, Ponatur enim BC'in direGum ipfi CG, er-
go & DC ipfi CE in diretum erit ( per
T4.1.)5%

2. Compleatur DG parallelogrammum produ-

¢tis redtis AD, FG usqve dum concurrant in
puncto H; :

3. Exponatur
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3. Exponatur reta linea qvadam K, &fiat ut BC
ad CGita K ad L, ut autem DC ad CE itaL
ad M (periz2.6.).

Demonfiratio.

Rationes ipfius Kad L, & L ad M ezdem funt,
qve rationes laterum videlicet BC ad CG & DC
ad CE (per conftr,). :

Sed ratio K ad M compofita eft ex ratione K
ad L & rationeLad M : qvare & Kad M rationem
habet ex rationibus laterum compofitam ( per
5. def. 6.).

Et qvoniam eft ut BC ad CG ita AC paralle-
logrammum ad parallelogrammum CH (per1.6) 3
fed ut BC ad CGiraKad L (pereonflr,) eritigitur
ut K ad L ita parallelogrammum AC ad CH paral-
lelogrammum (per 1 1. §.).

Rurfus qvoniam eft ut DC ad CE ita paralle-
logrammum CH ad parallelogrammum CE ( per
1. 6.)5 ut autem DC ad CE ita L ad M (per
conftr.): utigitur L ad M ita erit parallelogram«
mum CH ad CF parallelogrammum (per 11.5.).

Iraqve cum oftenfum fit, ut K qvidem ad L
ita efle AC parallelogrammum ad parallelogram-
mum CH, ut autem'L ad M ita. parallelogram-
mum CH ad CF parallelogrammum erit ex2qvo
ut K ad M ita AC ‘parallelogrammum ad ipfum
CF (per 22..):"Habet autem K ad M rationem
ex rationibus laterum compofitam : ergo & AC
patallelogrammum ~ ad _ parallelogrammum. CF

E rationem
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rationem habet ex rationibus laterum compo-
fitam,

Quvod evat demonfly.

PROP. XXIV. THEOR,

Ominis parallelogrammi qve circa diametrum
funt- parallelogramma funt fimilia toti’ & in-
ter fe,

Siz parallelogranmmum ABCD), cujus diameter
AC; circa diminetrum vero AC parallelograming
St EGyHK : dico parallelogrammal EGy, HK &'
tori ABCL & inter [e frmilia effe.

Demonftratio,

Qvoniam refa EK parallela eft reGe BG, erit
angulus AEF @qvalis angulo ABC, angulus autem
AFE =qvalis anpulo ACB ( per29. 1.); duo
igicur triangald AEF, ABC funt zqviangula ;
Eodem modo & duo triangula AGF, ADGC
aqviangula fant: quare parallelogrammum E G
zqviangulum et parailelogrammo A B CD:
utrumgve enim eorum in dua triangula eqva-
lia & zqviangula per diamerrum AC divifum eft
{BELRASTH)S '

Porro qvoniam zqviangula funt triangula ABC,
AEF, erunt latera iplorume circa zqvales angulos
proportionalia, mempe uc ABjad BC ita AE ad
EF 3 & qvoniam etiam =qviangula funt triangula
ADC, AGF (ur fupra oftenfum eft), erunt
iplorum-latera fimiliter proportionalia-videlicet,

! ut
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ut CD ad DA ita FG ad GA (pst 4. 6.): qvare
parallelogramma EG, ABCD, gve & fingulos
angulos {ingulis angulis eqvales -habent & latera
circa qvales angulos proportionalia, funt fimilia
(per 1. def, 6.).

Eadem ratione & parallelogrammum HEK
fimile eft parallelogrammo ABGCD : utrumgve
igitur ipforum EG, HK parallelogrammorum oti
parallelogrammo ABCD eft fimile,  Qve autem
eidem redilineo funt fimilia & inter fe funt fimilia
(per 21. 5.): parallelogrammum igitur EG fi-
mile eft parallelogrammo HK,

Jvare omnis parallelogrammi qve circa dia-
metrum funt parallelogramma & tori & inver fe
funt fimilia,

Quod erat demonfir,

PROP, XXV. PROBL,

Dato redilineo fimile, & slteri dato mqvale
idem conflituere,

Sint data duo veilinea videlicer ABC & D
oportet conflituere veilineun | idemque ipfi ABE
quidem fimile, 1pfi vero D aquale,

Conftructio,

1, Ad redtam lineam B C applicetur parallelo-
grammum BE triangulo ABC zqvale ; ad redtam
vero CE apphicetur parallelogrammum CM
zquale ipfi D in angulo FCE, qvi angulo CBL
eft zqualis (per44.&245,1.)}

5 2, Sumatur
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=, Sumatur inter ipfas BC, CF media proportio:
nalis GH (per13.6.)3

3+ Ab ipla GH defcribatur re@ilineum K GH
fimile & fimiliter pofitum reltilineo A B C

(per 18. 6.).
Demonftratio,

Qvoniam EB, CM funt parallelogramma &
angulus FCE eqvalis eft angulo CBL (per con-
ftrud, ), in diredtum igitur eft BC ipfi CEF (per
41. 1.)3 & qvoniam eft ut BC ad GH ita GH
ad CF (per conflrud. ); cum autem tres linex
reftz fint proportionales , ut prima ad tertiam
ita eft figura redilinea, qve fit a prima ad {imilem
& fimiliter defcriptam a fecunda ( per 2. co-
roll, 20, 6.) : erit itagve ut BC ad CF ita
ABC wiangulum ad triangulum KGH. ~ Sed ut
BC ad CF ita parallelogrammum BE ad EF pa-
rallelogrammum  (per1, 6.): & igitur ut tri-
angulum A BGC ad triangulum KGH ita BE pa-
rallelogrammum ad parallelogrammum EF : qvare
alterne five permutando ut ABC triangulum ad
parallelogrammum BE, ita triangulum KGH ad
EF parallelogrammum (per 16, §.). Eft autem
triangulum A B C ®qvale parallelogrammo BE
(per conftru&,) : eqvale igitur eft & KGH trian-
gulum parallelogrammo EF, ~ Sed EF parallelo-
grammum zqvale eft reftilineoD | ergo &trian-
gulum KGH ipfi D eft zqvale, Eftautem & KGH
fimile triangulo ABC (per conftr.),

Dateo

E
i
E
i
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Daro igitur reéiilineo ABG fimile, & alteri dato
D zqvale idem conftitutum eft KGH.

Qvod erat faciendum,

PROP, XX VI, THEOR,

Si a. parallelogrammo parallelogrammum aufe-
raruir, imile toti & fimiliter poficum, communem
cum ipfo angulum habens? circa eandem diame-
trum eft com toto.

A paraliclogrammo enim ABCD parallelogram-
mum AEFG auferatur fimile ipfi ABCD & fimilia
Ler pofituin, communemyve ctim ipfo angutum. ha-
bens DAB ; dico_parallelogrammum ABCD ¢iy
ca eandem effe diametrum cuin paralielyzrammo
ARLG,

Demonfiratio,

Si thefin. propofitionis negaveris , . fic itaqve
ipforum diameter AHG, ducaturqve per H alte-
rutrd ipfarum AD, BC parallela HK,

Qvoniam igitur circa eandem diametrum eft
ABCD parallelogrammum. cum parallelogrammo
KG (per antithefin ), erit parallelogrammum
ABCD parallelogrammo KG fimile (per 24. 6.):
o ut DA ad ABita GA ad AK (per1. def, 6.

Eft autem & (propter fimilicudinem parallelo-
grammorum ABCD, EG,) ut DA ad AB its GA
ad AE: ideoqve ut GA ad AE ita GA ad AK
(per 11, 5.): ac proinde GA ad urramqve ipfa-

rum
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rum AK, AE eandem rationem habet § erit igi-
tur AE ipfi AK =qvalis per 9.5.), hoc eft, totum
foz parti erit zqvale, qvod fieri neqvit : nonigi-
tur circa eandem diametrum eft ABCD paralle-
logrammum cum parallelogrammo KG : igitar

circa eandem diametrum erit parallelogrammum

ABGD cum parallelogrammo AEFG,
Quod erat demonflvs

PROP, XXVII, THEOR.

Omnium parallelogrammorum fecundum ean-
dem reQam lineam applicatorum, & deficientium
figuris parallelogrammis , fimilibus & fimiliter
pofitis ei, qve a dimidia deferibitur, maximum
eft, quod ad dimidiam eft applicatum , fimile
exiftens defectui,

Siz vela linea AB [ecerurque bifarviam in
C; & ad AB redam linsam applicesur paval-
lelogrammum AD deficiens figura parallelo-
gramma CE, imili & (Fig. 1. [imilier pofite
¢, qua a dimidio ipfins AB deferiptaef?, boc off
@ BC: Dico ommnn parallelogyammorum ad
yedtam lineam (Fig. 2. ADB applicatorum &
deficienzium figuvis pavallelogyammis, fimilibus
&7 finilizer pofiris pfi CE , maximum cffe
AD.  Applicetur enim ad veGam lineam A5
pavallelogrammun AL, deficiens figuva pa-
vallelogvamma KH fimili & fimilizer pofizaipfe
CE; Dico AD pavallelsgrammum pavallelo-

avamnio AL majis effes
Demon-~
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Demonftratio,

1, Quoniam parallelogrammum CE fimile eft
parallclogrammo KK, circa eandem diame-
trum func (per 26, 6.), Ducatur eorum dia-
meter DB & defcribatur Figura prima,

Qvoniam igitur CF eft aqvale ipfi FE (per

43.1,), commune apponatur KH : totum igitur

CH toti KE eft @qvale, ~ Sed CH eft zquale

CG, qvoniam refta linea AC ipfi CB eft zqvalis

(per 36.1.): ergo & GC ipfi EK wqvale erit.

Commune appounatur CF: totum igitur AF eft

@qvale gnomoni LMN; qvare & CE, hoc eft

parallelogrammum AD, parallelogrammo AF eft

majus (per 36, 1.).

Quod primo erar demonffrandum,

2, Sit rurfus AB fe@a bifariam in pun@o C, &
applicatum fit AL deficiens figura CM 3 &
rurfus ad reftam lineam AB applicetor paral-
lelogrammum AE deficiens figura DF, fimili
& fimiliter pofita e, qve a dimidia AB defcri-
bitur, videlicer CM: Dico parailelogrammum
AL, qvod ad dimidium eft applicatum majus
efle parallelogtammo AE,

Qvoniam enim fimile eft DF ipfi €M, circa
eandem funt diametrum (per 26.6.) : fitipforum
diameter EB & defcribatur Figura 2, |

Et qvoniam LF zqvale eft LH ( per 36. 1.),
etenim FG ipfi GH eft zqvalis 5 erit L Iipfo
EK majus,  Eft autem LF xquale DL ( per
@3.1.): majus igitur eft DLipfo EE, Com-

mune
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mune apponatur KD, = Ergo.totum AL toto AE
eft majus, :
- Quod fecundo erar demonflr,

PROP. XXVIIl. THEOR,

A d datam retam lineam dato reétilineo @qvale
parallelogrammum applicare , deficiens figura
parallelogramma , qve fimilis fit alteri datz:
oportet autem datum re&ilineum, cuizqvale ap-
plicandum eft, ‘non majus efle eo, qvodad di-
midiam applicatur fimilibus exiftentibus defeé-
bus & ejus qvod ad dimidiam & ejuscuioportet
fimile deficere. ;

Sit data veia linea AB: datum autemn reSili-
netem, cui oportet xquale ad datam velGam lineam
AB applicare fit C, non majus. exiffens co, quod
ad diupidiam applicatum eff fimilibus exiffcitis
bus defedtibus s cui autem fimile oportet deficere
{it D; oporret ad datam yectam lneam A B daro
veflilinen. € wquale parallelogrammun applicas
re, deficiens figura parallelogramma, que finilis

[ ipfr D

Conflructio,
1. Secetur AB bifariam in E (per 10.),
2. Abipla EB defcribatur fimile & fimiliter pofi-
- tum ipfi D, qvod fit EBFG (per 18, 6.) &
compleatur AG Parallelogrammum,
Demonfiratio,
Qvoniam AG vel zqvale eft ipfi C, vel eo ;

majus ob determinationem § & ﬁqwdem AG fic:
zqvale
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.zqvale G, fattum jam erit, qvod proponebatur;
etenim ad reCtam lineam A B dato reilineo
C =zquale paralielogrammum AG applicatum eft
deficiens figura parallelogramma EF, ipfi D fimili,

Sin autem non eft =qvale, erit HE majus qvam
C, atgve eft HE zquale EF : ergo & EF qvam
C eft majus, ~ Qvo autem EF fuperat C, ei ex-
ceflui zqvale ipfi vero D fimile & fimiliter pofi-
tum idem confticuatur KLMN (per 25.6.). Sed
D cft {imile EF, qvare & KM ipfi EF fimile erit,
Sit igicur recla linea qvidem LK homologa ipfi
GE, LM vero 1pfi GF,~

Et qvoniam aqvale eft EF ipfis C T KM erit
EF ipfo KM majus: major igitur eft (_n_,lpf’i KL,
& GF ipfa LM (per 1. Cmol 20. 6.). Pomrur
GX zqvalis LK, & GO =qvalis LM ( per 3. 1,),
‘& compleatur X GOP parallelogrammum ( per
3 1. 1.): eqvale igitur & {imile eft X O ipfi KM
(per 24. 6.).  Sed KM fimile eft EF: ergo &
XO ipfi EF eft fimile (per21. 6 D ecirea eandem
igitur diametrum eft X O cum ipfo EF ( per 26,
6,) Sit ipforum diameter GPB & figura defcri-
batur. i

Itaqve qvoniam EF eft zqvale ipfis CXK M,
gvorum XO eft aqvale KM, erit religvus gnomon
xqualis religvo G, Et qvoniam O R eft zqvale
XS (per 43. r) commune apponatur RS : totum
igitur OB toti XB eft zqvale, . Sed XB eftzqva-
le TE (per 36.1.), gvoniam & latus AE xqvale
lateri B : qvare & TE ipfi OB zqvaleeft. Com-
mune apponatur XS ; ergototum TS xqvale tori

gnomonti
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- gnomoni XS 1 SF. Atgnomon XS t SFipfi C offen=
fus eft mqvalis: & igitur TS ipfi C zqvale erit.
Ad datam igitur rectam lineam AB dato re@i-
lineo C zqvale parallelogrammum TS$ applicatam
eft, deficiens figura parallelogramma RS ipfi D
fimili, qvoniam & RS fimileeft ipiOX,
Ovod erar fuciendum,

PROP, XXIX, PROBL,

Ad datamredlam lineam dato recilineo zqvale
parallelogrammum applicare excedens figura pa-
rallelogramma, qve fimilis fit alteri dare,

Sit data vedla linea AB, datum very redfili
seun, cui oportet equale ad ipfam AB applicave,
fir C ; cui autem oporter fimile excedere, fir D
itague oporiet ad AB relfam lineam dato vedifineo
C a’gva!e parallelygrammum. applicare | excedens
figura parallelogramma fimili ipfi D,

Conftraciio.
1. Secetur AB bifariam inE (perio.1.);
2, A refa EB ipli D fimile {imiliterqve pofitum

parallelogrammum defcribatur EL (per1 8. 6 )5
3. Utrisqve quidem EL T C eqvale, ipfi vero D

fimile & fimiliter pofitum idem conflituatur

GH (per25.6.).

Demonftratio.

Qvoniam parallelogrammum EL fimile eft ipfi
D, & parallelogrammum GH eidem etiam D eft
fimile (per conftrud, ), erunt EL, GH inter fe gvo-

qve

S
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qve fimilia (per 21, 6.)y ideogve latus K eft ho-
mologum lateri FL, KG wveroipfiEE,

Porro parallelogrammum. GH majus eft ipfo
EL, idecqve reéta linea KH major gvam FL & KG
major gvam FE, ;

Producantur FL, FE, & ipfi qvidem KH &qVa-
Iis fiat FLM, ipfi vero KG eqvalis FEN ( per 3.

1.), & compleatur paralielogrammum ; ergo MN
aqvale & fimile eft ipfi GH. Sed GH eft fimile
ipli EL: & MN igitar ipfi EL fimile erit ( per
e 6); ac propterea circa eandem diametrum eft
EL cum ipfo NM (per 26.6,), Ducatur iplo-
rum diameter & figura defcribarur,
[ragve qvoniam GH ipfis EL | € eft zqvale, fed
& GHzqvale MIN ; erit & MN zqvale ipfis EL T C.
Commupe auferatur EL: religvus igitur gnomon
eft ipfi C zqvalis. Et qvoniam EA eft qualis £B,
zqvale erit & AN parallelogrammum parallelo-
grammo NB, hoceft ipfi LO (per 34, & A2 ),
Communeapponatur EX : totum igitur AX zqva-
le eft gnomoni.” Sed gnomon eft zqvalisC: er-
go & AX ipfi C zqvaleeft,

Ad danm igitur redem AB dato re@ilineo ¢
zqvale panallelogrammum applicatum eft AX ex-
cedens fizura parallelogramma PO ipfi D fimili ,
qvoniam & EL fimileeft OP. Ouoderar faciendum.

D NV :‘
PROP, XXX, PROBL,
Datam re@am lineam rerminatam fecundum
extremam ac mediam rationem fecare,
Sitdatarve@alinea terminata AB oportet iffam
F AB
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AB fecundum extreman ac mediai rationem f[e-
care (uid, 78, 1.)
Confiru&io,
1. Defcribatur ex AB qvadratum BC (per 46.1)}
2, Ad ACipfi BC zqvale parallelogrammum ap-
plicetur CD, excedens figura ADipfi BC fimili

(per 29,6.).

Demonftratio.

Qvoniamqvadratumeft BC? eritigitur & AD
qvadratum, Et gvoniam BC eft zqvaleCD commu-
ne auferatur CE; reliqvumigitur BF reliqvoAD eft
zqvale, Eft aurem &ipfi 2qviangulum:ergo ipfo-
rum BF, AD latera, qvacircumaqvalesangulos
fant reciproce proportionalia (per 14, 6.): ut igi-
tur FEadEDitaeft AEad EB. Eftautem FEzqva-
lis AC) hoceftipfi AB: &ED ipfi AE: qvare ut
. AB ad AE ita AE ad EB.  Sed AB major eft qvam
AE: ergo AE qvam EB eft major.

Reéta igitur AB fecundum extremam ac me-
diam rationem feQaeftin E, & majus ipfius feg-
mentum eft AE, Ovod erar facienduin,

Aliter,
Conftructio,

Secetur AB in C ita, urreCtangulum qvod com-
prehenditur fub AB,BC zqvale fit qvadrato ex AC
(peri1,2.). vid Fig, 2,

Demonflratio, .

Qvoniam igitur reGangulum, qvod comprehen-
ditur {ub 4B, BC,=qvale eft qvadrato ex AC (per
conflr. ) eric ut ABad ACitaACad CB (per 17,

6’ ) +*
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6.), Ergo AB fecundum extremam & mediam ra-
tionem fecta eft (per 3.def6.), Ovoderat faciend.

PROP, XXXI, THEOR,

Inrectangulis triangulis figura, qvaficalatere
rectum angulum fubtendente zqualis eft eis, qua
a lateribus re@um angulum comprehendentibus
finne fimilibus & fimiliter deferipeis,

Sit traangulumvefanguinm ABC : Dico figuram,
gmfft:zBC, equalem ej]fc’ eis, que a B4, ACﬁfmt,
Jitlibus & (imiliser (i(’/ﬂ?fpn.f

Demonflratio,
Ducatur perpendicularis AD.

Qw-nmm igitur in unnquln ABCabangulo fe+
&lo, qvi eft ad A, ad BC bafin perpendicularis du-
¢l eft AD 3 erunt trmngul:l ABD, ADC, qve
funtad perpendicularem fimilia toti & inter fe (per
8.6.). Erqvoniam fimile eft ABC criangulum eri-
angulo ABD, ericut OB ad BA ita ABad BD, Atgvi
cum tresredtz linez proportionalesfint; ut prima
ad tertiam ira ericfigura,qve fica prima, ad f":m[em
& fimiliter uelr_u-,x 1m a fecunda (pe1 2.Coroll, 20;
6.). ut igitur CB ad BD ita figura, qva fica CBad
fimilem & f" ilicer d f"cz;jzram aBA.

Eadem ratione &utBC ad CD,itafigura,qve fie
aBCyad eam qvz fita € A.qvare & utBCad ipfasBD,
DC; itafigura, queefita BC ad eas, qve fiunta BAy
AC fimiles & fimiliter deferiptas, /Eqvalis autem
eft BC ipm BD, BC:ergo figura qve fica BC 2qva-
lis eft eis, quae a BA , AC fiunt fimilibus, fimiliters
qve deicup:ts, Quod erat demonflrandum,

F 2 Aliter:
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Aliter:

Qvoniam fimiles figure funt in duplicata ratione
laterum homologorum (per 23.6.) 2 figura qve fit
a BCadeam, qve fit a BA, duplicatam rationem
habebit ejus, qvam habet{BC ad BA ( per 1.cor,
20, 6¢)} habet autem & qvadratum ex BC
ad gvadratum ex BA duplicatam rationem ejus,
qvam habet BC ad BA': ' ergo ut figura qve
fit a BC ad eam qvz fira BA ira qvadratum ex
BCad gvadratumex BA (per11,¢.) Eademratione,
&ut figuragva fit aBC ad eam quee fir aCA ita gva-
dratum ex CB ad gvadratum ex CA § & igitur ut
figuraqva fitaBCad eas qve fiunt a BA, AQC ita
qvadratum ex BCad quadrataex BA,AC, Qvadra-
tum autem ex BC zqvale eft qvadratisex BA, AC:
ergo & figura, qve fita BCeftzqvaliseis, qvz a
BA, AC fiunt, fimilibus & fimiliter defcriptis,

; QOuwod erat demonfir,

PROP,. XXXII, THEOR,

Si duo triangula, qve duo latera duobus lateri-
bus proportionalia habent, componantur fecun-
dum unum angulum ita ut homologa latera ipfo-
rum fint paraliela s reliqva eriangulorum laterain
dire@um {ibi invicem erunt,

Sint duotriangula ABC, DCE, que duo latera
BA, AC duobus lateribus €D, DE proportionalia
habeant , ut quidem BA ad AC ita CD ad DE; pa-
vallels antem [it ABipfi CD & AC ipfi DE: Dico
BCipfi CE in diredfum cffe,

Demon-
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; Demonflratio,

Qvoniam AB parallelaeft DC, & in ipfas incidit
recta linea AC; erunt anguli alterni BAC, ACD
wqvales inter fe, Eadem ratione&angulus CDE
zqvalis eltangulo ACD : qvare & BAC ipfi CDE
eft £qvalis, Et gvoniam ABC, DCE funt duo tri=
augula unum angulumqviad A uni angulo qvi ad
D zqvalem habentis, circum=qvalesautem angu-
los latera proportionalia, fcilicer ut BA ad AC ita
CD ad DE: erittriangulum ABC triangulo DCE
zqviangulum (peré6.6.}? ergo ABC angulus eft
zqvalis angulo DCE, Oftenfusautemeftangulus
ACD mqvahs angulo BAC : rotiusigitur ACE duo-
bus ABG,BAC eft zqvalis Lommusm apponatur
ACB: ergo anguli ACE, ACBangulisBAC, ACB,
ABC =zqvales funt. © Sed BAC, ACB, ABCanguli
duobus re@is {unt eqvales (per 32, 1,): & igitur
anguli ACE, ACB duobus relis zqvales erunt, Ira-
qve ad qvandam reftam lineam AC, & ad pun&um
inipfa C duz reéts linex BC, CE, non ad easdem
partes pofite, angulos, qvi funt deinceps ACE,
ACB duobus re@is zqvales faciunt ; Ergo BCipfi
CE indirettum erit (per 14, 1,).

Quod fecunds erar demonglrmzdz.rm.

PROP, XXXI, THEOL
In cirenlis zqvalibus. anguli eandem habent
rationem, qvam circumferentiz qvibus infittunt,
five ad centra five ad circumferentias infiftant?
adhuc etiam & feCores, qvippe qui ad centra
funt conftituri,
F 3 Sint
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Sint equales civcnl; ABC, DEFE ad centra quis
dem ipforum G H [int anguli BGC, EHF, ad civiym-
ferentias veroanguli BAC, EDF : Dico ut circue
ferentia BC ad EF civeumferentiam itaeffe BGCan-
gulum ad angulumEHES angulumBAC ad angultim
EDF:& adpuc feclovemn GBC ad HEF [ecforen.

Demonftrario,

1, Ponantur circumferentiz qvidem BC @zqvales
gvotcunqve deinceps CK, KL ; circumferentiz
vero EF rurfuszqvales quotcungve FM, MN, &
jungantur GK, GL, HM, HIN.,

Qveniamigitur circumferentiz BC,CK,KL inter
fe funt zqvales, &anguli BGC, CGK, KGL inter fe
zqveles erunt (per27.1,): qvam muiriplex igitur
eft circumferentia BL circumferentiz BC tam mul-
tiplexeft BGL angulus anguli BGC, Etfizqgvaliseft
BL circumferentia circumferentiz EN, & angulus
BGL angulo EHN erit zqvalis (per 247, 3)5 & fi cit-
cumferentia BL major eft circamferentia EN major
erit & BGL angulus angulo EHIN; & {i minor , mi-
nor : qvatuor igitur exiftentibus magnitudinibus,
duabus nimirum circumferentiis BC, EF & duobus
angulisBGC,EHF fumpta {unt circumferentiz qvie
dem BC, & anguli BGC zqve multiplicia, videlicet
circumferentia BL & angulus BGLY circumferentiz
vero EF &EHF anguli 2qve multiplicia,nempe cir-
cumferentiaEN & angulusEHN atqve oftenfum cft
fi circumferentia BL fuperat cireumferentiam EN,

&BGL angulum fupemte,angulu mEHN; & izqua-
liszqvalem s & {i minor minorem effe : igitur ut cir=
cumferentia BC ad circumferentiam EF,ita angulus
8GCadangulum EHF (pers. def, 5,), Sed ut BGG

angulus

T
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angulusadangulum EHF, ita angulus BAC ad EDF
angulum (per 15, 5.) 5 Uterqve enim utriusqve eft
duplus ( per 20, 5.): & igitur uc BC circumfes
rentia ad circumferentiam EF ita & angulus BGC
adangulum EHF, & angulus BAC ad EDF angu-
lum. Quod primo eraz demonfirandun,

2. Dico infuper & ut BC civeumferentia ad civm
cumferentiam EF ita ¢ffe fedorem GBC ad
HEF feiforem.

Jungantur enim BC, CK, & fumptis in circums
ferentiis BC, CK pun&is X9, jungantur & BX,
XG, CO, OK,

Itaqve qvoniam dug BG, GC duabus CG, GK
&qales funt & angulos zqvales comprehendunt;
erit & bafis BC bafi CK zqvalis; zqvaleigitureft &
GBC triangulum triangulo GCK (per 4.1.). Etqvo«
niam circumferentia B C circumferentiz CK eft
qualis , & reliqva circumferentia qve completto.
tum circulum ABC zqvalis eftreliqve, qvz eun-
dem circulum complet (per 3.ax,). Qvare&an=
gulus BXCangulo COK eft zqvalis ( per 27. Cu)
Simileigitureft BXC fegmentum fegmento COK:
& funt fuper mqvales recaslineas BC, CK.  Qve
autem fuper xqvales re&as lineas funt fimilia circu-
Jorum fegmenta & inter fe zqvalia funt (per 24.3)*
ergo fegmentum BXC eft zqvale fegmento COK,
Eft autem & BGC triangulum triangulo CGK zqva-
le: & totus igitur fector GBC toti fectori GCK
xqualiserit(per 3.ax,), Eadem ratione & GKL fe-
&or utrivis ipforum GKC, GCB ecft zqvalis: tres
igitur fectores GBC , GCK, GKL funt zqvales inter

B4 {e,




88 EUCLIDIS ELEMENT. LIBER SEXTUS,

fe. Similiter & fe@ores HEF, HEM, IMN isiter fe
funtzqvales: qvam multiplex igicur e BL circums-
ferentie BC, tam multiplex et & GBL {e@or fe-
Goris GBC,  Eadem ratione & qvam mulciplex
eft circumferentia EN circumferenti EF, tam
multiplex eft & HEN fettor fefloris HEF; &
(ex modo oftetfis) ficircumferentia: RL,  cire
cumferentiz EN eft xqualis, & fe@or GBL xqva-
lis eft fettori HEN; & ficircumferentia BL fu-

perat circamferentiam EN fuperat & GBL, fe@or
 feQorem HEN ; & {i minor, minor, Qvatuor igitur
exiftentibus magnitudinibus, duabus qvidem cir-

cumferentiis BC, EF, duobus vero fe@oribus GBC,

HEF; fumra {unt circomferentiz qvidem BC &
fectoris GBCxqve multiplicia , videlicet circumfe.
rentia BL & GBL fe&or, circumferentiz vero El &

fectoris HEF zqve multiplicia,nempe circumferen-.

tia EN & HEN fe&or, Atqvi oftenfum eft fi BL, cie-
cumferentia {uperat circumferentisam EN, & (a-
&orem GBL fuperare fectorem HEN ; & fi ®qvalis
zqualem; & fi minor minorem: eft igitur ur BC
circumferentia ad circumferentiam EF, ita feQor
GBEC ad HEF feGorem.

Qvod fecundo exat demon iy,

Corollariam,

Perfpicuum etiam eft & ut fe@or ad fe@orem ita
efle angulumadangulum (per 11. ,).

)
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