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Das diirfte sich auch iiberall da zeigen, wo die quadratischen Formen
in zahlentheoretischen Anwendungen auftreten, so z. B. bei den Theta-
funktionen, den mit quadratischen Formen gebildeten Dirichlet-
schen Reihen und gewissen mit diesen Dingen zusammenhingenden
Modulfunktionen und automorphen Funktionen.

(Eingegangen am 3I. 3. 1937.)

Zur Zerlegung der Ebene in kongruente Bereiche
in Form einer Spirale.
Von HEINZ VODERBERG in Greifswald.
Mit 2 Figuren,

Herr Vietoris machte mich freundlicherweise auf einen Fehler in
der Figur 4 meiner Arbeit ,,Zur Zerlegung der Umgebung eines ebenen
Bereiches in kongruente* (Jahresber. d. DMV. 46 [1936], 229—231)
aufmerksam. Man bezeichne in Fig. 4 den ,,inneren Endpunkt‘‘ einer
der beiden Spiralen mit o und von ihm ausgehend die Eckpunkte

der Spirale der Reihe nach mit 1, 2, 3, ... Dann grenzt nach auBlen
lings jeder Seite #—1,n ein Komplex von je drei kongruenten Be-
reichen, wenn # = 2, . .., 15. Fiir # > 15 wechselt in der Figur stets

ein Komplex von 2 mit einem von 3 Bereichen ab. Die Reihenfolge
in dem Wechsel ist in der Figur zu vertauschen!

Durch die folgende Uberlegung 148t sich leicht zeigen, daB die Zer-
legung der ganzen Ebene in kongruente Bereiche in Form einer
Spirale, wie sie Fig. 4 in der oben erwihnten Arbeit andeutete,
moglich ist. ‘ S

Nennen wir dort in Fig. 1 X BAI =&, X CBA = p, so ist

o+ p+e=m.

Unter der Voraussetzung & = %' n ganzzahlig, gilt in den beiden
»inneren Endpunkten o¢ der Spirale

x+ B+ m+1)e=2m.

Um jeden Punkt o liegen also # + 1 Bereiche B; (1 = o, 1,. .., n),
die durch Drehung um o durch den Winkel ¢ auseinander hervor-
gehen. Diese beiden Zweige von je # + 1 Bereichen bilden den ersten
. Abschnitt der Spirale. Der ¢-te Abschnitt der Spirale wird erfiillt

von n» Komplexen kongruenter Bereiche (¢ — 2)C + C’. Ein solcher
Jahresbericht d. D hen Mathem.-Vereinigung. XLVII. 1. Abt. Heft 5/8 It
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Komplex besteht aus 7 — 2 Komplexen C (Fig. 1!) und einem Kom-
plex C’ (Fig. 2!). Diese Komplexe sind so aneinandergereiht, daB K N
auf LM bzw. QR fillt. Jeder Komplex (1 —2)C + C’ besitzt einen
inneren Bogen von 7 — 1 Seiten, einen duBeren von ¢ Seiten. Ich be-
trachte die Winkel in jedem Eckpunkt dieser beiden Bogen. Auf
dem inneren Bogen gibt es
1 —2 Winkel der GréBe
& + f + ¢ = 7, einen Win-
kel der GroBe « + 4+ 2¢,
auf dem &duBeren Bogen
i —1 Winkel der GréBe
& + B + € = &, einen Win-
kel « 4 f. Die Spirale ist
so konstruiert, daB der
duBere Bogen des i-ten
Abschnittes mit dem inne-
ren Bogen des (¢ + 1)-ten
Abschnittes  zusammen-
Fig. 2. (C) fallt. Diese Konstruktion
fiihrt nicht zu einem
Widerspruch, wenn wir nachweisen, daB in jedem Eckpunkt auf
dem Bogen die Winkelsumme 27z betrdgt. Das ist tatsdchlich der
Fall. Denn der 7-te Abschnitt liefert in 7z — 1 Eckpunkten den
Winkel =, in einem den Winkel « + g+ 2¢, der (¢ + 1)-te Ab-
schnitt in den 7 — 1 Eckpunkten ebenfalls den Winkel =, in
dem anderen Punkt den Winkel « + 8, so daB in den ¢ — 1 Eck-
punkten & + # = 27, in dem anderen « + f+ 26+ « + B = 2= gilt.
D.w.zb. -
Neben der Zerlegung der Ebene durch den Neunecksbereich in
Form dieser Spirale sind auch Zerlegungen in anderer Form moglich,
wie etwa in Form konzentrischer Kreise oder anderer Spiralen.

Cls

(Eingegangen am 16. 4. 1937.)



