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d’ou, par division :
Ay % ora
AA; 2 +b

On trouve, d’'une maniére analogue,

CC;  2b+a

C,Ea TR
done

CsCs  Ads

GG Ay’

et, en rapprochant cette proposition de (1) et (2)
Ric -+ 00— PGy COTLD
Remarque. 11 est facile de voir que : 1° les edtés du triangle
PQR sont paralléles aux droites AA’, BB', CC'; 2° les droites
AA’, BB, CC’ sont égales; 53° elles passent par un méme point;

4° ce point se confond avee le point d’interseetion commun aux
cercles cireonserits aux triangles AB'C, A'BC, ABC'.

Van Auser, prof. a PAthénée d’Anvers.

Autre solution, par M. P. 8. Celle-ci est fondée sur les pro-
priétés de I'hyperboloide de révolution. L'auteur signale quelques
“propriétés intéressantes, qu'il lui sera facile de généraliser.

e

QUESTIONS PROPOSEES.
82. Résoudre complétement, en nombres rationnels, I'équation
a4+ ha* — 62° — bw + 1 =9  (E. Lucas.)

83. On joint les sommets d'un triangle ABC & un point P; et
l'on prend les intersections A', B', C' des droites AP, BP, CP
avec les cotés BC, CA, AB. Trouver quel est le lieu du point P
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si les perpendiculaires aux cotés, en A’, B, C', se coupent en un
point Q. Trouver aussi le lieu du point Q. (E. L.)

84. On prend les milieux des droites qui joignent les pieds
des hauteurs d'un triangle; et, par chacun de ces points, I'on
abaisse une perpendiculaire sur le coté correspondant. Démon-
trer que ces trois perpendiculaires se coupent en un méme point.

(E. L.)

85. Trouver le lieu du centre du cercle inscrit au triangle
inscrit & une ellipse donnée, et dont le centre de gravité coincide
avec le centre de I'ellipse. (E. L.)

86. Pour quelles valeurs de n la somme des cubes des n pre-
miers nombres impairs, est-elle un carré parfait?  (E.L.)

87. Pour quelles valeurs de n la somme des cinqui¢mes puis-
sances des n premiers nombres entiers, est-elle un carré par-
fait? (E. L.)

88. Pour quelles valeurs de n la somme des cinquiémes puis-
sances des n premiers nombres impairs, est-elle un carré parfait?
(E. L.)

89. Pour quelles valeurs de n la somme des septiémes puis-
sances des n premiers nombres entiers, est-elle un carré parfait?
(E. L.)

90. Dans quels cas la somme des cubes de sept nombres
entiers conséculifs est-elle un carré parfait ? (E. L.) ¢)-

91. Décomposer, en facteurs premiers, le nombre 30% — 1.
(E. L.)

(*) A propos de cette question, on peut consulter la Note sur un Probléme
&’ Analyse indéterminge ( AU dell’Academia pontificia de’ Nuovi Lincei, 1866
et 1867). (E. C.)



g e

92. Prouver que 2*' — 1 et 2'* — 1 sont des nombres pre-
miers, A L) (%

93. Le polygone formé par n langentes & une parabole { est
la moitié¢ du polygone qui a pour sommets les points de contact.
(B

94. Trouver I'équation de la sphére qui passe par quatre des
huit points d'intersection de quatre sphéres quelconques.

(E. L)

95. Tutorine. AMB étant un arc de courbe plane, convexe,
on projette A sur la tangente BA' en B, et 'on projette B sur la
tangente AB' en A. Cela posé, si I'on néglige les quantités du
cinquiéme ordre, le segment AMB est équivalentau  dela somme
des triangles rectangles AA'B, BB'A.  (Herwite, de I'Institut.)

Rectification.

La formule relative a aire du trapéze (question 74) se trouve,

presque textuellement, dans un petit Mémoire de M. Dosror
(Nouvelles Annales de Mathématiques, 1. VI, p. 71).

De TiLvLy.

(*) Si 'on admet ces deux proposilions, et si I'on observe que 2! — 1,
95— 4, 2" — 1 sont aussi des nombres premiers, on a ce théoréme empi-
rique :

Jusquwi une certaine limite, si 2° — 1 est un nombre premier p, 2F — 1
est un nombre premier p', 2 — 1 est un nombre premier p’, ete.

Cette proposition a quelque analogie avec le théoréme suivant, énoncé
par Fermat, ct dont Euler a montré linexactitude :

Sin est une puissance de 2, 2" + 1 est un nombre premier,  (E. C.)
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